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MODO
DI MISVRARE
LE FABRICHE

D. GVARINO GVARINI C. R.
; TEATINO MATEM:
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In cusi non vi é corpo , € quafi non vs
¢ fuperficie , purche: gods di. qualche
regolaritd,che matematicamente
non refts mifurato, riducendofs
d calcols facilsfssmi anche qucs
piani , ¢ ques corpi , s cui
in hora non ¢é $tato dato

* modo, cbe li mifurs.

__IN TORINO, M-BLC.XXIV:
Per gi' Heredi Gianelli. cox lic. de Superior:
. ’fu A l‘v i .
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ALL' ILLVSTRISSIMO SIGNOR ;
E PADRONE MIO COLLENDISS.
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' GIO- ANDREA
 FERRARI

 CONTEDIBAGNVOLO
PRESIDENTE , E'GENERALE
" DI FINANZE DI S.A.R,

ILLVSTRISS™ SIGNOR
GNP O N O guesle mie carte per

&2 vfcir alla luce ornate tol
£ ncmeds V. S 1Unstrifs. glo-
riandofi nel lor nafcimento d'éffer
donate , €5 appropriate, d chi [e ne
fuole , ¢ (e ne-deuesn tante occafions
si degnamente [ermre; Perlacars-
ca ,che tiene di Prefidente, ¢ Gene-
rale ds Finanze di S. A. R. tutto
quello fi muone nelia [na Real Cafa

tutto da lei ricene ,ordine , e mifura,
| , A 2 efi
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4, . . .
¢ fi compafla a [uoi cenni, €5° ella

.2anto bene modera queita machina,

che non Vi ¢ monimento di sfera si
perfestamente agginstato , ne pro-

grefsione Mathematica, che tanto
regolatamente [i promona, come §

warlf Ministrs della Cafs Reale fi
difpongono nelle loro fontions per le

prudentifsime _applscationi che fa
‘delle entrate Reals la (ua mirabile

prudenza . Quindi é,che goda b- |

Aritmetica deffere fna Vaflalla , e
ne vasti volums de Stipendyf , e [pefe,

|

in cui tanto [i profonde questa Cor- |

‘tecon tanta effasez.za globbedifca,
€9’ 11 [ bel compartiment

Y .

@ flaos offequyj, che non vi é pur vno,

ghifsimi T

efors , ed ella anche ds

questi é i primo amministratore, |

fon ficura, che haurd 4 caro di ve-

¢ lar.

o fi difpenfs :

“che doler fipoffa, o della per(a, odel. !
la diﬂ}rimp gercede . Maf hpercl:e !
R Ridil?fonde, nelle fabric

|
|
1
1
|

dere in queste mie carte doppo tanti |
[ecoli da Archimede fin hora traf- |
i

corf

i
|
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corfi trouate @ molte [odez.ze , e su.

perficy piis precsfemsfure , ¢ fogges:a:
15 anche ques corps al compalfo , che
ribells sonofi vaniats fin bora del
titolo d'smmenfurabils: ¢5° srratio-
nals , ¢ proterus , sdegnando ogni
G eometra non banno perineffo che
gli s'accosti, se non appreffo a poco .
G precedera dunque questo libro,

gual Paggio, che poris la Torcia
" auants al suo Signore melle wvifite
che fara delle fabbriche sontuofe in
questo accrescimento dr Torino di
S. A. R.eregolando le mansere del
misurare fara cbe venghs 4 piss ve.
race cognitione della loro occuita
grandez.zoa, satisfacendo in cio la
giustitia , che fopportaua mal vo-
lontiers dbaner anche in quesio
bendati § lumi e che ramsfi ancora
neb medefimo punto 4 questa istef-
[ face quanio fia grande sl defio,
che tengo di ferusria , mentre non
petendo capir in me , wi' ¢ conume-’
nuto Stenderlo fn wn libro, piis

A 3 : ~pronm



prontoSiendesfi all' opre ;| quando
In fortuna mi fadorsfice de - [uoi

 ambiti cenni , per ik che dedican-
dRamia doppo offequsofsifime riwcrenzie

. DIV.S.ILLVSTRISS™ -

Devotifs. & Ob'igatifs. Seruo.
D. Guarino Guarini C.R.

Da Torinoli 23. Luglio 1674
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. A BENIGNILETTORI

Yoy Aucnde mel noftro Eudide, ¢

9 nclia fua a ice quadrate

| ) maltctnpc:%mmb?:i mol{
ti corpi , de quali prima cra iguota Ia

uadrsmra,,m?qul;nc«; ma nomon‘;
do ridowte quellc dottrine; benche molto
vtili alla prattica, & vlo humano ; perchs
appreflo 2 qualch’ vno son:pascflcre pu-

- ramente [pcculatiue , ¢ folo appropriate
a conolcér il vero, non pratticarlo, m'hi.
patfo bene per vulitd publicain quefio
breue libro dar qualche faggio prattico
di cfle , reftringendomi fola & quello,
che nell’ vio delle mifure , ¢ maflime
delle fabbriche poflono feruire : Perche
fc bene nel noltro Euelide tratto anche
di trasformarc , ¢ partir le fuperficij, ¢ i
corpi; pure non ho volufo augumentare
quctti fogli con quelle pratiche ; che

" venendo rare volte i vio poco accrefce-
rebbono I'vtilita del libto , ¢ non poco
la fpefa, dichi I'haucfle 2 comprare. Se
duaque troucrd il bemigno Lettore cofa,

A 3 . che
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che I'aggradi, la goderd f:licé ; cho fe
o, effendo poco il difpendio, poca occa-
fione haurd d'ateriftacfi per h:ucrlo com,
prato, cflempre {eruird come molti al-
tri per accrelcere il aumero, ¢ la (tima
della fualibraria. Se incontrera qualcho
parols, la quale cflcado propria , non
€ peto cofs viitata nell’ ordimaria forma -
di fauellare, non ho mancato ncl fine
d'aiutare I'inteadimento di qualumque
non cflcrcitato ne cermini Matematici,
com [picgarnc il figuificato , & in tal
modo rerderlo obediente , ¢ facile ali’~
vio d'ogni ftudiofo di qucft’artc , che
fcuc voglij ferire. ’
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PRELVDIO
All' Arte di mifurare lc fabriche .

E R mifurare le fabriche éneceffario (ad

.per conti; e perche quelli, che compra-
ranno quefto libretto aon fiano obligati A
compratne v’ altro, che gli dia leregole di
conteggiare 5 pero ho timaro neceffario ag-
giongereal T attato quc ko breue Preludios.
nel qaaleinfegnard 1 Aritmettica non gid
profulamente, ma folo quello, che (ard ne-
ceflario per metterin eflccutions le regoles
che infegno; i come daro alcuni modi di mi-
furare pin giultamente , che fia poflibile, ¢
anche porro alcuni fondamenti delle prattia
che, chedeuo infegnare . Quelli cioe, che
bo tralaiciato nel noftro Euclide ftampato
gl anni paflati, nel quale fono con cuidenza
prouari i fondamentidi queftc operationi, €
chiaramcnte dimoftrati. : '

CAPITOLO L

D2 EL modo di efercitare le prims
342 B cinquc regole d Aritmettica.
N> I Le regole prime , ¢ fuadamentali
a dell Aritmettica fono cinque, la
prima di leggere i numeri 3 la (e«
cond. di fommare, la terza di fortrares la
quarta di multiplicare , la quinta di partir¢ s
¢ quefte tpiegherd breucmente ia queftq
Capitolo « : ‘

PRO4
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Saper leggere i numeri.

Due cofe sthan da offcruare ne numeri ;
I'vna l'ifteflo numero » l'altra il luogo, oue fi
troua ; perche (e nel primo luogo alla deftra
fignifica vaitd, nel fecondo fignifica decine »
nel terzo eentinara ; nel quarto milliara, nel
quinte decinedi milliara; nel fefto centinara
dimilljara, nel {ettimo millioni, ¢ coft ff tor-

nadacapo pigliando i millioni,e i millioni,di-

millioni,o con altro nome duellohi, e cofi i
trillioni, &c. pervnita, ¢ quandonel luogo
ouc (uole ftar vn aumero, {i troua vn zero &
fegno, che in quel luogo non vi ¢ alcuna
Proportione, che gli appartenga. Per effem-
Pio, fe fono 340. vi (ono tré centefimi, qua-
tro decine , € nefluna vaiti, mai in qucfto
509. vilono cinque centefime, niuna decina,
€ noue vnitd ; coli fe fi (crina quefto numero
- Tovo.(igaifica non vi efler né vnitd,ne deeine,
RE centinara , ma (¢lo milliara , € queftonon
effere pit che vno, ¢ le cifee leruono per
porlo nel quarto luogo, doue folo pud figai-
ficar le milljara. S
Dunque per dar vnaregola di leggere , fi
fara cosi. Sopra ogni terzo numero fi porra
VA punto , comminciando dat primo , ¢ fo-
Pra ogni terzo punto vn numero-, che com-

minci dal terzo punto , ¢ vada crefeendq’

comevedi,
2 3 o
. [ ; 'Y ®
34167800076893. ‘ L
Doue fono'i numer§ , fonp rpxﬂxom s O
ducllioni, 6 trillioni , © quadrioni &¢. gccon-
L 05
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do,che il numero fourapoftoé 1.6 2. 6 3.0 44
¢ doue fono i pumri {ono milliara , i primi
d'vnitd,i fecondi di milliara , i terzi punti
d'vnita di millioni, il quarro di milliara di
millioni , cosi di duellioni , &c Si leggera
donque cosi 34. trentaquattro duellioni s.
cinquecento 6. feflanta 7. fette milla , ¢ 8.
€cnto 90. nonanta millioni, 076. tettanta fei
milla, e 893. ottocento nonantatré vaitd , ¢
¢osi fi leggera ogni torte di numero.

PROPOSITIONE a.

Sommar i numeri. '

- $' hanno da collocar i numeri corrifpond
deatemente a (uo luogo ; accioche il numero
dclprimo luogo mon fia fotto 4 quello del
fecondo ; come vedi .

Sifommarannodonqueinumeri $4S
dell’ ifteflo Juogo congiongendoli. 7806
infieme,e {e viond nel mumerodell’ 4

vnird di deciac portandoleal fecd- 29800
do,di centinara,al terzo, di milliara 8196
al quarto . Donque fotto tirata 3 0.
vnalinea, & andando al)’in su, i numeri pri-
mi vaitiinfiemc faano 16. doue vi ¢ vna de-
cina; che (criuendo. 6. fi rraiportial fecondo
luogo, efi spnoueri coHn gl altri numeri 1€-
condi fignificaati decinc, e faano 9. ch: fi
noti; perche mon fono decine didecine, cio€
€ento 5 € perdo nom i porti alcun aumer:s;
come fi farebbe, te fofle per edempio 29.
rche icritto, che hauereiil 9. trafportarei
il 2. Come intrauienc ncjla terza icric
dnuc i numeri vair infieme fanoo 21. peril

che icriuchndg 5. fi tratporti 2. figmficante
o, © millias
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 PROPOSITIONE L

Saper leggere i numeri.

Dug cofe sthan da offeruate ne numeri >
I'vna lifteflo numero, I'altra i luogo, oue fi
troua ; perche fenel primo luogo alla deftra
fignifica vaird, nel fecondo fignifica decine »
nel terzo eontinara ; nel quarto milliara, nel
quinto decine di milliara, nel feffo centinara
dimilliara, nel tettimo millioni, ¢ cofs fi tor-
113 da capo pigliando i millioni,e i millioni,di
millioni,o con altro nome duelliohi, e eofi i
trillioni, &c. pervnita, ¢ quandonel lnogo
ouc {uole ftar vn aumero , (i troua vn zero &
fegno, che in quel luogo non vi ¢ alcuna
proportione ,che gli appartenga. Per effem-
Pio, (e fono 340, vi (0n0 tré centefimi, qua-
£ro decine , ¢ nefluna vaitd , ma in queftor
309. vilono cinque centefime, niuna decina,

€ noue vnitd ; coli fe fi (crina quefto numero

rooo.lignifica non vi efler né vnita,ne deeine,
RC ccntinara , ma (elo milliara , € queftonon
eflere pia che vno, e le cifre eruono per
porlo nel quarto luogo, doae folo puo figni-
ficar le milljara. o

Dunque per dar vnaregota di leggere » i
fara cosi. Sopra ogniterzo numero fi porra
Vi punto , comminciando dat primo, e fo-

Pra ogni terzo punto vn numero;, che com-
minci dal terzo punto , ¢ vada crefeendq

come vedi.
2 g o
34567890076803. o
Doue fono’i numer§ , fono million: ; &
ducllioni, & trillioni , 0 quadrioni &¢. ‘ficcos_l-
. 05
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do,¢he il numero fourapoftoé 1.6 2. 0 3.0 44
¢ doue {ono i puari {ono milliara, i primi
d'vnitd, i fecondi di milliara , i terzi punti
d’'vnita di millioni, il quarro di milliara di
‘millioni , cosi di duellioni ,&c Si leggerd
donque cosi 34. treataquattro duellioni s.
cinquecento 6. feflanta 7. fette milla , ¢ 8.
cento 90. nonanta millioni, 076, tettanta fei
milla, e 893. ottocento nonantatré vaitd , ¢
€osi fi leggera ogni torte di numero.

PROPOSITIONE a.

Sommar i numeri. ,

- § hanno da collocar i numeri corrifpons
dentemente 4 fug lucgo ; accioche il numero
dcl primo laogo non fia fotro 4 quelio del
fecondo;come vedi.

Sifommarannodonqueinumeri 54S
dell’ ifteflo Juogo congiongendoli. 7806
infieme,c fe viond nel mumerodeil” 45

vnitd di deciac portandoleal ecé- 29800
do,di centinara.,al terzo, di milliara 8196
al quarto . Donque fotro tirata 3 O
vnalinea, & andandoal)’in su, i nameri pri-
mi vait infiemc fanno 16. doue vi € vna de-
cina; che fcrivendo 6. fi rrafporrial fecondo
luogo, efi spnoueri con gl altri numeri ie-
condi fignificaati decine, e faano 9. ch: ft
noti; perche mon tono decine didecine, clo€
cento 5 € perd nom @ porti alcun numer:;
come fi farebbe, re fofle per edempio 29.
rche .critto, che hauerei il 9. trafportarel
i] 2. Come intrauiene nclla terza 1€rics
dnuc i numeri vait: infieme fanno 21. peril
che lcriucnde 1. fi tratporci 2. figoificante
. ~ millias

L
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milliara; ¢ s’vnifea con l'altroe. € 7. che &
nel 5. luogo, ¢ fi 18. milliara ¢ fileriua I8,

3 fi trafporti I’ 1. che fignifica decine di
milliara , & 1. s’vnif€a col 2. vitimo; e viene

- 3. decine di milliara ; fi che tutto il numero
fommato fa 38196.

PROPOSITIONE 3.

Sottrar'i numeri I'vn dall’altro.

Per fottrare i numeri bilogna collocare il
minore fotto al maggiore cominciando dalla
deftra ; in tal modo, che nel luogo corrif-
pondino, ¢ perche piit d’vna volta auiene;
che tuteo il numero da fottrarfi fia afloluta-
mente minore ;mi , che i numeri corrifpon-
‘denti ne luoghi in effo fiano maggiori ; come
678. & minore , che 2257. ma i numeri perd
corrifpondenti & Juoghi nel primo fono
maggiori ; per effempio il primo 8. ¢ piia che
=« primicro dell’ altro, il fecondo 7. € pii che
s fecondo dell’ altro , &c. Perd per far, che
il numero d'onde fi deuc fottrare; anchene
luoghi particolari fia maggiore , doura pren-
derfi in preftito vna decina dall’ antecedente,
c fifard cosi. Sia donque da fottrar8 4340
483. da 3340. Difpoftii numeri corrif- 483
pondentia luoghi, etiratavna linca, =
voglio lenar il 3.dalfuo fuperiore;e. 3857
trouosche non vi &€ numero, ma vn zero, don-
ﬂuc prendo vina decina dal feguente > ¢ fecon-

~ 4.ecofidico > che 3. leuato da 1o, refta 7

~ino il 7. ¢ perche ho leuato vna decina
~id pit non & 4. ma 3. eperdo vedo ¢ 8.
o fi pud lenar dal fecondo 3- eperche
240 acerefeali il 3. fecondo €on 114
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decina leuata dal terzo, e faccia 13. edico 8.

leuato dal 3. refta 5. {crivo donqueil 5. ¢

rche dal numero terzo fupefiore, che é 3.

O leuato vaadecina, refta 2. dal quale dou-

rei lenare il 4. inferiore, mi nonfi potendo

di nouo leno dal antecedente 4. vna decina,

& accrefco il 2. che & reftato, ¢ fi 12, dal qual

leuoil 4. ¢ refta 8. e perche nonvi ¢ pittnu- -

mero inferiore il 4. fuperiore refta 3. che feri.
1o, € €ofi 4340: leuato 48;. reta 385

PROPOSITIONE 4.

Multiplicar i numeri.

11 muitiplicar non € altro,; che prendere
tamte volte vn dato numero , quante vnitd
fooo nell’ agrt;o ;onde bifogna fapere quanto

“almenoi primi 1e. numeri multiplicati frd fe
producono; che fi potrd (aper dalla feguente
tanola; perche prefo il numero da multipli-
carfi in frontey ¢ il multiplicante da parte,
nel commune copcorfo de quadtetti £ fa-
prd qual-numero con la loro fcambicuole
multiplicatione fi generi . '

B
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Si porra donque il mumero mulriplicante
fotto il numero da multiplicarfi corrilpon-
-dentemente al lnogo comincjando dalla de.
ftra, cotne vedi, e tirata vna ‘linea i comin-
ciard dal primoinferiore, ¢thee¢ 7. € 14302
fi vedrd , qual namero.produca, mul- 947
tiplicando il 2. (perfore a lui,e:gene- -~ —- -
ra‘i4. il quale ¢ aumero, che occupa 100114
due luoghi; pero fi feriuera il primo 4. al pri-
mo luogo, e !' 1 {i conferuerd nclla mente pex
metterlo al fecondo luogo -

Multiplico dunque il fecondo fuperiore , e
vedo, che non vi® numeroda multiplicare,
perche vi & vn zero, onde non ho altro che
fare s {e non fcriuere quella vnitd, e farl'-
ifteflo del terzo 3. ¢ multiplicarlo per 7. € ge-
nera 21. {criuo donque I' 1. € conferuoil 2.
per metterlo con i numeri della feguente
multiplicatione. Mulriplicod'indiil 7. peril
quarto numero, € fa 28. ¢ col 2. com‘cn}ato ,

- . a
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4 30. {crino donque I' 9. s.conferuo il ;. nful-‘
“tiplicofinalmente I 1. per y..¢ 4 5. ¢on I'al-
tro- 3. confernato fi 1o. icrino donque il 10.
e gid tucto il numero 14302 & multiplicato
per 7. Bifogna danque hora' multiplicarlo
- peril feguente . ¢ i multiplichera all ieffo -
‘modo; ma in fcambio di cominciar dal pri-
mo luogo per..effere; quefto numero del fe-
condoluogo , fi cominciard A fcriuere dall’-
iteflo fecondo,come vedi>multipli- . 14302
.cando,prima.il 2. per.3. ¢ fd 8. che 047
-feriuo,ne conferuo netla menteal- ————

«€un numero;pierche non vi éaume- ’5';:;;4
ro fecondo: onde lo. feripo nel fe- | o '8
condo luogo, ¢ perehg il zero fe- 22712

guente non ¢ numero ; ma (olo 13543994
pofto iui per mantener il luogo, e fare , che
i {eguenti fiano nel {uo proprio pofto, perd
noa hauendo, che multiplicare ferivo o. ¢
cofi vado multiplicando gli altri ; E final-
mente finito quelto prendo il terzo 9. ¢ mul-
tiplico come prima; ma nel (criuere comincio
dal terzo luogo, e cosi ponendo I'va fotto
Ialtro faccio, come vna feala di numeri, i
quali poi {ommo nel modo infegnato , ¢
quella femma, cheédi13543994.¢ il nume-
-rogenerato dalla multiplicatione di 14302.
Per 947, o ‘
: PROPOSITIONE 5. .

Diuidere i numeri. , :

Sia da duiderfi il numero 5680. per 237.
Pofto il aumero divifore 237 da parte, fopra
lui tiro vra linea , come vedi, € poi 2 29
€omincio 3 videre quante volte I'vl- 270

A , AR 7
timo numicro 2. del dini(or€ 237 €2~
- | pilce
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pilce in 5. vitimo di quello, che fi di= 5676
uidé, ¢ vedo, che due volte ; ma non 474
bafta quefta confideratione, ebifogna -
anche vedere , te gl' aleri capitcono 940
altretante volte in quel che refta , ¢ 711
benche bafti per il pitt veder cid del o=
coultimo 3 fe capifce in quel , che 229
refta dal vitimodi qucllo , che fi dinide vni-
toal penultimo del medefimo 5 nulla di meno
“pud occorrere » che sthabbi ad hauer rifguar-

. do anche tal volta all’antepenultimo 7. md

_€i0 benrare volte, Vedo donque, cheil 2.
capifce nel 5. due volte, e che vi refta vna
vnird , che col (eguente penultimo fa 16. nel
qualeil penultimo del dinifore 3. capiice due
volte, e pil1, md non importa, purche non
capilca meno. Laonde ierino 2 fopra la li-
nea, chc fi chiamara Quotiente, e poi mul ti-
plico conforme la precedente tutto il nume-
10 237. per quefto 2. pofto fopra lalinca;e
perche {ono tre numeri 237. {eriuo fotto I'-
antepenyltimo 8. cioéil terzo, comiaciando
a finiftra, ¢ faccio 474 da foterarfi da 568.¢
refta 94. meno chr 237. che fe reftafle eguale,

© maggiore (arebbe fegno , ch’il numero -

Quotiente pofto (opra alla linea 2. douena
effer prefo pit1 grande , e che I'operatione fi
. deuerifare. Pudancheauenire, che I'vitimo
deldinifore non capifea aell’ vitimo numeso
da diuiderfi, per elempio, fe il numero da di-
uiderfi fofle fato 168. il 4. non farcbbe capi-
to nell 1, & all’hora fi douranno pigliare
due numeri per vno, cioé I'vitimo, epenul-
timo, che ¢ 16.¢ vedere all’ hera quante vol-
tevi cap.ce I'vitimo del diuifore coni me-
delimi riiguardi al penuitimo , & anche s'o¢-
corre

L Ly et o ———— ———
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corre all’ antepenultimo ,in quefto cafoil ».
nel 16 iarcbbe capitonon 8. mi 7. volte per
dar ilnogo al peanltimo 3. d’cntrare anche lui
altretante volte nel refiduo.

L' itcua operatione fi fard per diuidereil
pumero , che e r: ftato, ma perche & meno,
" che il d:uifore , 1ard neccflario accrefcerlo
con vanum. ro pighato dal numero, che s'hi
dadiuidere ,cheviene appreflo ;¢ non & ftato
anche confideraio, per-efempio il o. il quale -
aggiongo a 94. fara, che quel numero fia 940.
maggiore del 237. dinifore; Che fe a cato,
comc. puol auenire non fofle maggiore , 0
almenou eguale, come fe foffe ftato 140. all’-
hora fi dourd porre apprefio al 2. quotiente
van 0. che fignifica nonvi eflier luogo di diui-
fione, c al refiduo s'aggiongera vn' altro nu-
mero di quello, che fidinide ; md ael noftro
cflempio non fuccede cofi, e vi € luogo, che
- Ivilumo del diuifore 2. capifca acll’ vitimo
del refiduo augumentato 940. quatro volte,
& anche il penultimo 3. capiice in quel, che
refta 140 altretante volte; perd appreflo al
Quotiente 2. icriuo il Quotiente 4. cpoi con
qucfto 4. multiplico il dinifore 237. € fd 948.
ma perche, ¢ venuto in finel 8. dipit , & &
piu 948. che 940. pero ho fallato, che in que-
flo cafo fi doucua hauer riiguardo all’ ante-
penultimo ; ¢ biiogna nel quotiente ftriuer 3.
¢ poi multiplicar all’ iftefflo modo ,efara 711.
che ¢ numere minor che 940. ¢ pero lo fottra-
go da g40. ¢ refta il numero 229. che ferivo,
come rotto preflo il Quotiente, mettendoiil
diuifore fotro vna linea , e quefto refiduo fo-
pra efla, e vuoldire, che fe hauefli vna cofa
laticra , che nauefle 237. parti, di quelle fe

B né
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né douerebbono prender per ciafcumo 229.fi
che fe il numero s680. dato da diniderfi fara
-per efflempio di ducatoni da diftribuira 237.
foldati, ne toccaranno a cialcuno 23. ¢ poi
di ciafcun ducatone, che refta fenc dousan-
no fare 237. parti, ¢ dared cia.cun foldato
di quelle pasti 229.¢ cofi farecbbono_diftri-
buiti egualmente d tutti §680. ducatoni.

* PROPOSIT{ONE 6.

Effaminar le precedenti operationi (¢ fiano
fatte bene. :

Le due prime, che il fommare , & il fot-
trare pit facilmente i fanmo coniil replicarle
vaa, O due volte , ¢ la fottrarione i puod pia
facilmente fare con fommare infieme il nu-
mero , che fi fortrahe , con quello, cherefta,
evederc fe fi l'ittefflo numero diprima;che
fe (i produce 'iiteflo ; la 1ottrationce ¢ ben fat-
ta. Per eflempio (ottrago 36. da 49.refta 13.
Voglio prouare fe ho fatto bene , congiongo
il 36. col 13+ fa 49.come era prima , duaque
la fottratione ¢ buona. .

L’altre due-regole di dinidere , ¢ multipli-
care fi' poano anche prouar I'vna per l'altra;
mi ¢ labeoriofa la proua ; perche 'operationt
iftefle fon laboriofe : Onde gl’ Aritmnetici
hanno frouato la regola, che’fi chiama del
Noue, & io la prouo Trat. 8. p. 28. € 29. del
noftro Euc. & fi fa cofi nella multiplica-
tione.

Per eflempio vogliamo fapere, fe 14302/
multiplicato per947. faccia 13543994. fom~
mo in@eme tutti i numeridel numero multi-
plicante 947. ¢ getto via tutti li 9. che vi

. - poano
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ponno capire, ¢ relta 2. e fatta vna
croce icriuo 2.da vna parte come ve-
di. L ifteflo faccio del multiplicato \ 2 /
14302. ¢ refta 1. e quelti multiplico 1 2
infieme gettando purli 9. fe vi fono, . 3\
¢ il reto ponendo fopra la croce s €
nel noitro efempio fa 2. che fcriuo fopra ,
vedo dingre fe fatto l'itefflo nel num.ro
generato 12543:994. rieice Viftefo refiduo 2.
¢ perche riefce lo pongo fotto la croce , €
dico cheil numero ¢ ben diuifo. -

La diuifione fi proua all’ifteflo modo. Per
eflempio prima fi fomma il diuifore della
precedente dtuifione 237. gettando '
li 9. turro quello fi puod, refta ;. che
feriuoda vna parte della croce € $
poi fommo pure il Quotiente gettan- :
do tutti li g. fe vi (ofcro, ¢ fa 5. che {criuo
dall’ altra parrese qu-fti multiplico infie me,e
fanno 15 ¢ getrato il 9. reftano 6. che congio-
go col refiduo 229. ¢ gettatii 9. refta 3. che
fcriuo topra alla croce. Vedo durnque fc fatto
l'iteflo nel ~umero diuifo 5680. ¢ jommato,
cgettatili 9 refta 1. comereftaua prima, che
Icrino rotto la croce, e dico » che il numero,
¢ b«n dinifo; percheriefcono eguali I'vno,
¢ laitro numero {opra , ¢ foteo la croce .

CAPITOLO 2:

Della regola delle proportioni -

La regola delle proportioni , 0 Aurea, &
del tre che fidica, ¢ neceflaria in quefto bre-
ue trattato , benche non con tutta la (ua
cftentione s perche non & neceflaria, accom-
pagnata €o'i rotti , n¢ riner(a, ne compofta .

3 Onde



12 : .
milliara ; ¢ s'vnifea con l'altroe. € 7. che &
nel s.luogo, e fa 18. milliara, ¢ fifcriua I'8.

3 fi erafporti I’ 1. che fignifica decine di
milliara , & 1. s’vnifca col 2. vitimo; e viene

- 3. decine di milliara; i che tutto il numero
fommato f3 38196.

PROPOSITIONE 3.

Sottrar'i numeri I'vn dall’altro.

Per fottrare i numeri biflogna collocare il
minore fotto al maggiore cominciando dalla
deftra ; in tal modo, che nel luogo corrif-
pondino, ¢ perche pii d'vna volta auicne;
che tutto il numero da fottrarfi fia affoluta-
mente minore ;mid , che i numeri corrifpon-
‘denti ne luoghiin eflo fiano maggiori ; come
678. & minore , che 2257. mi i numeri perd
corrifpondenti & Juoghi nel primo {ono
maggiori ; per effempio il primo 8. ¢ piu che
7. primicro dell’ altro, il fecondo 7. ¢ pia che
5. fecondo dell’ altro , &c. Pero per far, che
ilnumero d'onde fi deue fottrare ; anchene
luoghi particolari fia maggiore , dourd pren-
derfi in preftito vna decina dall” antecedente,
c fifard cosi. Sia donque da fottrarfi 4340
483. da 4340. Difpofti i numeri corrif- 483
pondentia luoghi, etiratavna linca, ==
voglio lenar il 3.daliuo fuperiore;e 3857
trouosche non vi € numero, ma vn zero,don-

uc prendo vna decina dal feguente , ¢ fecon-

0 4. ¢ cofidico , che 3. levato da ro, refta 7.
¢ fcriuo il 7. e perche ho lenato vna decina
dal 4. gid piunon € 4. ma 3. e pero vedo fc 8,
fecondo fi pud leuar dal tecondo 3. eperche
non fj puo, accrefeafiil 3. fccondo ccan vna

. . . ({48
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decina leuata dal terzo, e faccia 13. ¢ dicc’; 8.
leuato dal 13. refta . fcrivo donqueil 5. ¢
perche dal numero terzo fupefiore, che'é 3.
ho leuato vaadecina, reta 2. dal quale dou-
rei lenare il 4. inferiore, mi nonfi potendo
di nouo leno dal antecedente 4. vna decina,
& accrefco il 2. che & reftato, ¢ fi 12. dal qual
leuoil 4. ¢ refta 8. € perche nonvi ¢ piu nu-
mero© inferiore il 4. fuperiore re@ta 3. che fcri.
uo, ¢ €ofi 4340: leuato 48;. refta 335 ’

PROPOSITIONE 4

Multiplicar i numeri.

11 multiplicar non ¢ altro; che prendere
taate volte vn dato numero , quante vnitd
fooo nell’ altro ;onde bifogna fapere quanto

“almenoi prémi 1e. numeri multiplicati fra fe
producono, ¢he fipotrd (aper dalla feguente
tauola; perche prefo il numero da multipli-
carfi in frontey ¢ il multiplicante da parte,
nel commune cogcorfo de quadeetti f fa-
prd qual-numero con la loro fcambicuole

‘multiplicatione fi generi
RRER

r2
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4 1! 213
‘_3![) 9
N3
] spo s
12 18
214 {21
816 |24
— Ay | g
9,[8 127
lqi?-o 30

Si ‘porrd domque il numero multiplicante
fotto il mumero da multiplicarfi corrilpon-
-dentemente al lnogo scominciando dalla de.
fira, cotne vedi, e tirata vna linea fi comin-
ciard dal primoinferiorcs ¢he€7.€ 14302
fi vedra , qual namero.produca, mul- 947
tiplicando il 2. fuperfore a lui,e gene. - —-
ra'14. il quale ¢ aumero, che occupa 100114
due luoghi; pero fi feriuera il primo 4. al pri-
mo luogo, ¢ I 1 i conferuerd nclla mente per
meteerlo al fecondo luogo .

Multiplico dunque il fecondo fuperiore, &
vedo , che non vit numeroda multiplicare,
perche vi & vn zero, onde non ho altro che
fare , {e non fcriuere quella vnitd, ¢ farl’-
ifteflo del terzo 3. ¢ multiplicarloper 7. € ge-
nera 21. feriao donque I’ 1. e conferuoil 2.
per metterlo con i numeri della feguente
multiplicatione. Mulriplico d’indiil 7. peril
quarto numero, € fa 28. ¢ col 2. com‘cn}ato :
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41 30. fcriuo donque I' 9. 8.conferuo il 3. mal-
“tiplicofinalmente I' 1. per y.¢ f4 5. € con{'al-
tro- 3.conferuaro fi 1o..icrino donque il 10.
¢ gid tutto il numero 14302 & multiplicato
~ per 7. Bifegna danque hora' multiplicarlo
peril feguense 4. ¢ fi multiplicherd all’igteffo -
‘modo ; ma in fcambio di cominciar dal pri-
mo luogo per..eflere; quefto numero del fe-
condoluogo, {i cominciard A fcriucre dall’-
iteflo fecondo,come vedi-multipli- | 14302
,“ndo ,!Prima~i1 2-,Per140'c fé 8. Chc = o947
ferino,ne conferuo nella menteal- ————

€cun numero;erche non-vi ¢aume- ;;:;;4
ro {econdo: onde lo:ferino nel fe- | g 8
condo luogo» ¢ perehg il zero fe. 12713

guente non ¢ numero ; ma folo 13543994
pofto iui per mantener il luogo, e fare , che
1 feguenti fiano nel fuo proprio pofto , perd
nona hauendo, che multiplicare ferino o. €
cofi vado multiplicando gli altri ; E final-
mente finito quefto prendo il terzo 9. ¢ mul-
tiplico come prima; ma nel (crinere comincio
dal terzo luogo, e cosi ponendo I'va fotto
Ialtro faccio, come vna feala di numeri, i
quali poi fommo nel modo infegnato , ¢
quella femma, cheédi13543994.¢ il nume-
-rogenerato dalla multiplicatione di 14302.
PEr 947 e
- PROPOSITIONE 5.

Diuidere i numeri. . :

Sia da diuiderfi il numero §6%0. per 237.
Pofto il aumero divifore 237 da parte, fopra
luitiro vaa linea , come vedi, ¢ poi 2 29
€comincio 3 vedere quante volte I'vl- 237
timo numero 2. del dinifore 237. €a-

o T pifce
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pilce in 5. vitimo di ‘quello, che i di-  §6%6

uidé, ¢ vedo, che due volte ; ma non 474
‘bafta quefta confiderstione, ebifogna <-=
anche vedere , te gl' altri ¢apitcono 940
altretante volte in quel ¢he refta , ¢ 711
benche bafti per il pit veder ¢id del ==
coultimo 3 fe capilce in quel , che 229
refta dal vltimodi qucllo, che fi dinide vni-
to al penultimo del medefimo 5 nulla di meno
“pud occorrere » che sthabbi ad hauer rifguar-
. do anche tal volta all’antepenultimo 7. ma
£id benrare volte, Vedo donque, cheil 2.
capilce nel 5. due volte, e che vi refta vna
vnitd , che col (eguente penultimo fd 16. nel
qualeil penultimo del dinifore 3. capiice due
volte, ¢ pil1, md non importa, purche non
capifca meno. Laonde icrino 2 fopra la li-
nea, chc fichiamara Quotiente,; e poi mul ti-
plico conforme la precedente tutto il nume-
70 237. per quefto 2. pofto fopra la linea;e
perche fono tre numeri 237. feriuo totto I'-
antepenyltimo 8. cio¢il terzo, cominciando
a finiftra, e faccio 474 da foterar(i da §68.¢
refta 94. meno chr 237. che fe reftafle eguale,

O maggiore larebbe fegno , ch’'il numero

Quotiente pofto (opra alla linea 2. doueua
effer prefo pit grande , ¢ che I'operatione fi
- deuerifare. Puo ancheauenire, che I'vitimo
drldiunifore non capifea nell’ vitimo numeso
da diuider(, per efiempio, fe il numero da di-
uiderfi fofle #aro 168. il 4. non (arcbbe capi-
to nell 1, & all’hora fi douranno pigliare
due numeri per vno, cioé¢ I'vitimo, e penul-
timo, che ¢ 16. ¢ vedere all’ hera quante vol.
te vi cap [ce I'vitimo del diuifore con i me-
delimi riiguardi ai penuitimo , & anche s'oc-
corre
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corre all’ antepenultimo , in quefto cafoil ».
nel 16 farcbbe capitonon 8. ma 7. volte per
dar lnogo al peanltimo 3.d'catrare anche lui
altretante volte nel refiduo.

L’ itcta operatione fi fara per dinidere il

numero, cheér: ftato, ma perche & meno,
- chce il divilore , 1ard neccfiario accrefcerlo
con vanum. ro pigharo dal numero, che s'hi
dadiuidere scheviene apprefflo’s ¢ non & ftato
anche confideraio, per-efempio il 0. il quale -
aggiongo a 94. fara,che quel numero fia 940.
maggiore del 237. divifore; Che fec 2 caio»
comc. puol auenire non fofle maggiore, o
almeno cguale, come fe foffe ftato 140. all’-
hora (i dourd porre appreflo al 2. quotiente
va 0. che fignifica non'vi efler luogo di diui-
fione, c al refiduo s'aggiongera vn' altro nu-
mero di quello, che fidinide 5 ma nel noftro -
cflempio non fuccede cofi, e vi & luogo, che
- Yvlumo del diuvifore 2. capifca ncll’ vitimo
del refiduo augumentato g40. quatro volte,
& anche il penultimo 3. capiice in quel, che
Ielta 140 altretante volte ; perd appreflo al
Quotiente 2. icriuo il Quotiente 4. ¢ poi con
qucfto 4. multiplicoil dinifore 237. ¢ £3 948.
ma perche, € venuto in finel 8. dipit , & &
Piu 948. che 940. pero ho fallato,che in que-
fto cafo fi doucua hauer ritgnardo all’ ante-
Penultimo , ¢ biiogna nel quotiente feriuer 3.
¢ poi multiplicar all’ ifteffo modo se fara 711.
che ¢ numere minor che 940. ¢ perd 1o fottra-
g0da 940. e refta il numero 229. che feriuo,
come rotto preflo il Quotiente, mettendo il
diuifore otro yna linea , ¢ quefto refiduo fo-
praefia, ¢ vuoldire, che ic hauefli vna cofa
laticra , che naueffe 237. parti, di quelle fe

B neé
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né douerebbono prender per ciafcumo229.fi

che fe il numero s680. dato da diniderfi fard
per eflempio di ducatoni dadiftribuiria 237.
foldati, ne toccaranno a cialcuno 23. ¢ poi
di ciafcun ducatone, che refta [ene douran-
no farc 237. parti, € darea ciaicun {oldato
di quelle pasti 229.¢ cofi farebbono diftri-
buiti egualmente  tutti §680. ducatoni.

) PROPOS~III'ONE 6.

Effaminar l¢ precedenti operationi (¢ fiano
fatte bene. -

Le due prime, che &il fommare , & il fot-
trare pit facilmente fi fanno conil replicarle
vaa, O duevolte , ¢ la fortratione i pud pitt
facilmente fare con fommare infieme il nu-
mero , che (i fortrahe , con quello; cherefta,
evedere fe fa l'iteflo numero diprima; che
fe (i produce liteflo , la tottrationc & ben fat-
ta. Per eflempio (ottrago 36. da 49.refta 13.
Voglio prouare fe ho fatto bene , congiongo
il 36. col 13+ fa 49.come era prima , duaque
la fottratione ¢ buona. .

Laltre due-regole di dinidere , ¢ multipli-
care fi'poano anche prouar I'vana per l'altra;
mi ¢é laboriofa la proua ; perche l'operationi
iftefle ton laboriofe : Onde’ gl* Aritinetici
hanno frouato la regola, che’fichiama del
Noue, & io la prouo Trat. 8. p. 28. € 29. del
noftro Euc. & fi fa cofi nclla multiplica=
tione .

Per eflempio vogliamo fapere, fe 14302,
multiplicato per947. faccia 13543994 (om~
mo in@eme tutti i numeridel numero multi-
plicante 947. ¢ getto via tutti li 9. che vi

: - poano
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ponno capire, e relta 2. ¢ fatta vna
croce criuo 2.da vna parte come ve-
di. L*ifteflo faccio del multiplicato \ 2 /
14302. ¢ refta 1. e quefti multiplico 1 2
infieme gettando purli 9. (e vi iono, . 3\
¢ il refto ponendo fopra la croce » €
nel noitro efempio fi 2. che (crivo fopra ,
vedo dunqgre fe fatto l'iteflo nel num.ro
generato 12543994 rieice 'ifteflo refiduo 2.
¢ perche riefce lo pongo fotto 1a croce , €
dico che il numero € ben diuifo. -

La diuifione fi proua all’ifteflo modo. Per
eflempio prima fi fomma il diuifore della
precedentc dtuifione 237. getrando ‘
li 9. turto quello fi puod, refta ;. che
feriuo-da vna parte della croce , ¢ $
poi fommo pure il Quotiente gertan-
do tutti lig. fe vi (ofero, ¢ fi 5. che (criuo
dall’ altra parre,e qu:fti multiplico infie me,e
fanno 15 € getrato il 9. reftano 6. che congio-
go col refiduo 229. ¢ gettatii 9. refRa 3. che
fcriuo (opra alla croce. Vedo dunque fc fatto
l'iteflo nel ~umero diuifo §680. e (ommato,
cgettatili g refta 1. comereftaua prima, che
fcrino iotro la croce, e dico » che il numero,
€ b:n diuito; perchericfcono eguali I'vno,
¢ laitro numero {opra , ¢ (oteo la croce .

-CAPITOLO 2:

Della regola delle proportioni -

La regola delle proportioni , © Aurea, &
del tré che fidica, ¢ neceffaria in quefto bre-
ue trartato , benche non con turta la (ua
eltentione ; perche non & neceflaria> accom-
pagnata €o’i rotti , A€ riner(a, ne compofta .

B 2 Onde




Onde per non eftenderfi in regole non necef-
farie iniegnaremo cfla (ola denudata da tutte
le fue circonftanze. Ll fine poi di.quefta rego-
la é; daritré numeri cauarne il quarto pro-
portionale in talmodo, che cofi fiail primo
al fecondo , come il terzo al quarto , e perd
integnaremoin quefta .

PROPOSITIONE .

Dati teé numeri trouar il quarto propor-
tionale. ' .

Sian dunque dati tré numeri, e fi cerchi vn
quarto, al quale habbia tale proportione il
tcrzo come ba il primo al fecondo . Per
eflempio 3. 15. 24. ¢(i cerchi fe 3. da 15.che
daranno 24. i multiplichi 24. per 15. fa 360:
¢ fi dinida quefto prodotto 360. per 3. fara.
120. ¢ quelto ¢ il numero che fi richiede, per-
che 24. hd la medefima proportione i 120,
che 3. 3 15. ’

CAPITOLO 3.

Mododi caunar la radice quadra .

Cauar laradice quadra ¢ quafi va diuidere,
¢ propriamente ¢ vn cauare da vn numero
vn’altro tale , che multiplicato per fe fteflo
lo generi ; per effempio, chidal 144 cauaffe
la radice quadra rarebbe 12. perche queto
numerd multiplicato per 12. produce 144.

PRO-




PROPOSITIONE 8.

d Cauar da qualfifia numero la radice quas<
ra. '

Sia dato il numero, dal guale fi debba ca-
nare 12 radice quadra 289. Siponga va ponto
fopra il primo alla deftra» cio¢ (Opradel g.¢
laiciatone vno {i ponga vn ponto fopra il ter-
20 ¢ cosinegl’ altri, {e ve ne fiano, fempre
shidd lafciar va numero, € (0pra a quel, che
- fegue porre V n ponto ; poiche da quefti nu-
meri pontati propriamente fi caua la radice
quadra.: E prima vedo qual nimero multie
plicatoin fe ftefo capitca ncl numero ponta-
to finiftro 2. pigliando il maggiore , che vi
pofla capire, e vedo ,che non capifce nel no-
ftro eflempio piti che 1. benchein altri numwe-
ri potrebbe capir molto pia per eflempio fe

fofle 3289 capirebbe 5. percheil s. multipli-
catoin (¢ fa 25. che eapifce per il pit; che vi
pofla capire nel 32. ftando che, chi pigliaffe
vn numero pitt grande d’vna vaitd , come 6.
non vi capircbbe facendo il 6. in fe multipli-
cato 36. numero maggior , che 33. E nota,
che; fe nel principio vi fono duc figure di
numero I'vno non pontato, ¢ I'altro apprefio
pontato, queidue i prendono > come Vo
per cominciar la fottratione . o
Per tornar dunque al noftro efflempio I' 1.
¢il maflimo numero che pofia capir nel 2- €
rcrb lo pongo da parte ieparandolo con vna
inea, ¢ {otto pongo 1. che multiplico perl’z.”
numero di fopra, e f 1. da forrrarfi dal 2.
pontato, c refta 189. Farto quefto dupljco il

B 3 aume.
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numero pofto daparte dinifodalla 289 17
linca cheé I't.efd 2.evedoquan- ; ~7
te volte capifce nel teguente nu- - —
mero non pontato, e con 'antece- 1389 27
dente alla finiftra , t¢ vi é, che mel noftro
effempio & 18. ¢ capilice noue volte , ma quan-
te volte capifceil 24 nell’ 8. tante ha da capir
nel refiduo l'iftefflo numero delle volte multi<
plicate in fe; E pero percheil 2. nel 18. ca-
pifce 9. vo tes anche il 9. num ro delle volte
predette maltiplicato in (e deme capir nel *
refiduo 9. e perche non vi pud capire deuo
prender meno che 9. cio¢ 7 cosi il 2 capilce
7.volte nel 13. ¢ refta 4. che col 9. dice 47. €
il 7. multiplicatoin (e capiice nel refiduo 49.
cpero apprefo all 1. fcriuo 7 & anche apref-
fo al 2. € poi multiplico 7. per 7. fi 49. (criuo
9.c tengo il 4. € poi di nuouo muluplico 2.
per 7. e fd 14. 4 cul aggiongo il 4. :ernato da
parte, ¢ fi 18. che (criuo prefloil 9. fa : 89.
il qual numero fottrago dal r: fidzuo 189. ¢
reitanulla. Perilche ¢ focerata la radice qua-
dra,cheé 17. eperche non vi é rimafta cofa
alcuna; pero concludo, che i} nuinero era
quadrato; che fe fofe rimatta qualche cofa
non era veramente quadrato. :

Puo darfiilcato, che dal refiduo 189. non
s’hanefle poruto cauar la radice,; come fe fofle
ftato 115. 0 120. il numero dato; perche (ot-
trato I’ 1. farebbe retato 15.0 20. Hor dupli-
cato il 2. non capifce nell’ 1. non pontato, ¢
1e capilce, come nel 20. ia cui capilce vna
volta , non pecro nel refiduo capitce alcuna
volra, perche € o. € per queto , quamdo ¢c10
occorra, O lia ncl mezzo, 0 fia nel fine, fem-
pre i pouac va 0. cdes reftaate fi f2 all'iftefo

: modo,
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modo, come habbiamoinfegnato. Per eflems
pio fc fofle ftato dato il numero 1203 6. fot-
trata la radice quadrata 1.dal 2 non pontato
del refiduo 20. non poffo cauar la radice 1.
duplicata; cioé 2. e pero pongo apprefio all 1.
il 0. & il refiduo, che € 20;. con dero come
prima, e vedo quante volte in lui capiice la
radice duplicata 20. e vedo, che g. volte, &
il refiduo ¢ tale, che vi capiice ancheil o.
noue volte, pero pongo . preilo la radice 10.
¢ fi 109. radice quadrata, ¢ prefio la radice
duplicata 20. ¢ fa 209. ¢ poi multiplico 209.
per 9. ¢ fa 1881, che fottrati da tutto il refi-
duo 2036. reftano per numeri gotri 15, :

De quali sha da vedere, fe fiano piti di -
quello conuiene 0 no ; perche puo efler , che
ancorche il conto fia fatto bene ; non fia
pero eftrata laradice quadrata, che i richic-
de , cio¢ la maflima, che poffa capire nel nu-
merodato ; ma qualch’ vna minore , ¢ percid
fiduplicara la radice quadrata eftrata’, e si
aggiongerd 1. come duplicato 109 ¢ fatto
218. 4ggiongendo 1. fara 219. (e donque il re-
fiduo 1ara 219. © pia, 1ara fouerchio s onde
laradice quadrata potra efler maggiore , che
Te & meno, come & nell’ cflempio , doue é folo -
- 155. € (egno, che la radice quadrata & la ma(-

fima, e che per queto capo la radice quadra-
ta ¢ ben {ottrata. .

- PROPOSITIONE o.

Prouar la radice quadrata.

Quefto fi fard facilmentc , perche multipli.
€andola per fc ftefla, e aggioagendo il fuo
Kfiduo, fecreftd; (¢ fommato tutto infieme

B 4 refti-
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“geftitnifce il numero primiero, e certo, che
la radice quadrata ¢ ben fottrata m:flime,
fe gii € certo perla precedente nel fine, che
il refiduo non fi+ ftato ioucrchio . Per eflem-
Pio 109. multiplicatoin (e fi 11881. 4 cui ag-
gionto il refiduo 15s. fa 12836 come prima ,
dunquecla radice quadra fi eftratta benc.

PROPOSITIONE 10.

"‘Approflimarfi alla radice quadra .

Quando vanumero non ha radice quadra-
- ta, perc@e non ¢ quadrato, fipuo benc an-
darfi accoftando ad ¢ff2 , manon (i puo gias
mai eflatamente trouares ¢ folo fempre fi pud
hauerpiit , epitigiufta.

Per ottener dunque quefta approflimatio-
ne, fi fard cosi . S'aggiongeranno al refiduo
del numero daco due zeri, € fi {eguira a fot-
trare la radice quadra come prima, epoi il
numero, che ne verrd , fi porra d modo di rot-
to {opra allalinea , fupponendoiil 10. fia per

eflempioil re(iduo preccdente 155. aggiongo -

dueoo. fi 15500. foprapongo va ponto al
primo deltro o. ¢ duplico laradice 109. ¢ fd
218.¢ vedo quante volte capiice ne num.ri
noa pontati , e vedo , che capiice 7. volte,
ferino dongqueil 7. preffo la radice duplicata
218. fa 2187. ¢ multiplico quefto 7. con turta
1a radice duplicata , cio¢ 2187. per 7. ¢ fa
15:09. che fottrago dal refiduo 1§500. € re-
fta per refiduo 19.. ¢ poi pongo predo la ra-
dice 109. il 7. ritrounato f(opra il 160 con vna
linea che li framezzi 4 queto modo t09. 7=

c tignifica , che la radicc ¢ di partl 109. © ctt€
deci-
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decimi. Che fe fi vorrd pits effaca fi porran}xo‘
prefso 1l refiduo della radice quattro zifre,
mi nelrotto in vece di dieci i porri 100. vina
zifra di piu , € fe fi porranno 6. zifre prefso il
refiduo , il denominacore s’accreicerad’vna
zifra , € {ard 1000.

CAP:TOLO 4

Modo di quadrare 5 ¢ cubicare fecondo
alcuni raefi - ,

‘Benche non fia per feruirmi di quefto mo-
doper cfler particolaredalcuni Pacu, e che
non ferue in ogni regola di miturate; mi (olo
in occafione d’hauer da mifurare reteangoli,
o parallepipedi, cio¢ come murtdi {upe. ficij

" piane,cnon pud seruir in ogni occafione di

supetficij , ® corpi tondi, se prima noa sono
ridocti A qualche figara, O piana, O cuba,
nulladimene per effer bella, & vsata come
diffi in qualche 1uqgo; ¢ particolarmeate qui
in Piemoate, né ho voluto dar le regole «

PROPOSITIONE 11.

Ridur in piano qualfifia data misura.
Diuidono la mi:ura, ¢ linca d. milurarei
Piemontefi in trabucco, O sertica, ch- confta
di piedi 6. & ogni picde in 12. onze, & ogai
onzaia 12.ponti, & ogni poAro in 12. Alto-
mi . Hor vna iuperficic piana preflo diloro,
che ferue per mifurare ogni altra maggiore
fuperficic, ¢ vn quadrato, il qualc habbi ogni
lato d'vn trubucco; mi doue l'altre naticai
fubdinidono quet> quadraro per hiuer mi~
furc pia picciole in taati piccioli quadrati .
larghu,
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larghi, & alti quanto ¢ la parte ia cui fi fub-
diuideil lato, efli lo fubdinidono in'tanti rete
tandogli longhi vatrabucco, e larghi , quan-
to ¢ la parte, in cui fi fubdiuide il l1ato.

Per eflempio appreflo A Piemontcfiil piede
piano ¢ AC. rettangolo lungo vn trabucco,
¢ largo vn piede, che € vnapartcdelle 6. in
cui fi fubdiuide il lato AD; la doue preflo gi'-
altri AB éil piede, largo va piede , & alto
vn piede, che ¢ pur 1a 6. parte,in cui fi dini-
deillato AD; E cosiI'onza €la 72 parte del
lato ADd'vntrabucco,01a 12. del lato AE
d'vn picde longa, pero vn trabucco, quanto
¢ illato AF, mi appreflo I'altre nationi I'on-
za ¢ longa; quanto larga, cioé¢ la 12. parte -
d'vnpiede.comed’AE. Il ponto ¢ la 12.d'vn’-
onzain quantoalla larghezza,0la 864.d'vn
trabucco € ' Attomo 1a 1z2.d'vn ponto, e 12
10368. d'vatrabuceo, ma in quanto all’al-
tezza ¢ la medefima,che di tutto il trabucco .

NE-EY

B
EA

La forza pero della multiplicatione & tale;
c.hc quando fi multiplica vna mifura per
P'altra da tanti quadrati, che fiano eguali, €
dell’itefla altezza s ¢ larghezza, ¢ perovn
trabucco multiplicato per il trabucco da tra.

bucchi quadri; picdi ¢6 picdi da picdi quadri,
onze

D
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onze con onze ; onze quadrate, ¢ fe fono dif(-
uguali da tanti rettangoli , che pervn lato
hanno vna mifara, per l'altro I'altra , come -

_trabuchi per piedi daran piedi alti vn tra-

bucco, larghivn piede, trabucco per onze
rcttangoli lunghi vn trabucco, larghi vn'-
onza > &c. ma (e fimultiplica piede per piede,
cvogliamo intendere di pied: larghi vn pie-
de, lunghiva trabucco, non fi pud . Ma per-
che va piede quadrato ¢ onze quadrate 14
¢ I’onza Jonga alla Piemontefa vn trabucco
contiene onze quadrate 72 Quindi ¢, che
piede con piede fsccia onze duplicate lunghe
va trabucco, perche inveritafa 144+ onze,
che ridotte in rettangoli largh: vo' onza, alti
va trabuceo ne fa due, poiche ciafcunaé 72,
che duplicato compiice 144. E fi multiplicano
onzc con onzc fanno-onze quadrate, € per-
che ogni onza quadrata contieae i44. poatl
cio¢ Atromi 20736. ¢ 'onza lunga va tra-
bucco Artomi 10363. pero perche va’ onza
quadrata fa al doppio d’Atromi, che l'onza
longa; per quefto va' onza multiplicata con
va' onza fa Atromi doppij lunghi va trabuc-
€0, larghivan Attomo. E I'iftcfla raggionc €,
fe i multiplicano piedi con onze , perche
qacfta muluplicatione darebbe rettangolialtt

p Va picde, larghi va onz: ; ma cenformeil

fenzo de’ Piemontefi vorrebbe eler I'onza

- alta vn trabucco, perd alta fei voltedipiu g

Onde non puo generare onze ; perche quelle
noa farebbono piu alte d'va piede ; gunera
donque ponti duphcati , perche oyni ouza
conticne 144. ponti, € pero vin'onzaalra va

. picde conterrd poati 1728.1a va'onza longa

v trabucco € ponti $04. la meta did 17284
“ua-

]
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dunque vn piede multiplicato per v’ onza fa
ponti duplicaci , cio2 duc rettangoli alti va
trabuceco, larghivaponto.

E da quefta dottrina fi cauano le regole
feguenti . :

Trabuchi per Trabuchi fa Trabuchi

Trabuchi per piedi fa piedi

- Trabuchi per onze fionze
Picde per piede fa onze doppie
Piede per onze ? ponti doppij
Onze per onze a Attomidoppij

E fi multiplicano, come qui vedi nella fe-
guceate figura.

I) ER effempio fia va piano alto Tr. 2. P. 22
Un. 7. per va lato, per Laltro Tr. 7. P. 4

On. 9. fi difporranno i Trab, fotto Taa.bu.,
chiy
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chi, I'anze fotto I'anze , ¢ i piedi fotto a piedi
come vedi, ¢ tirata 7
vna linea fi mulcipli- 3 4 9
caranno infiemeco- 7 7
- me additono lqlnncg 6 8 21 56

nella figura. Prima, i 6 18 36 126
trab. 2. con1 trab. 3. 16
fanno 6-dcrfa_b- ¢ poi )
con i piedi fanno pie-
dis.g‘.epoicon 91 3 6 6
Tonzefanno onze 21. ¢ 18. e poi i piedi frd fe
fanno onze 8. duplicate, cioé 16. ¢ poi com
P'onze fanno ponti 18. e 28. duplicati, ciod
36. ¢ 56. ¢ poi I'onze frid fe fanno Attomi
doppij 63- eioc 126. Ma pet ridurli, ¢ fom-~
* marli fi {partiranno gl* Attomi per 12. ¢ fa-
' Ianno 10. ponti con 6. di refiduo, perod feri-
~ uerdil 6. forto gI' Atromi , e porterd il 10. €
somero concffo glaleri ponti 6.36. ¢ faranno
102. che diuifi per 12, faranno 8. onze con il
refiduo di 6. icriuero donque 6 fra ponti,e
porcero 8. trd I'onze , e lo (ommerd con cfle,
¢ fardla fomma onze 63. che fari diuiia per
12, Piedi 5. col refiduo d'onze 3. che feritto
portarOil s. frad piedi, e fommaro conefli, ¢
fara piedi 19 che dinidero per 6. e faranno 3.
¢ reftard di refiduo 1.fcrino dunque 1.¢ porto
" li 3. frd erabucchi, e li fommo conli 6. tra.
bucchi, ¢ faranno 9. Concluderd dunque,che
quell’area , che ha per va lato Tr. 2. P. 2,
. On.7. e per I'altro Tr. 3. P. 4. On. 9. fard d'-
arca, ¢ fuperficie, Tr 9. Piedi lunghi 1.Onze
lunghe 3. ponti 6. Attomi 6. tutti rettangohi
longhi va-trabucco,

: PRO-
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39 PROPOSITIONE 12.

Datavn’area , € l'altezza trouar la (ua cu-
batione.

Sia data vaa fuperficie come la precedente
Tr. 9. P.1. On. 3. (delli pontise delli Attomi
non fi fa pill caio, perche fono minutie; che-
fanmo quantita nell’ operationi ; ma come re-
fidui fono fprezzabili ) e fopra d queft> s'in-
tenda alzatovn corpo alto Tr. 4 P. 0. On.
30. Sifara all’ ifteflo modo come prima.

4 O 10
9 1 3 .
36 0 90 20 60
4 12 O
o

" . e = S s R

383 0 8 1 O

Et s’ intende 3 quefto modo ; e prima in
quanto i trabucchi s'intendono di trabucchi
cubi,cioé ; che quel corpo capirebbe 36. cor-
- pi,de quali ciaicuno fofe alto,largo, lungo

vn trabucce . In quanto 4 piedi in qucflo
eflempio non ne habbiamo, ma fe vi foffero
ciafcun di efli (arebbe vn corpo lungo, € lar- |
go vn trabucco ; ma alto {olo vn piede: poi- .
che ogni (uperficie larga, ¢ lunga vn trabuc-
co multiplicata per vn piede da va corpo
lungo . ¢ largo vn trsbucco, alto vn piede
multiplicato per va' onza da vn corpo lungos
e largo vn trabucco, ajto vn'onzas ma fcfi
multiplicaranno piedi con piedi lunghi va
trabucco, larghi vn picde daranno onze du-

plicate ..
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plicate . Poiche ogni (uperficie larga vn picde,
lunga vn trabucco , multiplicata pervn picde
da va corpo alro folo va piede , md largo vn
picde lungo vntrabucco come era : ma per-
che vn piede quadraté € 144. onze, delle qua~
li vn’ onzaaltavntrabucco fi é 72. perd pie-
de scon piede multiplicato , fi come fa vn
piede in altezza , e pero quella fuperficie,
che fi elleua foprail lato di oncie 12. qua-
drata,ne hd 144. cosi td oncle due (ode, in al.
tezza, le quali pur anche {ono 144. In tal mo-
do, cheil corpo BA , € BD fono eguali pet
effer tali le fuperficij HA, & HO, per la 19.
Tr. 10. del noftro Euclide per effer HI di 2.
onze all’ HC di 12. come I' HC. 1:.all' | A 72.
Ondeil quadrato HD refta eguale al rectan-
golo HA: e peroanchei corpi fopra efl} col-
locati BA, BD cgualmente alti per la propos
fitione 4. 5. ¢ 6. del Trateato 34. dell’ iftefo.

A
D

»

1

H B

 E I'ieffa raggione & dell’ onze, perche i
piedi mulrivlicati per onze danno ponti
duplicati, ciod corpi larghi, € lunghi vn tra-
bucco, alti perod due ponti; perche farebbono
vn’ onza fada, alta va picde, lunga vn tra-

buco , larga va' onza ; cio¢ 1a. pon;iil-‘zm_i
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Hi: &3 HC12.come CH dCD di vn piede,
cive diponti 144. & 1A dir ponti 864. cio¢ va
trabucco , dunque perla 18. del 0. Tratt. del
ncfiro Euclide 1ara eguale il rettangolo HD
largo va onza, alto vn piede rettangolo HA
largo ponti 2. alto v trabncco, peril che
per le propofiti- ni cittate anch’i corpi d'.
egual altezza BA, ¢ BD. E cosis'argumentera
dcil: onze multiplicate per onze , che daran-
no Attomiduplicati ; perche cosj ¢ il lato lar-
go > duc Atromi al lato alte vn onza ; ciog
344. Attomi, come 1443 103. 8. Artomi, che
faono valatod vn trabucco . Unde il rettan-
golo fatto d'vn lato di due Attomi ¢ alto vn
trabucco 1ard eguale ad vn quadrato d'vn’
onza, ¢ perd anche i corpi pofti fopra di effi
dell’ittefla aitezza. E prrche nella multipli-
catione va cofi; fommati anche eridottis’-
inteadcrannoitrabucchicubi, i piedi lunghi,
¢ larghi vatrabucco, alti vo piede I'onze per
corp: lunghi , e larghi va trabucco , & alti
VR'onza. :

Se poifi vorranno ridarre in mura, o grof-
fezze dionze 10. fi multiplicaranno i trabuc-
chi per 7. %5 multiplicando prima il nume-
20 dato per efiempio Ir. 38. per 7. € fara 266.

€ POi per 2. ¢ fard 72. che diuiio per 10.fd 70

+ o Intalmodo, che taranno fommando 7-
€on 266. :r.273. — Grofli On. 10. mid li
picdi per 1. 5= facendo acll’ifteflo modo, ¢
& fanno piedi groffi on. 10. Se¢ (i vorrannori-
durrein muri, in groisezze d’onzc 6 fi multi-
plicarannoi tr. buechi per 12. & i piedi per 2.
Se in muri d’onze 12, fi multiplicaranno i
trabucch: per 6. & i piedi fi laiciaranno cosi
fenza multiplicarli : icome anchein ogn'c;{na

‘ i

oty e
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di quelle operationi 'onze mai £ multipli-
Cdlanug ., o , L '
E€APITOLO 4.

Propofitioni , che feruono di fundamento
ad alcune regole di mifurare.,

Qicfte fono propofitioni , le quali fupplit-
cono al noftro. Euclide acrefciuto, e ftabi«
lifcona alcune dottrine jui non confiderate,

O pure alcune propofitioni, che erano riftret-
te a certo genere di fuperficij , 6di corpi le
dilattano , ¢ rcndono piu vniuerfali .

PROPOSITIONE 13.

Se fopra vn cono obliquo , d clliptico f
tira vna linea ,cominciando dal lato piil cor-
to {ino alla metd pitt lunga , 0 dalla metd pid
corta, fino a} lato pil1 lungo, la quale fia equi-
diftante dal vertice, l'arca comprefa trd que-
fta, cle due linee mediocri nel cono fealeno,
O pil corte di tutte nel cono elliptico fard
eguale al rectangolo fattoda vna di quelle ,
¢ la metd della circonferenza .

Siail cono fealeno, d elliptico ABC, enel
cono clliptico s'clleghino le piucorte lince

IA AD, cnel cono fecaleno le mediocriele
pilt

-



pidcorté, e a3 queftefi ¢iri perfopra la fu-
perficie del cono elliptico la [ED, & I’ 1HD
cquidiftante dal vertice A, e nclcono{cale-
no laIFD, ¢ I'HBL equidiftante pur dal yer-
tice A ,dico, che il {patio comprefo AIFD,
O AIHD, 0 HBLA f(ard eguale ad vn rettan~
golo, che habbi perbafela metd della IFD,
edell'altre; & i lati fiano quanto’l’ AD>» O
IA, clo¢'quardto la diftanza della linea tirata
IFD fino al vertice A. o

- Per prouar la qual propofitione, fi dinida
1a linea DFI tirata equidiftante dal vertice in
quante parti parerd, ¢ (i tirino le limee rette
dal vertice A5 e per quelle s'intenda paflare
vna (uperficie piana, come DAO, fi che fetto
A triangoli curwi 5 che fanno le lince rette
defcendenti dalla citha A 21la carua DFI

equidiftante dd lui , s'intemdano’ triangoli
piani comppefi dalle medefime lince, edalle
bafi DO, & altre fubten(e alla curua predetta

DFI. Ciafcun di-quefti triangoll piani fard
eguale ad vn parallelogrammo, la cui altezza
fia PA ¢ la bare fia la metd PDdella DO:
Hor fe queli triangoli s'andaranno tanto -
multiplicando, che la retta DQ différifca in-

fenfibilmente dalla curua DO, come prouo
auenire nel preafflunco del Tratt. 34.al princi-
pio; La PA terminara fenfibilmente nella
curua DO, e fatd egualealla DA.

Per il .che ogniuno di quei triangoli fard
cgualecad vn parallelogrammo; che fia alto
quanto DA, ¢ largo quanto la meta della cur-
ua DO per la 1.del noftro Eucl. Tratt.10. Dal
che fegde , che anche tutto il (patio IFDA
conftante di quefti triangoli fard eguale ad
vn rectangolo comprefo (otto 1 altezza ]i)A,

- ela
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¢la DF met di tuttala curua IFD, che ¢ quel-
lo's che fi doueuna prouare.
" PROPOSITIONE 14

' Se la fettione obliqua d'vn femicilindro
elliptico 1ari circolare, e per il diametro ob-
liquo di e@» paffard pur obliqu:mente vn'al.
tro piano, fi verificheranno della (uperficic
intraprefa da quefte due fectioni rutre quelle
propofitioni, che fiverificono in vna iupers
ficie d'vn cilindro circolare intrapreia , come
fi ¢ deferitto da va circolo, che feghi retia-
mente , ¢ da vn cllipfi, che feghi obliqua-
mente, ¢ pafli per va diametro del medefimo
circolo. ‘

Habbiamo pofto .al Trattato 31. del no-
firo Euclidc Eipen(. 2- aleune propofitioni,
che quadraro la tuperficied vn femicilindro
tondo ragliato ad angoliretti da va circolo,
¢ tagliato di nuouo da va'altro piano per
trauerfo,& obliquamente,che pafl; per il dia-
metro del circolo predetto ; come {arcbbe [a
fuperficie ABOC del femicilindro ABCEHG
tagliato dal circolo ABC, fe foflc ad angoli
retti, edal piano ABO, che perla propofi-
tione 22. rratt. 25. & ellipfi .

Mi
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. M2 confiderando poi pii1 eflattamente I'ho
trouate piu vaniuerfali , e prefupponendo, la
cognitione d’efle , qui folo intendo di mo-
ftrare, chefi verificono anche, che la (cttio-
Rc circolare fia obliqua, come aniene in vn
cilindro elliptico ; cio¢ che habbi le bafirette
all’ affe , che fiano ellipfi, o ouali, quando
fara fegato obliquamente in tal modo , che
la inctd KB del diametro fia eguale alla metd
del afle maggiore HF dclli ellipf della bafe«

La propofitione fi proua moftrando, che
fipuo fare la medefima infcrittione de triane
goli, equiangoli, ¢ paralleli, comein quel
- cafo, e pero tatto quello , che s'argomenta
da quella infcrittione, fideue anche cauar
da quefta.

Sifacci dunque paffare per la linea FK, che
¢ I'afle , vo piano normale al piano EG \B, ¢
fari nel circolo ACB la (ettionese fegno CK,
nell’ eilip(i BAO la OK,e nclla fuperficiec del
femicilindro la OC, ¢ fi formard vn triango-
lo CKO. A quefto piano paralleli fe ne facci-
no paffar delli altri, come LDN, & MIQ, ¢
lc fettioni (araano paralicle per la 14. Tr. 22.
¢ perd (aranno i triangoli equiangoliper la
prop. 2. Tr. 10. S ,

Di fopra pin1 quelli , che fono egualment”
diftanti del centro K, € da] piano OCK (a-
ranno eguali frd loro , perche il rettangolo
AQ,QB, eal rettangolo AD, DB come 1l
quadrato Ql,al quadrato LD per effer eguali
ad effi per la 35. IT1. 6. € cosi il quadrato QM
al quadrato DN per la 6. prop. Tr.24.md §
rettangoli AQ,QB, & AD, DB fono cguali,
dunque anche i quadrati egualiQlcon LD,
. & MQ con DN ; dunque anche ilati cguali;

er
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Per il che eflendo paralelli, come quelli delle
propofitioni del Tr. 31. Efpenl. 3. equiangoli
come quelli, eguali fra di Joro, fe'fono equi-
diftanti dal centro , come quelli, che hanro
i lati I'vnofenid’vn circolo, come LD, & QI,
Faltriapplicate d’vaa ellipfi come ND,MQ,,
li terzi lati paralleli st la iuperficie del cilin-
dro,ceme quelli, come IM, NL, prefi, e ti-
rati da vn circolo ACB, come quelli. Dun-
que tutto quello, che s'argomenta da quella
inferittione, fi deue anche argomentare da
quefta ; che inaltro non differiice, fe non
nell’ obliquitd del circolo ; e conchiudere s
come in quelle alla prop. 34. Tr. 31. che la
fuperficic curua AMONBC del femicilin-
dro fia cgaale al rettangolo fatto dall’altezza
OC, e dal diametro AB . ' R

PROPOSITIONE 15/ -

Vn cilindro circolare tagliato i modo di
cunco per il dlametro della bafe di bafi paral-
lele fiano rettc, & oblique, fa due fuperficiy
curue, I'voa delle quali & eguale al rettan-
golo compre(odal icmidiametro, ¢ vn fetti-
mo, edall altezza dcl cilindro .

Sia il cilindro ADEF tagliato peril diame-
tro CBd modo di cunco dai due piani CFB,
& EBC, lafeicrd la fuperficie acura ECFda
due parti, della quale fuperficie io dico, che
¢ eguale al rettangolo fatto dalla DF, 0 CG
eguali,-edal femidiametro CH con la fettis
ma parte d'eflo.
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Lo proun.Tuteala fuperficie ambiente il ci-
lindro & cguale al rettangclo compre.odilia
circonferenza AB DCA, & dall’altezza FD»
cio¢ da tré diamerri , e dalia fertima parte di
efio; che tale proportione hd la circonferenza
aldiametro Prop. 3. [t 18 deln~ftro Eucli-
de.'Mala faperficic BDCF &eguale al rettan-
golo fattod’'vn diametro , e dell* altezza DF»
come li raccoglie Pr. 2, Tr. 31 del noftro
Euclide, ecosi la (uperficie CEAB. Dunque

er le dne fuperficie acute ECF, & EBF re-
ard il rettangolo fatro dalterzo diametro »
e fuo tetrimo. Dunque eflendo ambe le fuper-
ficij eguali, cia(cuna di effe {ard eguale al ret-

tangolo fatto dal femidiametro HC, ¢ fuo

fettimo, & dall’altezza del cilindro CG.
PROPOSITIONE 16.

Vna portione della detta fuperficie taglia-
tada linee rette parallcle all affe del cilindro
€ eguale al retrangolo comprefo dalla pot-
tioae del giro incraprefo trd le parallele, e
dall’ altezza del cilindro, leuato pero va ret-
tangolo compre(o dall altezza del cilindro,
¢ dal feno verfo fubteadente Piftefo gire .

Sia la fuperficie acuta ECF del cilindro
AF, ¢ ficerchi la quantita di vnaparte intra-

prefa
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prefa tri le due linee parallele CG , iM :
lIodico s chevnrettangolq fatto.d’'vnalineca
retta cguale all'arco GM, e dall' altezza CG

li ¢ eguale ,dedotto perod va rettangolo, fat.
todall’ altezza GC, edatfenoveroCN.
Si proua, percheil rettangolo fatto d'vha.
linea cguale all’ arco GM ¢ di altezza GC,
ual fi prefuponga fia VQ ¢ eguale alla (uper-
cie CLGM, come prouoprop. 4. Tr. 31. &
il rettangolo CN, & CG, quale ¢ XQrettan-
golo per laprop. 24. Tract. 31. eguaglia la fu-
perficie CLO s dunque VQ (ottrato il rettan-
golo XQ , cio¢ il refiduo rettangole VY
vguagliard la (upetficic COGM. -

PROPOSITIONE 1.

Se fard diuifo va conorettoin parti eguali,
etagliato in parti eguali con ¢ircoli paralleli
alla bafe faranno le fuperficij fra di loco mell’
ifteffa proportione s che i circoli » g

Sia dinifoil cono ABC in parti eguaali da
circoli QR , OP, paralleli al circolo della
ba(e BC. lodico , che quefte parti di fuper-
ficie hauranno l'iftefla propostione friloro,
chei circolidelle bafi. Lo prouo; perche per
la prop. 24. Tratt. 31. la fuperficic QRA &
eguale al Settore R AM di giro eguales e cosi
I'OPA al fettore PAN . Dunque lenando
QR A fuperficie curua, & RAM (ettore dall-
vno , ¢ dall’altro reftari OQRP {vperficie
conica cguale alla parte dell’ mello piano
RMNP, ¢ cosi delli altri. '

C ¢« ‘;'AMi



M2 quefti anelli fono eguali 3 rettangoli
fatti delle circonferenze di mezzo per la pro-
ofitione 12. Tratt. 30. ¢ dell’ altezza, come
X,NZ,LY; e quefti dicono fra dilorol’-
iftefla proportione, chelebafprog. 1. Tr. 10
MZ , LY, &c. per cffer dell’ iftefla altczza
AM, & MN, NL.le quali bafi egu:glianoi
circoli di mezzo 12. 13. 14. peril che dicono
Viftefla proportione; che i circolidi mezzo
12, 13. € 14. ¢ perd anche le portioni delli
amelli cguali 2 rettangoli diranao liftefla
proportione, che i circoli di mezzo 12.13. 14.
¢ quefti peeda 45. Tr. 10. dicono l'iteffla pro-
ortionc fra loto, cheicircoli eftremi CL,
PN, RM.Dunqueanche le portioni delli an-
. noli AMR, RN, PL ,diranno l'iftefla pro-
portione , che i circoli eftremi . Ma quefte
fone cguali, come habbiamo detro alle por-
tiont del cono QAR , QP,0C, & li archi
MR} NP. CL;a“l gifi RQ-—PO ’ BC Dul-
que le portioni del cono diranno frd loro I'-
1ftcfla proportione,che i circoli QR, O2, CB.

 PROPOSITIONE 1s:

Se vi fard vn corpo tondo in quanto alla
bate,il eni fefto fiano due portioni di circolo,
¢ la fuperficic della parte d'vaa sfera > che

" comins
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ecominci davn eircolo, 2 eui ferua per diames<
tro dclle predette portioni formanti il predets
to corpo, ¢ taato alta, quanto é I'ifteffo cor-
fo hauerd aila fuperficie dell’ ifteflo ¢orpo

‘iltela proportione, ciie il circolo della pre-

~ derta sfera al circolo della bate dél detcritto

€Orpo.

S?:il corpo ABC fatto col metro di due
portionidi circolo AB, AC; fia anche vna
portione di sfera DE alta quanto lui, il cui
diametro EF fia Iiftef0, che delli archi ACs
AB, & I'clicuatione HA l'iftefla, che deldato
corpo BAC fituata sul’ circolo maflimo FGE.
Iodico, che la fuperficic globofa della por-
tione della sfera DE , ¢ alla fuperficie del
ri-;oiéo BAC, comeil citcolo FGE al citcolo

)

°
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Quetto lo prouo, perche diuifi gli archi in
Fam eguali, e tirata vna fuperficic conica .
ON , & QIR le quaii faranmo di duc coni
retti, ¢ fimili perefier li angoli NPQ, RON
cguali per gl' archi eguali QA, AR, ¢PD,
OT ;acui fon fubtenie s Ia (wperficic DPOT

‘ ©in
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in tno fard alla fuperficie QAR, nell’ altro
per la precedente, come il circolo PO, al cir~
colo QR ; Cosi ¢ la (uperficic OM , ¢ alla fu-
perficic RV ; perche € parte del cono XZM , e
la (uperficie RV parte d'vn’ altro cono fimile
al cono XZM. S .

Dunque ex equo la fuperficie DO alla fus
perficic QAR 1ard, comelaOM, al RV fu-
perficij , ciod perla precedente, come il cir-
colo MX al cireolo VY ; e perd componendo
1a fuperficie DO con la OM fard alla fuper-
ficic AQR con la {uperficie RV, come il cir-
colo PO al circolo QR , cioé per Ja preceden-
te, come il circolo MX al circolo VY; e cosi
s'andard argomentando fino al fine, cio¢ fino
al circolo FGE al circolo BLC . Se dunque
tutee le fuperfici) coniche egualmente alte
fubtenfe alle portioxi dclle tuperficij della
portione della sfera DE , & quelle del corpo
dato BAC fono, come vncircolo FGE al cir-
colo BLC. Dunque anche liftefla fuperficie
dclla portione sferica DE fara alla fuperficie
del corpo ABC, come il circolo FGE al cir-
colo BLC; perche multiplicate fecondo ogni
poflibile multiplicatioac finalmente aflm;no

enli
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fenfibilmente non differiranno dalle f::ctc
ficij coniche fotrofcritee «

Da quefto fi raccolgono tré offeruationi.
La prima¢, che te bene gl' archi FD, AB,
AC, TE foflero voltati al ¢contrario, purche
farti s I'ifteflo centro feguira liteflo , G
come l'ifteflo feguira, fe foffero lebafi FGE;
BLC non circoli , ma quadrati, O qualfifia
altra figura regolare, perche amche turti i
quadrati , e figure regolaris come i ¢ircolis
fono figure fimili per la defis 1s Tratt. 10.
La teconda, che feguira l'ikcflo fe DTOP
fuperficie haucfle per bafe vn quadrato, ela
fuperficic QAR fofle circolo; perchei cir=
coli perla 41 Tro 10 hanno l'ikefla propor«
tione s che i quadraii » ne quali fon defcritti
La terza,chenon folo (i deue cio intendere
. delle (uperficiy; ma anche de corpi per effer i
corpi PDT-/, ¢ QAR alti egualmente. Onde
per la prop. 8. Iratts 33. € 4. lrate 34+ faran-
_ no nell’ifteffa proportione s che le bafi, ¢
pero la portione della sfera quadrata s O cir-
culare DIFal corpo BAC fard come la bafe
quadrata , O circolare di FE al quadrato, o
circolodi BC. Quefte proucio accenno (ola-
mente per noa portar le regole tenzai debin
fundamenti 3 Chi fard eflercitato nel modo
d’argomentar matematico, ¢ nc fundamenti
di effi nel notro Euclide accennati, reftara
appagato, ¢ ficuro, ¢ quecito per hora deue
battace. .

AVVERTIMENTO.

Si deue aggionger al Coroll. della propof.

19. Tr. 28. anche queita offcruatione , che
tutta



tll:t: la ferie de rettangoli QN , &e finod P,
che van mancando aritinericaments per va
lato fino al fine, e perl'sltro nos quelta ferie
refta egualealla m-ra del rereongolo PA , &
alterzo delrettangolo PO . Come ie quella,
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che manca: nccefiuamente
foffe 1a ferie d¢ retrargoli
AP;ilcui maflimo, e Y:Q,
che manca fecondo il lato

N AQrntalmente, fecondo il
Y lato YA, non totalm-nte:

mad wolo da Y, fino -N. La
raggione ¢, percheil r.t- -
tangolo HA vA m-ncando !
folo dd va lato, ¢ cofi per ‘
la propof. 12. Tr. 28. del
noftro Euclide manca la ¢
metd di tucra la f(erie d’in- |
tieri » 3 cui ¢ eguale il ret- |
tangolo AD; & il rettango- |
lo YH manca da du¢ lati,
onde per la 14. € eguale al
terzo della fua feric non
mancante; 3 cui s'egualia
PO . per hipotefi.

PROPOSITIONE 1g.

Ozni cono fituato fopra
qualurque bafe di qualfi- |
na figura eguale pero al cir-
colo bafe d’vn cono di
eguale altezza, ¢ eguale al
medefimo cono.

Quefta
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Quefta propofitione ¢ ftata da me prounati.
alla 27. Tratt. 34. del noltro Euclide riftrin-
gendola alli foli coni di bafi clliptiche; ox
perche ho confiderato, che la fua prona ¢

' pilt ampia , ¢ fi puod cftendere non folo alle

bafi ellipriche ; mi ad ogai forte di bafe, pero
hovoluto quidinuouo, benche meno rigo-
rofamente portare la (ua dimo@ratione.

Sia dunqueil cono AFE dibafe circolare,
e al di lei circolo CBD fia eguale la bafe
MNOdel cono LMNO di egual altezza. Si
defcrluino nelle bafi due altre ba(i minori di
qualunque figurarettilinea le pit grandi, che
fi petranno in ambidue defcriuzre , come
DBEC, & NOMP per eflempio quadrango-
lari collocate in talguifa, chelaicino (patij
di numero eguali per eflcmpio 4. fpatij, che
de triangoli » 0 quadrati facilineate i puo
concedere {enza altra proua, e fopra quefte
s'inteadino alzate piramidi, ¢ fano M - NPL,
¢eCEBOA . .

[+

P

Qefte per effer d’cgual altezza, e dibae
eguale perla pr. 24. del Tratt. 24. del nofiro
Euclide ‘aranno eguali, eper effer le loro bafi
eguali laiciaranno fpatijeguali. Si de criui-
no dunque nel rimanente alrre bafi pitivic~
cinle eguali fraloto NRP egnale alla DFC .
E cosi delli alcri fpatij » € 1opra quefte b.f
trian-
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trizngolaﬁ sintendano alzate altre piramidi
fino alle eguali altezze A, & L. Quefte pur
anche per I'iftefla prop. 24. Tratr. 34. 1aranno
fra loro cgnali effendo daltezza, e di bafi
cguali, Ei {patij, che reftaranno, ¢ di nu-
mero , ¢ d’arca teftaranno eguali in ciafeuno
per hauer leuati da fpatij ~gnali di numero, €
-di area (patij parimeate egnali di area , e di
numero , dunque di quefti § detcrinino bafi
eguali triangolari, ¢ fiellegino piramijdi dell’-
jftcfla altezza , anche quefte faranno per I’-
iftefa prop. 24. Tratt, 34. cguali. E e fi per-
feuera fino all’ vitima imaginabile defcrittio-
ne, ¢ poflibile , (empre auenird cosi, ¢ tanto

men reftara di fpatio fin tanto, che non po-

tendofi pit , ne meno con lintelletto proce-
dere 3 delcriuere,non reftard firo,che fia ima-
ginabile , chenon fia pieno ncl vno, ¢ nell*-
altro corpo di piramidi eguali ; dunque i coni
CAB, LMN {aranno egunali non eccedendo
Ja multitudine delle piramidiinicritte in ciaf-
;un di loro vna minima quanatitd imagina-
ile, .

L’ havereflimo prouato, ¢on ridurre la pro-
wa all'impoflibile , come ho fatto Tr. 340
prop. 27. del roftro Ruclide; Ma l2 proua fa-
;cb({;c ftata difficile da capire , ¢ pero quefta

allle - -

PROPOSITIONE 20.

Del modo di mifurare giuftamente.

Benche ogni perfona cffata ¢ol dertame
dellume paturale faprd miiurare affai giufta-
mente, ci pare perd, che alcuni anuertimenti,
che daremmo non 1aranno ponto inutili .

1l
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Il primo ¢, che non f mifurino con cords
ne con cattenelle, o fili di ferro, ne con altra
. €ofa, che s’allunghi, 0 accorei, perche iem-
pre riufciranno disgiufte in qualche cofa, €
maflime quando le linee, che fi mifureranno,
faranno molto lunghe, ma al pia {i potra mi-
furare con la (corzadella Tiglia , come fi fa
in Francia . - : o
- Secondo , che fi mifuri fempre apprefio A
vna lignola, con vna canna drirta-quando f§
doucra mijurare qualche fuperficie pidna; €
tanto piu fe fard difuguale ; chefed vna par-
te la lignola rcftafle ranto alta, che non gli
fi arrivaffe, all’hora fi mandcrd gin il piom-
bo al fine di qualche perrica gida misurara per
nqtrare su la pranura il ponto, douel’vitima
termina , € da quello-tirata vn’ altra lignola
a piombo fopra alla prima fi profeguird di
mifurar fopraefla. . : S
Terzo, per poter riueder le mifure, .il che
fempre fi douri fare , fi fegnara di trabucco
in trabucco, o di pérrica in pertica il fine di
ciaicuna, trafligendo in quel ponto la ligno-
la con vna (pilla, perche coff annouerati i
fpatij fralc fpille, fi (apra quante pergiche, d
trabucchi, 0 qualfifia forte di miiiuta fi Gano
miturate. ‘ ' :
Quarto , fe (i mifureranno altezze , ne fi
potranno mifurare per non vi efler- ponti , d
fcale applicandoui la canna i potranno mi-
furare con la (corza della Tiglia, e quando
altrononvi fia con vaa fuaicella, md che fia
gia ftiraca. o
Quinto fe occorre fare qualche circolofi
otra fare con la scorza della Tiglia, che¢
cggicta, € pero noa fkancail b[“dil’ nefi
) allun-
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allunga’; ne s'accorcia <
. Sefto , per mifurar le volte , mafli me quan-
doi loro fefti non fono {emicircoli e vna va-
nita voler faper laloro circonferenza da dia-
metri, perche non vié certa proportione trd
1a circonferenza dell’ Quato , & i fuoi dia-
metri . Pero fard neceflario m furar la lor
circonferenza caminando nel misurar dietro
ad vn'arco, che fia in ‘quadro alla linca di
mezz0 , O con vna cordicella, 0 Tiglia, e
perche fenza Ponti, €id ¢ difficile eficquirfi,
perd alcuni viono l'inftromento qui defligna-
0, il qualean- '
che feruivi pee
mifurare quale
fifia circonfe-
zenza nel pia- |
po , & ¢gin-~
ftiflimo . Sia il
manico AB di
ferro » che ef=
fendo conca--
uo,evacuo in
B fi poffa met-
tere 3 ¢apo vaa

rriea ; € que-
fieo ferro (? di- ¢
uida indue, in - -
tal modo, che¢
riccua vna ro-
ta dentata {ot~ . 1
tilmente, d' in- - ®)
toi:lo intorno. }

La cui circonferenza fia v piede, come
¢ ECFD, c fiadivita in 12 onzey il cui prin-
€ipio fia I ,1n cni fia vn chiodo , cheentri ne

denti
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denti dell*alera rora picciola H, ¢ coz ad
ognivolra della rota grande | CDE fi vol-
gerd va deatenclla rota H; onde fapremo ,
quanti piedi hausd girato la rota, e nume-
raremo quanti deati fia lontano il dente H,
che pero (ard notato con vaa croce dal taglio
dell’ altra I, che pero fe 1a croce haura girato
fino in H faranno tantipiedi, quanti dentl
fononell’ arcotrd H,e 'l , oltre acid vi 1ard
il ferro TScome fta nel di‘egno pieghecuole
ligato con vnacorda in S,la qualcrirara ford
il terro TS lalaici in liberta , & pure ac-
coftandofi alla rota jn X, la tenghi ferma acll’
ifieflo pofte . ' .

Hor quefta fi fard aggirare attorno 4 giri di
qualunque forte, © ne volti, ® ac piani. €
miturerd Ie linee curue in cfi congrandiffi-
ma poarualita.

PARTE PRIMA
Delle mifure delle fuperficy piane.

VESTA picciola opereta viene da

noi diui(a in tré parti. La primain-

fegna di mifurare le fuperficij .

La feconda le faperficij de Corpi .

Laterza gl iftefli corpi . Qui durque daremo
il modo di mifurar le fuperficij fenza confi-
derarle ne corpis non perche in vero fidiano
fuperficij fenza corpo ; ma perche non puo .
efler fuperficic di corpo aleuno fenza hauer
altre fuperficij» ¢he I'accompagnano fe e fu-
perficie piana , ¢ perche qui infegnarcmo
di mifurare vna l'uyctﬁcg piana di qualun-

que
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que corpo fenza hauer rifgnardo all* altre, di
cui fivefteil medefimo corpo; pero le dicia-
o, e le confideriamo, come pure fupcrficiy,
fenzariflettereil penfiere acorpi, a cuine-
Ceflarjamente fono connefle.

'CAPITOLO .

Delle mifure di diuerfi pacfi.

Le (uperficij fi poflono mifurare con due.
fort: di mifure , o con rettangoli lunghi,
. come habbiamo detto,che fi via in Piemon-
te, & in alcune parti d'Italia ; & con qua-
drati . Quella, che fi fi con rettangoli nor
¢ vaiueriale; poiche ne viene vfata da ogni
forte di naticne, nc (i puo adoperarcin ogni-
forte di figurc . Per eflempio nclle figure
Tonde. Per il che lafciandola da parte per-
hora, mi f(eruird de quadrati, i quali quanto
faranno piu piccioli , tanto il conto’, sesard
fatto benesard pin effato ; md anche pit diffi-
cultolo per douerfi iwang¢ggiare numero aflai
piu grande. E (¢ qualch’ vno ricercaffe , che
picciolezza di quadrati deuc cleggerc; fap=-
pia,chedeuono eflere tanto piccioli, cheil
prezzo loro fia di poca momento , € (prezza-
bile ne, commeicij humani, per eempio d’-
vno, O due denari , 0 meno, O poco piu; .
perche cosi il mifurator & ficuro, che fec nel
ipartire , O nclla regola del tré , 0 in altra
opcratione geometrica auanza quakche par-
tc , come d'vn quadrato di poco > O niun
prezzo,non porra dar daano grauc alle par-
ti, le qualichiedono e mifure. :

. Benevero, che poi quefte parti fi deuono
ridurre i parti maggiori, accio poi vi si pofla
‘ - pia -
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pil facilmente taflar il prezzo ; e perd non
folo il mifuratore dourd seruirfi del minimo
quadrato; ma anche de mafimi, ¢ medioeri,
come poi fi infegnarad . : -

E perdar qualche eflempio de minimi qua«
drati, farebbe come vn quadrato , che ha-
ucfle vn' onza, o la larghezza d'va deto, per
lunghezza de (uoi lati.

CAPITOLO 1.

_Del mifurare le fuperficij rettilinee ; ¢
piane. : :

Le fuperficij rettilinee » fono come Laftri-
chidi lati rerri , fabiliture di mari, i quali
pure fiano termiamati da linee rette, le quali
all’ hora fi diranno mifurate., quando fi ta-
prd quanti quadrati affignati , come tarebhe
ddired'vn’ onza céentengono; perche fi come
vna lunghezza di cento palmi (i dice mifura-
ta;perche cento volte coatiene il palmose fi
commifura con effo ; cosi fi dird mifurato vn
piano, quando .vna fuperficie larga , ¢ lunga
vn palmo quadrata miiurera, ¢ cento volte
fi conterra in eflo. Poiche la mitara G deue
commenfurare alla co.a mifurata, ¢ percio
deue efflere del medefimo genere : Onde la li-
nea,emiiuradellalinea, il pianodel piano,
il corpo del corpo, ¢ pero.anche vn corpo
largo , lungo , & alto vn palmo per cfempio
fara mifura d'vn’ altro corpo di cento palmi.



- PROPOSIT{ONE 1.

Mifurdr vn piano comprefo da linee rettes
& da angoli retti frd loro . ‘

Quefti piani taranno, come i Laftrichi del-
- Jecamere , 6 quadrate , & pia lunghe d'vn la-
to, e pcrvna parte, che per I'altra , o le fu-
perficij de mari per mifurare le ftabilitare , le

uali fiano 4 (quadra, ¢ pianc come sarcbbe
?a figura CL.q“ ¢ P : '

Per mi-urar dunque vn ral piario bafta mi- .

furare ciafcun de lati per efiempio CH, &
HL , ¢ veder quante onze contieae , ¢ poi
multiplicare infieme quclle onze , che fi con-
tengonoin ciafeun lato, & il numero nito

dalla multiplicatione fari il contenuto di-

detto piano « Per efflempio .

B ) ¥
ot
& :
R 4O 1in
N
C 4 D7

- Sia date vn muro di trabucchi, & pertiche,
0 pafl) 3. piedi 2. onze 4. per va lato , ¢ per I'-
altrodi trabucchi 2. piedi 4. onze 2. Perche
il piede contiene onze 12. & la pertica , O tra-
bucco piedi6. 0 onze 72. ¢ percio fi geeerd
tatto in onze multplicidoi piedi per 12. &

o 1tta-
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i trabucchi per 72. eo~] Trab. fono on. 216
me vedi, ¢ fommandoil] Picdi on, 4
tutto, vn latoverraon ; Onze ¢
z¢ 244. ¢ l'altro onze '

lg&ﬁﬁi due latl dun-| TH©  24¢

que fi multiplicaranno
infieme > € il prodotto| T.fono on. 14:

fard 47336. ¢ diremo, 4 . 4

che tante onze contie- et

ne quel laftricato , & 194
uel muro .«

Quefta regola refta prouaca nel noftro Eus
clide tratt. 5. pr. 3. nel Coroll.

Quindi fi raccoglic il modo, ¢ol quale data
qualfifia mifnra; per eflempio vn piede qua-
drato, facilmente fi pud venire in cognitione

.quante onze contenga ; poiche contencndo
il piede in lunghezza onze 12. multiplieando
infieme 12.per 12. {i fard vn piede piano, che
fard d’onze 144. che nafce dalla multiplica-
tione di 12. per (¢ fteflo. Cofi per fapere quan.
tc onze contenga van quadro , che per ciafeun
l1ato habbi vn trabucco, 0 pertiea, fi multi-
plicaranno l'onze 7a. del lato in fe fleflc, ¢ fi
produrranno onze 5184 per 1a continenza d’s
vatcrabucco, O pertica quadrata.

. PROPOSITIONE 2

Dato qualfifia piano mifurato, e di cui fi
[apl;‘»i quante onzc contiene, faper quante per-
tiche , 0 trabucchi , picdi y & onze contenga .

Quefto € ncceffario fapere per poter afii.
gnarce il prezzo conueniente al piano misura-
to; perche come lc onze fono tal quantitd ,

D j; che
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¢che & diprézzo ; & niuno, d almeno nondi
rilieno bifogna ridurre l1a moltitudine dell’-
onze miwrate 2 quélla quantitd , la quale
habbi va prezzo taffato, O accordatofrile
Parti ; accio glifi poffa aflignare. Pero fe fi
vorra ri‘urre la fuperficie mifurata , e gid
trouatadi 47336. onzcd pertiche , fi diniderd
Perla pertica quadrara trouata di fopra, ciné
per s184., ¢ dalla dinifione ne verra 9. Tr.
col refiduo 680. che.fi diniderd per il piede
144- c nerifulterd 4. piedi, con 104. onze di
refiduo; fiche la fuperficie mifurata fard Tre
9. piedi 4. onze 104 Auuertafiperd, chefe i
doueranno mifurare diuerfi piani, (i potran- -
no prima ridurre in vna (omma ; indi per ab-
breuiarela faticha con vna (ola diuifione ri-
durli tutti inafieme in trabucchi, ¢ piedi .

" PROPOSITIONE 3.

Mifarare tuetii triangoli re@ilinij.

Sc fard quaiche laftrico, 6 qualche fuper-
ficic' di muro triangolare da mifurare pofto
va braccio della {quadra fopra d'vn lato fi
fard , che vadi 4 ferire con I'altro alla ponta
del triangolo , cioe all’ angolo oppofto, che
nelli triangoli di tatti gli angoli acuti dou-"
rdellegerfi acuto ; md in quelli, che hanno
vn’angolo obtufo douera eflere quelto iltef-
4o obtuio ; accio fi pofli da lui nel 1ato tirare
"vi fegno, 6 vn filo 4 {quadra . Indi poi (i mi-
furera la Junghezza di quefto filo,chedal an-
golo predetto cade 2 squadra fopra il lato
oppofto, & anche la lunghezza del medefi<
mo lato, ¢ pigliando [a merd, o dellato, 0 del
filo pofto 3 squadra multiplicare inﬁcn;e al

modo
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modo detto le minime parti ; e nafecrd v,
retrangolo eguale.al triangolo,. che fu pro-
pofto da mifurare . La raggione di quefta pro.
pofitione ftd mel noftro Euclide trart.29. pro-
pof. 18. & ¢ fondata nella propof. 40. tratt. 4.
dell’ ifteflo .

A

Per cflempio fia il triangolo BGA da mifu-
- 1agfi,pofta la fquadra Jopra BA con vn brac-
cio; I'altro ferird la ponta G, intal modo,
che tirando appreflo  lui la linea , 6 filo GD,
vada i terminarenella ponta G.Indi fi mifu-
1i laBA , che per eflempio fij trabucchi > o
pertiche 7. {i miiuri parimente il lato DG, il
quale fia pertiche 4. ¢ piedi 2. 1ard il laro onge
504. & il filoa (quadra onze 312, 1a metd del
lato € 252. il quale multiplico per 312. dail
Piano dcl triangolo BGA di onze quadrate
78624. il qual numero diuifo per vna pertica
quadrata 31 onze 5184.da pertiche 15. € anan-
zano 864. onze, le quali diuite per il piede
quadrato di onze 144. fanno giuftamente pie-
di 6. fiche il triangolo BGA fara wabucchi
15. ¢ piedi 6. Se poi hauefle la fuperficic da-
mifurarfi, vo angolo retto,Ja meta d'va lato, -
che chiude I'angolo retto multiplicato , con
turro Paltro fardlifteflo. = .

Che (¢ non s’hauefe iquadrase pur £ donef«
fe far la mifura; 0 la fuperficic fole impedi-
W, intalmodo, che non fi potcfle tirare il

' . D 4 o filo
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Q1o 4 fquadra; a't* hora bafterd tirare va filo
a fquadra alla meta d'va lato , che multeipli-
cando poi quellaluaghezzadel filo per tutto
Yaltro dara vn rettangolo egualce alla fuper-
ficic che & vuol milurace .

PROPOSITIONE &

Trouare il ponto, doucecade la perpendi-
eolare in qualfifia triangolo di lati retti co-
nofciuti, ¢ la quantitd di cfla. .. .

Sia il triangoio AGB dclla figura prece-
dente, e fia in eflo vn'angolo G maggiore
dell' vno fegmato A , ed:Il' altro fegnato B
confiderati per fefoli, noninficme , ©alme-
20 non minordi effi , ¢ gid ano i lati conof-
ciuti l'vno di 7. piedi,che fia AB, I'altro AG
di { & GB di piedi 6. f multiplichino ciafcun
delatiia fe fteffo , che cosi i faranno ic loro
quadrate fuperficij » come habbiamo detto
mella propofitione 1. & confta dal noftro Eu-
elide deffi. 1. tratt. 7. & fia il quadrato, o'fu-
perficic del lato AB 49 picdi , del lato AG
25. & GB 36. Dipoi bitogna aggiangere VRO
di quefti quadrati al quadrato diBA » ciot di
quel lato, che & incontroall’angolo G, da
cui vogliamo, chc cada la perpendicolare, €
cofi saggiongeranno 25. & 49. ¢ faranno74-
da cui fi leuera il quadrato, che refta,cioé
36. e refteranno 38. piedi qual numero fi par-
tird in due parti, ¢ faranno 19. ciafcheduna
d’cfle, e vna di quefte metd G fpartird per il
numero della baic7. e refteranno 2. 5. ciot
la ditanza dall’ angolo A al ponto D, douc.
cade la normale DG, cilpezzo AD fara del
lato BA fottopoftoall’ angolo G , da cui rﬁ hg

- volfu=
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volfuto tirat 2 perpendicolare GD. Che fe:.
voreflimo ritrouare 1'aitra parce della linea-
BD, in cui cade 1a perpendicolare , bifogna
vaire infieme 'altro quadrato 36. del lato
GB, con il quadrato del lato oppofto all’ an-:
golo, d’onde cade la perpendicolare s che &
49 ¢ fard 85. da cuidedotto I’altro quadrato
2s. reftard 60. che diuifo per mezzodara so. -

- che dinifo per 7. dard 4. }-peril pezzo di lato

BD, che termina alla perpendicolareinD .
Ho infegnato quefta propofitione mel erate.

29. del noftro Euclide, ¢ nehQ dato la proua
nella propofitione 13. tratt. 5. Md fenoa &
potra confeguire va' angolo maggior delli als
tri, md dourd farfi cadere per qualche occos-
reaza dall’ angolo minore delli aleri due prefi.
per ic foli, all’ hora la pcrpendicolare ca-
derd fuori del triangolo, come ncl triangolo
CSV cadela perpendicolare CD fopra il lato
SV proiuncato fino a4 D fyori di tutto il

: triangolo CSV.

* Per tronarc la detta perpendiculare & fard
€osi . E _

&

“vescoqmccvowwrEse
.

. lln.li..‘(’

D. S v '

Si multiplicara il lato CV di parti 3. pet fe
fteflo, ¢ fard 64. & il lato SV di 4. piedise
farid 16. & illato CS di parti 5. ¢ fard 25. Si
aggiunghino infieme i due quadrati 16.¢ 25.
daranno 41. cfi fottraghino dal quadrato 64.
¢ refard 23. 1a cui metd (ard 11, &. che diuifo

. pec
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il tato SV di parti 4. reftard 2. ¢ £ladj<
geal;!‘zlatSD, in cui cade CD daila parte del la-
te pia corto, {I fundamento di quefta propo-

fitione, ¢nel rratts 4. propfitione 12 del RO~

ftro Euel. :

- In quanto poi alla (ua eftentione facilmen<.

te firitroua , perche hauendo gid conofciuto

il lato finoalla normale, peroil triangolo fi
e fatto v rettangolo s O diuifo in rettangolj:

triangoli . Per eAempio BGA triangolo acu-
tangolo fi ¢ diuifo ne due trizngoli retrangoli
BGD, & GAD, oueroil triangolo obtufan-
golo C5V G ¢ fatto il rettangolo CDV,onde
per conoicere la quantitd della normale, per

eflempio DG, fifaracosi. Il lato AD 2, ‘-

. 3 3 - b Y * ",l
getrando il tucto imparti fettime, ¢ di parti

19. & il lato GA di parti . ridotre in parti
fectine € 35. Si multiplicheranpo dunque i
predetti lati in fe @efli, e fi produrrannoi
quadrati 1225. ¢-361. ¢ fottrahendo I'vhno
dali’ alero refterd 864. di cuj fi cauara la ra-
dice quadra come infegno ael Preludio 8
8. ¢ 1ard 29. ciot parti 4. Ldelle prime in-
tierc. QueRa operatione fi dimoftra al tratt.
4+ Prop. 13. ¢ fi ponein practicaal tratt. 23
Prop. 17.del noftro Euclide.

PROPOSITIONE s.

Dati i lati ritrouar I'area di ‘qualunque fi-
gura regolare. - : ‘

- Figura regolare & quella , I, quale tiene
gl' angoli., & i Jari eguali, ecome vna figura
attangolare diflegnata dentro v circolo , &
di cinque lati eguali, 0 difci. P '

. . er

o

ot oy A
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Per faper dunque I’area delle predette figu-
re; comedi AD BC; fitirarannodal centro
linec rette a ciafcun lato; d almeno 4 due,
come FI, Bl e fi congiongeranno gl angoli
infieme FB con la linca retta FB , ¢ fard fatro
va triangalo , del quale la figura ne conterrd
tanti fra (e eguali , quanti fono i lati d’effa fi.
gura , ¢ pero la presente ; che hd oo latd
~ Comprendecra otto triangoli.

Si mifuri dunque vndi quei triangoli, con-
forme habbiamo infegnato tirando 12 perpen--
dicolare fopra d’vn latQ, come I'V5-€ mifuran-
dolo > 0 trouando la Yua quantitd per via di
rumeri, come alla propofitione 4. e con que-
fta quantird multiplicata per la.metd della
baie trouando larea. Datodunque, che 18
fia 100. e il lato BF 76. dunque la 1V fara
parti 92. Multiplicando dunque la meti di
 92.cio¢ 46. per 76. O la meta di 75. cioé 38.

per 92. fi fara I'area-3496. del triangolo FIB.
~ liche anche fi otterrd multiplicando 76. per
- 92. & poi partendo per mezo il prodotto
6992. perche pure da 3495. area d¢l triangolo
FIB. Se dunque fi mu!tipljca per il numero
- delati della figura , come nell’ ottangg]o pet

otto il predetto numero 3496. fi fara 1’:rica
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di ruteta la figura ottangolare 27968.

Auuerrafiperd ,che, fe la figura € qunadra-
ta, O quadrilunga non feruc d diwiderlain
due triangoli : ma bafta & muluplicare va
lato per l'altro, € (i fa Pareca CJ.Si mofira
tratt. 4. prop. 3. Coroll. del noftro Eucl. &
alia prop. 20. tratt. 29. :

" PROPOSITIONE 6. .

Trouar I'arca dj qualfifiafigura irregolare |

gettilinea.

Sia la figura ABCFDE, i cui lati fiano ret-
ti, benche ella rotalmente irregolare . Si di-
uida in varij triangoli, conforme pill piacerd,
e tornera commodotirando le linee BI,BF,
F1,& DI, e poi in ciafcun triangolo fi tirard
Ja sua perpendicolare, come AH, le quali li-
nee fi misurcranno , ficome anchei lati, €
poi fi fara il conto di ciafcuno, come hab-
biamo inscgnato alla prop. 3. di quefto.

Di poi tatte I'aree ritrouate di cialeun tri-
- angolo s'vairanno infieme , ¢ quefta fomma

g:;i A; rct:'; glztiuta la figura retrilinea irrcgos

Che

v > . R ——y

-
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Che fe s’hauefle da mifurare va Rombo ,d

. vyn Romboide ABTD , fitirerd vna perpen-

dicolare ad va de lati, come AE, fe faid bi-
fogmoprolun: ato , e quella fi mifurerd ; per-
che multiplicando EA normale pexr DC lato,
nalcerd I'arca di Rombo ABDC.

B

Yclln
B .':::::25:::::.::1&
Ahpee- -!--u--lh
G L-—ﬂ"‘“';n

Che fe foffe vn Trapezio , come ABGD di
duc lati paralelliGB,e DA, Si miwrctaano i
duc jati paralelli, & vnite infieme le lor mi-
fure, la meta di quefta fomma multiplicata
per tueto il lato UG, fard J'area, 0 pure nel
mezo del lato DG, fi tiratd la parallelalH s
dlati DA, ¢ BG, e quefta inultiplicaia con la
DG normale a lati DA, BCdaral'area, che
{enon fofeil lato DG perpeadicolare alli la-

‘ti DA, BC, bitognara tirar van’altra linca
normalc, comeé¢la LM, e feruirfidella di
lei misura in vece del lato DG, e cofi multi-

plicata 1a normale LM con Jla normale 1H .
daranno l'arca. E queto ¢ quello , chcbreue-

Ex:ntc fi pud dirc delle figure piane rettis
ec.
CAPITOLO 3.

- Di mifarare le (uperficij circolari, e piinc y

Per figure circolari intendiamo non folo

quelle ; che foao circoli, ma tucte quelle 5
che fono comprefe da lince curuc, o0 da vna,

O pia

b d
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o .iu partis O da tutte.. La mifura dunque

dclle predettc figure principalmente confifte:
pella cognitione della lor ipecie. Pereflem-.
pio, te la figura, la quale ¢ offcrea da misura-.
re, fia circolo, e fiacllipfi, cie€ ouata, ic.

fia parabola , 0 altra. figura, della quale pofii
conftacel'area, che se foffe totalmente incer-
ta ;211" hora mon fi potrd mifurare com preci-
fione matematica ; md appreflo A poco, come
inegnaremo . Dunque per procederc o:dina-

famente , 1ard neceflario prima infegnare 4 ri--

conofcere ciafcuna figura . Indi dar il mado
d: tronare 1a fua.pianura ..Il che nelle te-
gucenti propofitioni sndremo infegaando .

PROPQSITIONE 7

Mifurare I'area di qualfifia circolo.

Se {ara data vna figura, che fia comprefa
da vma linea curua , 0 tutta , O in parte, ¢
pon s’habbi cognitione » fe fia circolo , &

portione di circolo per conoicerla, quefto

farail modo.

Sitirerannodentro alla detta portione di

. elrconfcreaza BEC FD duelinee BC, & CD,

c toprad qucftedalle loro meta s'inalzeran-

no le perpendicolari EA , & FA, le qualifi

(cgatgnno in A: fe dunque quefta circon-
: ferenza
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ferenza fard equidiftante dal ponto A in turti
ifuoi poati faré circolo , O portione di circo-
lo, & A fzrasuocecatro, & AE. lemidiame-.
tro, che (e nO ,sari di qualche altra {peci¢ di-

~ figura, O pure irregolare. - - o
Sipuo anche farc in va' alcro modo, maffi- -
. me feil circolo foffe tanto grande,che il pon-
| to A difficilmente i potefle trouarc ; ¢ fard.
" tifare nell’ ambito dato pil linee , chefiin-
~ ¢cfociano CE. RG; AB', chefi ragliano in M -
- emifurata cialcuna da poati, in cui toccono
| laeitconferenza A,C, B &c. fino al commu.
. ne taglio in M maltiplicare. ciafcuna mifura:
~ didue fegmenti dell® ifteffa linea frd fc; per
cfempio AM per MB, & RM per MG . ‘

A

Che fe faranno li numeri multiplicati
eguali fri se, la linea-ambic¢nte curua far: cis-
¢olo, o portione di circolo, che (e non fa-
1anno li mulriplicati eguali noa (ard circolo, .
ne (ua portione . Le dimoftrationi di quefie.

~due propofitioni {ono ael tratt. 6. props 11.
¢35 del noftro Euclide.

- Quando dunque confterd » che la circon-

 fercaza data fia circolo , & haueremo noio

il fuo diametro » quefto folo i mijurerd , &

- da queta mulura ic nc caucra larea, come

' ‘CSQC.
' Sia
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6.
S“a dunque dato il circolo predetto ARBG,

il cui diametro AB fia piedi 17. perche come

bo moftrato nel noftro Euclide tratt. 18. pro-
pofitionce 3. il diametro ¢ in proportione alla
circonferenza , come 7. 4 22. 6 pure come di-
moftro nella prop. 4. come 8.4 25. Dunque
adoperando la regola del tré per trouar la cir-
conferenza fi dird fe 7. mida a2 che mi dard
379 enc verrd il numero 53. 3+ Duaque feil
d.la;I.letto’é 17. piedi, la circonferenza fard
cal 530 ye®

¢ Per trouar dunque l'area fi diuiderd il nu-
mero della circonterenza per mezzo , ¢ fard
26. i—¢ cofianche il numero del diametro, ¢
fard 8. ' . Si multiplicheranno dunque in-
fieme quefti intieri con i fuoi rotti., come in»
fegniamo tratt. 13. P. 2. pr. 17. del noftro
Euclide , e fi fard I'area del circolo 227.
. ¥ « ¢ quefta propofitione ¢ da noi pro-
wata altratr.30.pr. 3. & 5.

Sipotrd fare anche in vn altro modo ,con-
forme prouo nel medefimo tratrato alla pro-
pofitione 6. € 7. Si quadri la mifura del dia-
metro, che per eflempio fia di palmi 84. ¢ fard
vn quadraro di 7056. palmi . Si dica dunque
fc 14. da 7056. che dard 11 ¢ ¢ fard 5544 per
Tarea del circolo. La ragione di quefto &
come nclluogo allegato apporto , percheil
. quadrato del diametro al fuo circolo ha pro-

portione di 14- & 11. Onde facilmente date |
qualfifia quadrato efpreflo in aumeri rrous- |
scmoil fuo circolo inicritto multiplicando |
quell’area per il numero 11. ¢ dinidendo |

PCI’ 140
Come ancora, perche come prouo nel pre:
decto luogo alla prop. 8. il quadrato dells
. circon-
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circonferenza & al piano del cireolo, come
88 i7.datoil quadrato 69696. della circon-
ferenza di piedi per efempio 264. € multipli-
cato per 7. diuisa per 88. fard 5544 arca del
circolo , di cui fia nota la citrconferenza di
piedi 264. °

Se fi defiderafie vna proportione pid effata
deldiametro alla circonferenza > chediz. 4
22. 0di 8.4 a5. fiadopri quella , che dd Mctio
di 113.3 335. .

PROPOSITIONE s.

. Mifurar Parea d'vn Settore del eircolo:

Per Scttore s'intende vna figura , che fia
comprefa da due femidiametri , ¢ da vaa por-
tione di circonferenza, cosi CBA fard set-
tore , eflendo comprefo da due femidiamerri
CAé gc £AB, edalla portionce di circonferen-
za CB, | < :

. D,

F G :

- Si mifurerd duaque I'ambjto CB, e fari per
eflempio parti , O piedi 10. & il femidiametro
farddi parti 2. per il che fi multiplicheranno
infieme a5. per 10. ¢ fard 250. 1a meta del qual
numero fard l'area dej fettore CBA , come
prouo nel noftro Euycl. alla prop. 4. & 10.
_tratt. 30. pexche cold moftro cgualeil fectore
CBA a) tria FEG- ‘

E PRO-




 PROPOSITIONE g.

Mi(urar I'area d'vaa portione dicircolo .

Portione di circolo & vna figura piana, la
cui planura ¢ ¢omprefa da vna_ portione di
circonferenza, e da vna linea rerta , come €
nella portione del circolo CABI, la portio-
nenegra . Prima fi douera trouar, (enonvi
fard , il di l¢i ceatro A, come habbiamo in-
fegnato alla prima propofitione di quefto ca-
pitolo,etirare i due femidiametri CA , AB,
& vao di efli fi mifurerd , che fara per cflem-
pio piedi 16. ¢ poila corda CB, che f(ard 13.
¢ poi la citconferenza CIBs che'fand 19. -

K of
A

Si trouerd dunque hauute quefte mifure I
arcadel triangolo CBA , come habbiamoin-
fegnato al cap. I1.Prop. 3. che iard piedi gqua-
dri 144 ¢ poi l'area dcl fettore CIBA , che
fara 152.dipai @ lenara il triangolo CBA di
parti 144. dal fettore CIBA 142. ¢ refteri la
portionc del circolo negra CIB piedi qua-
drati 8. :

PROPOSITIONE 1o

Mifurare vn piano annulare, € fue partis

Sia dato vn piano-annulare DHA ,OCB,

di cui {i troui il ceatro I,éome habbiamo inte-
' gnato
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gnato nella 1. prop. di quefto €ap. eda qucilo
fi tiri il femidiametro 1A » ¢ dinifo OA per
mezzo fitiri il circolo PXQ giuftamente in-
termediante trd I'vno , ¢ l'altro circolo , di
cui dal diametro IQ picdi 14- fi troui la cir-
conferenza » come habbiamo di foprg dimo-
ftrato , cap. 2. prop. 1. e (ard picdi 44

. Y
D
A
Si mifuri poi OA portione del diametro
coniprefa trd I'vano, ¢ I'altro circolo ; ¢ fia pic-
di 9. fi multiplichi quefa mifura pertuttala
circonfcrenza media PQ di picdi 44. € ne ver-
1d I'area di tutto l'ancllo piano HDA BCO
396. piedi quadri. Quefta propofitione ¢ mia
prouata alla prop. 12. tratt. 3o. del noftro
kll(lidc . :
Che fe fi vorrd hauere l'area d'vna parte
fola d’vn’ ancllo , bafterd mifurare la portio-
nc intraprefa della circonferenza dimezzo,
_per cllempio QP, ¢ quefta mulplicare con la
‘postione OA dcl diamctro intrapre(o, ¢il
prodotto sara il piano, che fi defia, peref-
fempio QP fia 15. & AQO 9. l'arca IHA fard
13 piedi quadrati. '
PROPOSITIONE 11+

Del mifurarele Ellipfi.
Sono le figure Ellipfi , come le ouali, le
quali fon pi lunghe, lc:‘hc larghe comprefe
i 2 da
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da vna (ol linea, come ¢ la GQVH, ne &
poflono misurare senza cognitione de loro
diametri maggior , e minore , ¢ percio anche
delloro centro. Per tanto (e fard data vna
Ellipfi da misurare,come GQV H, bifognara
prima jitrouare il centro L. e percio fare @
tirarivaa lincaGH, & dlei fene tirard vn'-
altra paralella FE, le quali fi diuideranno
per mezzo in K, & I, e per quelli dueponti i
dedurrd la linca AT, che fi diaidera per
mezzoinL, &I'L, fardilcentro .

Trouatoil centro L, fi trouera il diametro;
{e fattocentroin L, li tirard vncircolo ,che
feghi in quattro ponti I'Ellipfi ; il che fucce-

derd, fe hauerd il femidiamerro pia grande,

che la diftanza GH minore, ¢ pia picciolo,
che la ditanza LG maggiore . Sc poi i diui-
dera I'arco dell’ Ellip(i intraprefo trd I'inter-
fc@ione del circolo come nella vicina figura
induepartiin V,Q, & PH, ¢daV, 2Q_fi
tircra vna linea , ficomeda PaH, gqueftiia-
ranno i diametri ; fi come proua alla prop.
32. tatt. 24+ del noftro Eu

Fatto
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Fatte quecftoin tré modi fi poerd Efonar 1
arca dell'Ejlipfi. E quefto fia il primo . Si-mi-
furinoi duc diametri BA, & EF, & BA fia
piedi1y.ralero piedi 12. Si troui poi l'arcadel

W,
| ~ \;Q(
- |

cireolo defcritto col diametro maggiore BA
di piedi 17, che ¢ piedi quadri 227. -~ .Di
poifidicacon la regola del tré , fe 17. mi da
il p1ano 2:7. %, che midard1z.¢ fari160.¢&
=5 Opillefatamente 160. L% ched qua-
fi 160. 5 .c quefta fard I'arca del Eilipfi BEAF.
Quefta propofitionc ¢ da me prouata propofi-
t1one 24. tratt. 30, delnoftro Euclide .
Si puo far anche in va’ altro modo veriffi-
MmO > md In quanto alla pratica in qualche
cafo men giufto per interuenirui la fottratio-

ne dclla radice quadra, che in qualche nu< .

mceronon fi pud hauer eflata . Sifara dunque
cosi - Trd il diametro maggior .17. & il mi-

nor 12, fitrouerd vna media proportionale |

multiplicando il 12. per 17. & sottrahendo la
radicc quadra  come infegao altraer. 13.P. 2.
alla prop. zo. del noftro Euclide , & nel pre-
ludio di quetto cap. 3.dal multiplicato, ¢ pro-
dotto 204. fi fard il numero 14. %~ chefard

il diametro d'va circolo eguale alla data Eli-
) E 3 ’ Pll )
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pfi, come prouotratt. so. alla prop. 25. Onde

fe fitrouera I'area di queto circolo al modo -

inscgnato,sard l'iftetia, & quafi I'iteffa, che
dell'Ellipk, ¢ dara per area 159 ;'< piedi
quadrati men dell’ altia , perche la radice
14. =% . ¢ anche vn pocomeno. v

11 terzo mode & prendere I'area di qualfifia
eircolo , come quella del circolo, il cuidia-
metto fia piedi 7. che ¢ piedi 38. % ¢ poi fare
il quadrato del diametro, multiplicando il 7.
in (e,e sara 49. & anche de due diametei dell’-
Ellipfi {e ne facci va rettangolo multiplican-
doli fra s¢; ¢ sard 204. Indi adoperando la
regola delle proportioni , fidica » se 49. qua-
dratomidailcircolo 38. - che midara il ret-
sangolo 204¢ & donera 160. 2% che sono I*-
iteflo , che prima quafi 160« ;-. Quelta pro-
pofitione ¢ prouata da me tratt. 30. prop. 26.
del noftro Buclide . ; . .

PROPOSITIONE 1

Mifurare vna portione data dell’ Ellipfi..
Perche, come prouo alla prop. 28. tratt.
30. del noftro Eucl. va segmento deil’ Ellipl
ha la medefima proportione al (egmento del
. cireolo, che I’Ellipfi al circolo fato(oprail
diametro maggiore dell’ Ellipfi ; purche I'-
vno , ¢ l'altro segmento fia cdomyreio dalla
~ medefima retralinea normale all’afle . Per
¢empio il segmento ABC elliptico sara al
segmento AOQ del circolo AQDQ_fatto at-
torno il diametro principale AD , come il
circolo AODQall’ Ellipli ABDC ; putche fia
I'vno, ¢ I'altro segmento OAQ, & ABC com-
psclo , e tagliaro dail iftefa linea QO “sia ¢

. ia

|
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Sia dunque il cireolo 0ADQ, il cui dia-
metro AD lia 17. piedi, e percio I’area, come
fopra habbiamo detto picdi quadri 227, 2-
¢ 'Ellip ABCD di picdi quadri 160, - £ a
. N ,

anche noto il segmento OAQ_del circolo
piedi quadri 72. adoperando la regola delle
proportioni fi dird, fe 227. +%- da picdi 160.
3 chedari piedi 72¢ & adoprandofila regola
dclle proportioni » come habbiamo insegna-
to'tratte 13.prop. 5. del noftro Eucl. o nel
Preludio prop. 7. trouaremo cffer I'area BAC
L3 L8 o2 s ciaé piedi quadri 50, ¢ % - @

s

-

_pilt breuemente pi¢di ?uadri SO €5y o ‘

PROPOSITIONE 13

Misurare v Settore elliptico, ¢ finire vaa

_pertionc clliptica .

.

>ifard lifteflo per trouare il Settore clfi-
ptico NBA . Perche l'iteffla proportione s
come prouo ncll’ ifteffla propofitione ha il
settore gircolare HOA al scttore clliptico
HBA , che.tutto il circolo 4 tutta IEllipfi
Onde tronata I'area del settore cixcolare
HOA . fi dira adoprando laregola deltre;; fe
il circolo AVUDQ da I'Ellipi ABDC > che
. B 4 dara
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72 ‘ '
data il settore AOH delcircolo, ¢ fatta I'os
peratione , ne verrd HABsctrorecelliptico. -

_8i'potrd anche adoprare tanto in quefta,
quaato nella precedente in vece del circolo
tutea 1a Of, & in'veee di turea PEllipf la Bl
linee rette subteadenti > perche il circolo &
all’ Ellip.fi come la Ol alla BI. ~

Ma sc il segmento BAC non fofle attorno
all’ affe principale, all’ hora bisognari finire
tutta I'Ellipfi. Per far la qual cosabisogneri
trouare il suo diametro, ¢ il suo centro, la
qual operatione & nuoua , he ¢ anche flar

trouata, quando fi tratti trouare modo di
seguitar vn Ellipfi data vna sola portione
dicfla. i .- .

- §; fard dunque cosi. Sia data la portione
‘ABC,edentro quella fi tirino due paralicle
"AC FH , ¢ dinidendole per mezzo in OV fi

tiri vna linea periduc pontidi mezz0 OV 5 |

chefaTB.

- Edininouo da qualfifia ponto tirate due al-.

tre parallele GF, Al pure fi diuideranno per
mezzo , ¢ per la meed, come habbiamo fatto
prima, fi tirard'la linea MT, e doue & inter-
secono le due MT , BT sard il centro . Si pro-
ua, perche TB, TM tono diametri » che pafla-
no per il centro , come habbiamo prouato
alla prop. 28. tratt. 24. del noitro Euclide, ¢
pero deuono conuenire acl ¢eatro nondpo-_
- tendo
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tendo contienire altro; che in va pontod
Dunque,sc i} centro é commune ponto, che
deucefferein ambidue,dourd, el'vna, e I'als

tra paflare per il centroin T. Se poi i dupli-

cheri la linea TB, oucro I'M, fi fararuteoil
diametro, il qualeaachesard Afe, ¢ prima-
rio , se sara purpendicolare alle due parallcle
AC, FM. ecofi TM sc foflc ad angoli retti
alleduc FG, Al « .

Trouato dumque va diametto fi trouerd
'alero compagno , come fi raccoglie dalla
prope 6. tratt. 23. del noftro Euclide 5 se &
multiplicheri inficme la lunghczza DA , &
AB portioni del diametro trouato fino d vaa
delle parallele tirate, ¢ poi fi multiplichera
in se 'AE, e parimente la CB faccndone
aumeri piani , ¢ quadrati.

Dopoi fidird , se il rettangolo, & numero
Pianod’AB, & AD infieme maltiplicatida il
quadrato sumero d' AE multiplicato in se
fteflo , che dard il numero quadrato di CBs ¢
dard va numero quadrato, da cui som;_ta la
radice
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radice quadra dard il CH meta dell* altro dja-
metro d'applicarfi al centro C paralicia alle
altre EA, 1a qualeduplicata fara J'alero ‘dia-
metro TH , con il quale fi t-cueramno tante
lincererminanti rella circonferenza dell’ El-
liofi parallele alle gia tirate, quanto parerd
b-Rkino per tirare per le suc eftremira I'ambito
dell Ellipfi medefima . E G fard 4 quefto mo-
do, come prouo, & insegno alla prop. 60,
tra‘t. 24. del noftro Euclidc , doue non lafcio
di dare molti mndidi descriuere geomerrica-
menze le dette figure , ¢ tutte I'altre , che
mafcono dalla sertione del cono . Si tirard
duaqne dal B, & D eltremidel diametro alli
eltremi H, & T dell alirodiamet:o H1 le li-
mee HB, & HD, BT, DT proluagandole
quanco fard di bisogno, e poi fi tirarda qua-
lunque linca parallela,, come ML . Indi fi di-
uiderd la parte intrapresa trd BT , ¢ HD per
mezz0in O, ¢ fatto il centro in O £ farail
circolo MXL , e fOi dal ponto [ s’inalzerd
vna normale [X alla ML, ¢ quefta fi misure-
rdsopra I'MI dal ponto I , e doue termioa in
N, & V,iui douerd pafiare I'ambito dell’ El-
lipfi , & 4 queto modo se ne trouaranno
molte, ¢ quante piacerd', ¢ per gl eftremi
N, & V diquecfta, edell’ altre fi tirara 'Elli-

Pfi,cficompird totalmente la sua circonfe-
- 1enza, & all' hora dato il centro, fi (rouard
I'afle maflimo , come habbiamo inscgnato
ncll’ antecedenre propofitionc

Poi
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. Poinon eflfendo il segmento clrca ad effo;
se ne fard vno eguale, il quale fia circadi lul
d quefto modo. Sia'Ellipd AHOE , in cui
fia il segmento OHD s & sion fia circa all’' afle

5 & H
AL
B

GA. Si diuida per mezzo I'OD) nel ponto 13
¢ dal centro G fitiri per [ la linca GH, ¢
douc scga in H fitiri vnalinea HA al ponto
A, douc il diametro GA termina ncll ambito
dell’ Ellipli , & 3 quefta fi tiri vna paralicla
IF dal ponto I s edoue sega I'aflein F ; f tiri
all’ afle vna perpendicolare CE; e sard fatto
vnsegmento CAE cirea all'afle AG, il quale
come moftro nella prop. az. del noftro Euch
trates 30. & eguale al segimento OHD .

__Si mufuri dunque I'area di quefto segmento
CAE , come habbiamo detro, ¢ fi sapra pari«
mentc l'area del segmento eguale OHD «

PROPOSITIONE 14

Misutare l'area di spatly Lunari. - =~

11 spatio Lunare é ftato quadrato da Gales
Do con moltasua lode ; mad quella quadras
tione ¢ solo quando N circolo maggiore &
la metd piu grande del minore; i cui archi
formano la Luna ; ma noi qui daremo il mo«
do di squadrare, non solo ogai spatio Luna«
re concauo s ma anche globoso » Sia dunque

.Ja Luna concsua AKCD, 6 globdsa ADCH;,

icuisgatij li denino misurage.
. Doue
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;)oue vedi, che ambidue quefti spatij sone
compofti di due portioni di circolo , c:o & Ii
lanati dell’ arco ABC , ADC e lo globoso
dell’ arco AVC , & AHC de cui archi, se non

-¥i fiane f trouerannoicireoli intieri , & i
ceaeri I, & O. Dipoisi trouari I'area di tutto
il circolo ABCH > come habbiamo insegnato

-alla prop. 7. di quefto, e.del settore ADCI,
come pure habbiamo detto prop. 8. Indide
due triangoli AUI, & NIC misurando i loro
lati , come parimente ¢ (tato spiegato ne] cap.
1. prop. 3. i quali fi lcuaranno dal settore

DCI , ‘e reftard l'area del piano ADCO.
Indi fi troucra l'area de due scetori eguali
AOH,AOC. che fi congiongeranno cal spatio
refiduo ADCO, e faranno turtala Lunaglo-
bosa ADCH, la quale fi leuera dall' area de}
€ircolo ABCHgia ritrouata, ¢ reftari il spa-
tiodella Luna concaua ABCD. Non diame
altro eflempio , perche tutte le operationi
sono gid fate clemplificate tanto di trouar
Iareade circoli , quanto de settori , e de tri-
angoli , nel cui ritronato confifte ritrouar 1
arca delle predette Lunc.

PRO-
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PROPOSITION E1s.

Misurare I'area d’'vna Parabola.

Parabola @ vna figura , laquale mascedal
segamenro del cono, la cui base fiacircolare,
O ouale, la qualeseghi la base , € fia parallela
4 vnalinca dedotta dal vertice alla basesii la
superficie ambiente il cono, & &, come vna
mezza Ellipfi; ma doue quefta seguitando,
ft chinde quellaseguendo di condurfi Ja sua
linea curua , chela circonda tanto pii s*apre.
Habbiamo prouato al trart. 30. del noftro
Euclide prop. 37. che Jarea di quefta figura
¢di ciascun suo segmento, e va terzo di pil,
cheil maflimo triangolo, cheinlei, O nella
sua parte fia descritto . Peril che pertronar
I'area della Parabola, bisogna saper defc:i-
ucre in lei » 0 nelle sue parti, e misurarc il
maflimo triangolo, che pofli.in efla, o nclle
suc affignate parti capirc.

Sia dunque 1a Parabola ; o qualclfe swo
segmento LMO, e facci di bisogno descriucre
in efla il maflimo triangolo. Sic'r lalinea
LOdallieftremi aflignati L, & O, &ad cfla
vaa parallela TQ, & ambe fi diwidino per
mez2z0 ia 5,R,& peri poati $,R fj tixi vx::tlx‘aea

’

A}
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getta, e d'onde tocea I'ambito della figura ia
M., fi iirino due lince rette MLMO alle eftre-
mita della prima linca LO, & MLO , sard il
maflimo triangolo , che fia descritto nella
parabola MLO, 0O suo segmento, come pro-
voallaprop. 31. tratt. 30 del neftro Euclide.
Si misurara dunque quefto triangolo maffi-
mo ; ¢ fi tronerd ladi lui area, la quale fi di-
piderd in tré ; & il quotiente s'aggiungerd
all'iftefia area del triargole mafliimo, e que-
fta somma sard I'arca della parabola, O pure
fi fard cosi . Si djuidera la base LO im tré par-
ti , & vpa parte di quelle tré s'aggiongera ad
efla linea LO, ¢ fayafi LX, & @i condurrd la
Jinea MX. $i misurard dunque i} triangolo
LMX, c fitrouari la sua area, equellasard
I'iteffla , che della data Parabola LMO, come
prono alla prop. 37. tratr, 30, & auertiscafi,
¢he ranto ¢ parabola LMO, quanto OTM;
esolo fi chiamaportione , in quanto € con-
gionta con vna parte maggiore, che del re-
fto diuisa , ¢ anche ¢lla parsbola, opdeall’-
ifteflo modo fi musury . Delli spati) hyperbo-
lici non ne parliamo, perche le loro arce nen
sono vsuali, ne di loyo ¢ ftata trouata fin'ho-
ya alcuna quadratione « o

LaParsbola poi fi descriuerd cosi . Sia
dato qualungne triangolo BAD, attorno al
quale s’habbi 3 descriucre vaa parabola, la
¢ui basc fa BD.

= e it | o e s . > ——




Sidiuida permezzoin C, e dalla 1:ima7 zcl
triangolo A, fitiri vona linea AC, &3 quefta
s'inalzi vna parallelada1ponto B, oucro D ,
comela DL,& cleggendo in AC quangi poatis

T A

S F=H
> ¢ B

e quali vorremo, come F, fi tirino da quclle
lince parallele alla BD , come GH s ¢ fi facel
sopra 1 ciascuna va cerchio, come GIH, e

" poidal ponto F, edagl’altri fimili fi tirivna

perpendicolare a GH, chesard FI , ¢ quefta fi
transporti da qui, ¢ di li del ponto F sopra
la GH, cdara ia sua lunghszza misurata dal
F, il ponto I nella GH, peril quale dourd
paflar la linea parabolica DIAB , tirando
dunque molte linee tali » ¢ facendo molte
operationi predette , trouaremo d.uerfi pon-
ti, per li qnali potremo dedurre la linea pa-
rabolica DIAS; ¢ quefto potra seruire per
conoscere >se vna tal linea sard parabolica, @
pur d’altra figura .

PROPOSITIONE 16.

Del misurarei Spatij spirali primi , secon-
di,eterzisclesue pari. ‘

I spati) spirali sono figure piane comprese
da vna linea 5 che auuolgeéndofi attowno al
CCALIo , scmpic s'accofta ad cliv o 1 :inodg di

» cseri-



descriuerla ion é come quello ;che han dato
il Vignola, 0 il Serlio, egl'altri Architerti
nel descriuere le volute, il quale noné della
linea spirale ; ma fi descrine facendovn cir-
colo,come ABCD, edinidendolo in quante

arti eguali parerd con i semidiametri Al,

I, &c.vnode quali,come I'lA fidiuiderd
in tante parti, quante ¢fli 020, come nella
figura , perche sono otto , saranno otto le
partidel semidiametro Al, ¢ poi sempre di
parte in parte firingendo il cempaflo ff trans-
porterarno le parti fatre sopra gi*altri, sopra
1l_[p:imo 1A tutteotto, serte fopra il seguente
1T, sopra I'altro (B sei , &c. € per quei ponti
fi tirard la spirale AEHI, ¢ ¢osi fi faridelle
- scgonde 5 ¢ terzespire,

' 11 modo danque di titronare il primo
, 2‘1’3 sgiralc ¢ zrogarc Parca del prlu’it;“:g

spa2
D, ¢onforme habbiamg usegnat‘:.l:i

sopra

e et f . By e e

e e
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sopra prop, 7. ¢ quella dinidere per tré, & il
1uoticntc sard l'arca della prima linca spirale
EHIl compreso dalla linea retta A, edalla
spirale AEHI, come dinoftra inuentione hd

prouato tract. 30. prop. s2.del noftro Eucl.
~ Per far poi il spatio della seconda spira
dalia LA, edalla linea spirale LMNA com-
preso il primo circalo ABCD ; fi duplicherd
I’area del primo circolo, ¢ s*aggiongerd va
terzo d’cfla area , ¢ quefta sard la misura del
spatio spirale predetto LMN AL. Ma il spa-
tio della terza spira OPQL fi misurerd , sc i
multiplicherd I'area del primo circolo per 6.
& fiaggiungera il terzodi cfla area, e fj fard
il spatio QPQL!, etutto quefto presupofto ,
chei cireolis nelli quali fi 'deferiuono le cir-
couolutioni delle spire crelchino in quanto
al semidiametro con aritmetica progertione
1.2.3.come ¢ la linea [A, IL, & 10.come
prouo tratt. 30. prop. s4. 6. ¢ s8. Ma se il
circolo haueffe il semidiametro Af, & il se-
condo tré volce tanto ,come 10, all' hora la
spira , che cominci da Q,, & termini in A,
col circola, che chiude ABCD, hauera pro-
portione al detto circolo, che clla chiude
ABCD, come 16.2 3. Onde quel circolo pre-
SO §. volte, e } sard ]’arca della) predetta
spira col circolo , che chiude, e scleuiamo
via il circolo,sard al detto circolo come 13.

- a 3. la qual propofitione benche non fia

prouata nel mio Euglide, ¢ pero fundara ne
medefimi principij . :
Ma se fofle va pezzo solo di spatio spirale
della prima spira . 1l spatio di quefti fitrouna-
ra cofi . Sia dato per efiempio da misurare

AlE. Si fard prima va numero quadrato,
F multi
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mulciplicando i piedi , & i palmi del semidia-
inetro LA inse, dipoi fi multiplicard il lata
1A, conl'lEc poiladifferenza EBin se fefla,
e di queto numero se nc prenderd il terzo.e
fiaggiungeri al numeroresultante dalJA , &
1E multiplicati infieme, ¢ finalmente fi tro-
ucrd I'area del Sertore AIB, e poi adoprando
laregoladel tré, i dird, scil numero qua-
dratodel semidiametro , di il numgra piano
IA, IE, con vn terza de¢l numero, quadrato
EB,che dard il Settore AIB? & darad il spatio
spirale AIE propofto da misurare  Per cf-
fempio .

Sia il diametro del circola ABCD di 32.
iedi la sua circonferenza sara 100., 5 € pcro
asua arca $08. $-dunqueil Settore AlB vie-

ne ad eflere picdi quadrati 202. & Si multi-
_ plicherd poi il semidiametro 1 A di picdi 16.
in se fkeflo, ¢ fara piedi quadrati 256. fi come
anche I'Al piedi 16. con I'LE piedi12 ef:rd
vn numero piano di piedi 192. ¢ finaim, nte
la differenza dall’ IE all' [A piedi 4.inse e
fard 16.il culterzo € 5. 3~ che aggiunto a - g2.
fara 197. +-. Adoprando dunque la regola
del tré & dira , se 256. rertangolo del semi-
“diametromidi 197. 3 ch¢ midara il Settore
202. ¥ ¢ ¢ fatto.1l conto se ne cauerd per arca
del slgatio spirale AEIA 155, piedi quadri,e
5. E quefta propofirione ¢ prouata da noi
nella prop. 60. tratt. ;0. del noftro Euclide
fundata nella prop. 18. € 19. tratt, 28¢
Per il cui fundamento fi pud cftendere i
qualfifia sorte di spire , le quali non fini:chi-
no nel centro , come del LMNA , perche
multiplicato il semidiametro IL del maggior
circoloinse,dara il numero quadrato , € poi
' con
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conil semidiametro minore 1A dard ¥n nu-
mero piano 4 con il quale (i congiongerd il
terzo del quadrato numero risultante dalla

diff_renza del semidiametro maggiare al mi-

nore multiplicatain se. Finalmente fi troue-
rd I'area del circqlo maggiore LZX , ¢ poi G
adoprerad la regoly del tré, dicendo, sc il
quadrato d'lL ddil numero pianod’IL,IA
con va terzq del numero quadrato d’AL, che
dard 'area di tutto il circolo LZX , edari la
spira LMNA'.

Si facci dunque il caso perdar va’ eflem-
Pio, fiail semidiametro 10 24. & 1A 6. Dun-
que con il diametro Ol tutta la circonferen-
za [i troueri 1514 %, € l'arca 1814. Di poi
multiplicato il semidiametro [0 maggiore
24. col minore 6, dard vn numero piano 144.
d cui fi aggiungera il terzo 108, d¢l’ quadrato
nuamero 324. che risulea dalla mulriplicatio-
nedella differenza AO di piedi 18. del semi-
diametro minore I A, al maggior 10, ¢ fi fard
la somma 252. Finalmente ff multiplichera il
semidiametro maggiore in sc fteflo, ¢ fard il
numero quadrato 576. adoprando per tamto
la regola delle proportioni fi dira, seil nu-
mero quadrato del semidiamerro s76. da 25.
chedari il circolo 18147 ¢ dard I'area del spa-
tio spirale 79;3. %4% che sari compreso da
yna linea spirale, che cominei di O, eter- -
mini in A. "’ ) :

Ma diamo Jeflempio secondo, & 1a figura ,

‘eponiamo s che Al fia 6. ¢ perd IL 12. piedi,

l'area del circolo sard 452. il quadrato del

semidiametro IL 12.sard 144. il numero pia-

no deil’ AL multiplicato per I'lA sard 72. il

quadrato numero della sua differenza piedi
F 2 6.sard



84 : .

6. sard 6. & ilterzo 12. che cony2. faris4.
Diradunque sc 144.da 84- che dari 4522 eda-
ri per lo spatio spirale EMNAL 263
24~ che ha liftela proportione all’area
del circalo maggiore, che 7. hd 2 13. & al
circolo minore, che 7. hia & 3. Onde l'area
del circolo minore , ¢he € 113. J-presa due
volte , evn terzo fi quafi l'itefo numero,
cio¢ 263. =2 . E se diuidi l'area del circolo
maggiore 452 per 12. dard 37. 55 l'area del-
1a spirale per 7. dard 37. ;- » € l'area del circo-
1o minore 113. -dard 37. & in circa , che
sono quafi gi*iftci aumeri; benche per cau-

fa de rotti vi fia qualche poco di differenza.
Si ponno ancora trouare i spatij spirali fe-
~ eondo; ¢ terzo della figura » 1 cui diametri
crefchino aritmeticamente al modo,che infe.
gno nelle propofitioni sopra cittate diuiden-
do il circolo L Q , che comprende la secon-
- da per 12. pigliando poi, e multiplicando il
Quotiente per 7- Sicome il terzo circolo di-
uidendo il circolo maggiore per 27 edi quel-
Je parti prendendone 19. Mi il modo piil vai-
uerfale & quellosch habbiamo vitimamente

infegnato .
PROPOSITIONE 17

Misurare la superficic d'vna figura Ouale ,
& altreirregolari. ,

Figura Ouale, come ABCD conftadi due
mezze Ellipfi, 0 d'vaa mezza Elliofi , € va
semicircolo » I'vna delle quali h:bbi il dia-
‘metro, ¢ I'affe minore , come BAC , che sere
va per affe, ¢ diametro maggiore all’ altra,
come BCD , nelle quall Faue BCe miltl\o:c

. alla
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alla BAC,emaggiorealla BDC. Sj misa’ra»-'
ranno duaque quete due mezze Ellipfi , ¢ fi
calcoleranno > come habbiamo insegnato di
sopra , ¢ fisapra I'areadel ouato BACD.

A b : 4 Cofi anche §

\ : potra sapere I

areca d'vnafigu-

c B B IA ra piana » che
E

) mafceda vn Pe-
0 tagliato per

. mezzo al fiore,
perche sono le due portioni di Elliphi , le
guali sono tagliatc meno della metd ; come
vede nella figura AHBC, la quale confta
del pezzo d Ellipfi AHB maggiore, che la
meta [HG 3 & dell’ altra meta ACB maggio-
re , che la meti DCE, beache la natura, che
odia gl'angoli retti, © troppo acuti in A,
& B, non gli habbi precisamente facti tali;
ma pratticamente poco pud variare dal vero.

Etd quefto modo
fi ponno trouar ¢
superficij di molti”
aleri piani incerti,
le quali conftino
di superficij tonde
'di dinerfe figure »
come della figura
BACD, che con-
fta della portione

' di circolo CID
della Semiparabola AOB, & della portione
di Elliph ATC; & BHD, perche trouate tut.
te l'arce di quefte figure semicurue terminan-

) F 3 dole
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dole ¢on le linee BD, AB, AC,CD; £
treucrd poi lasuperficie rertilinea irregolare,
A DCB;conie hubbiamo insegnato di sopra s

PROPOSITIONE is.

Misuraré vidd sérié infinita di superficij fi-
mili date ledue primg bafi s ro
Quefta propofitione & piu &uriésa ; che
vtile ; efléndos che nelle fabriche rare volte,
© non mai il di vna fuga di piani da misurar«
fi,laquale ¥adi decrescendo geomietricamen-
te, cioé ¢onie decrefcono i numeri 72. 32. 16.
8 421.%¢ O €onie 3ii. -;*--,' #5.0 di quallifia
aleratale ptoceflione s ma se (i daffe dourcb-
befi misurare €off date di quélle superficij fi-
mili , ¢ proportionali; ledue prime bafi .

- 8i diano dun-
que le bafi de
due primi qua-
drati ABdi pie-
di 6. & BC di
C L . pledi 8. nella
progreflione infinita AF de quadrati, che fo-
aofimili; edecreicono geometricamente, €
r la propol. 14. lib. & clte fi troui vaa

inea térza ptoportionale ;1a quale GaCD, 0 -

pir pet a7 dei Prelidio dicendo 3¢ AB,da
BC, thie dard BC medefima ; e dard CD di
piedi 4. poi filecuard la base prinia AB dalla
terza trouatd DC;; ¢ la differenza 3ard 12 €
poi fidird , 8¢ 13. differenza mida i6. base,
prima AB, cHe mi dara AB ;e dara Q di pie-
di 21. ¢ : St hulciplichi dungue quctto nu-
mero di Q_pet laltezza BT, chee xtq. &fi
ara
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fard il rettangolo OA di 336 £ piedi quadsi;
che sard eguale alla maltitudine infinita de
prederti quadrati , come prouo con altre cu-
riosc demonftrationi alla propo. s. tratt. 23.
del noftro Eucl. Se foflero triangoli le figure
date in scambio di multiplicare per tutta l'al
tezza BT, fimultiplichera per 1a meta di effa
3¢ foflero alere figure regolari fi ridurtanno
in triangoli , ¢ con bafi de duc primi trian- ,
goli fi troderd vna superficie eguale 4 tueel
efli,facendo conto di prendere solo v triane
golodiciaicheduna; e poi quella superficie
ritrouata , che fia la prederra 336. & per
eflempio, fi multiplichera per 1 lati della pri~
ma sc foflcro pentagoni per 5. se seflagoni

Si potrd anche far cofi piiy facilmente , mi=
surarc I'arca della prima figura AT, ¢ poi
dirc con la regola delle proportioni ; seQda
il lato BA , che dard I'area T A fia di qualun-
que sorte # € dard vn’area eguale alla molti-
tudine delle superficij AF , che vanno di-
nunuendofi con proportione geometrica «

PARTE SECONDA.
Delle mifure fuperficiali de corps.

D¢ E fuperficij de cotpi sono di due

§) sorti, I'vne sono piane, I'altre sono
¥ tomde , e globose . Le superficij
PR Piane son quellé , ¢he gia habbia-
mo tonfideraté in aftratto nclla
Precedente parte , ctic applicate A coipi , non
PCIO mutono specic ; ma sl?lo i mulripl ncgpd

4 - d
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di numerd ,secondo le dierse faceie ; Ehe il
corpo otticne . Le superficij globose ; sono
totalmente differenti , aonsolo dalle piane;
mA anche fra se medefime, ¢sono si diffical-
tose da ridurfi alle misure quadrate, che fin’-
hora poche sono ftate ridotte sotto misura 3
Pecril che habbiamo scl noftro Euclide pro-
eurato di squadrarne molte; € cié riuscito
per gratia di DIO di soggettarne pitl d'vna
alle misure quadrate , come qui faremo

vederc. )
' CAPITOLO 1. -

Délle superficij piané de corpi: -

Non hauendo differente natura le stiper-
ficiy pianc de corpi da quelle confideratein
altratto nella precedente parte, ma cficado
quelle fteffe applicate 4 suoi corpi 5 breue-
meate i quefto capitolo s ac spedireno

PROPOSITIONE 1.

Misurate ogni corpo , che confli di super-
ficij pianc , date lc misure de lati.

Ogni corpo di superficij piane confta, ddi
superficij quadrate, come il Cubo, d pia lan-
ghe da vna parte almeno in quanto i ducdi
efle , come qualfifia muro , o pilatro ,6 vero
di triangoli rertilinei , come la Piramide, &
fia fandata sopra vna superficic triangolare,
o sopra qualfifia superficie di qualunque la-
tirerti , come anche I'O&oedro ; 6 F'lco-
saedro; o pure di superficij pentagone , €ome
il Dodecaedro, O di mifte ; come altri corpi
fimili, che fi descriuono nclla sfera s o final-
meate di superficij incerte ; ma scmpre piznc,

¢ retti-

. ———
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eretellinee, e cosi haiendo noi dato il mos
do di misuraretutte quefte superficij , non vi
refta da faraltrosse no misurar di tutre quelles
che nel corpo fi trouaranno i lati differentis
¢ da ciascnno cauarne |'aree , ¢ quefte poi ri-
durlein viia s6mase quella somma sard I'area
di turee le superficij ambienti il dato corpo.
Che se le superficij 3aranno tutte eguali s
come de corpi regolari; bafteri hauer la mi-
sura d'vna dieflc; ¢ Guella mnltiplicar per il
numero delie superficij, come dell’ O&oedro
per 8. del Dodecaedro per 12. & il ntimero
risultante dalla multiplicatione sari l'area
defiderata di tutte le superficij del corpb
dato: E per darnc vn cflempio :

D Sia offcrto il Prisma DAHB, ¢
D fimisuriillato A 3. piedi & il
lato Cl, 06 DH di piedi 10. mul-
K tiplicandoli infieme fard 30
C R Picdi per l'arca della superficie

~ IB, & in conseguenza dell’al-
tra oppofta cguale i queRa: Misurato poi
DI di piedi 4. ¢ multiplicandoli per il lato
HD, & ClI picdi 10:saranno piedi 40 perl’s
eftenfionc della superficie CD , e per I’'oppo-
fta. Finalmenre multiplieato DI 4. piedi pef
1A 3. fard 1a. [ficdi per la supetficice DA, e
per oppofta HB, onde le tré superficij misus
rate saranno picdi 82. ¢ 'oppofte aliretanto ;
¢ tuttc infieme piedi 164+ ' .

PROPOSITIONE 2.

~ Trouarl'area d’va Cilindro di bafi patalles
lecguali , ¢ citcolari, erctecall’ afie.
| | Ciliag

-
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Cilindro ¢ va corpo tondo, come vna
eolonna che fia tantogrofla incima, come
in fondo , & habbi lc bali tonde »

Per misurare il quale fia date il Cilindro
BAEC, ptima fi trouari il centro I del cir-
colo dellabase, e per quelle fi fard paflare il
diametro BAsmisurato il quale per mezzo di
cflo fitrouerala circonferenza BQ A, cd'in-
di I'eftenfione, © area della supe- ficie circo-
lare BQA > ¢ fi duplichera per Ic due bafis
superiore ;& infetiore . Dipoi i miturerdla
sua altezza (A , ¢ quefta multiplicata con
la circonferenza BQQsy dari Peftenficne del-
la superficie tu.uache lo cireondz.

Quefta operationeé dame :
prouata allaprop. 4. trate. 31. B
del noftro Euclid: . Per eflem-
pio poniamo , che il diametro
d:lla base citcolare del Ciiin-
dro habbi 14 picdi duaqae la
circonferenza, éom:. ho inse-
gnat> ptop. 7. patt. i. multi-
plicando per 22. ¢ dinidendo D
per 7.dard piedi 47 £; quindi fi trou eri I'area
del circolodeila base piedi quadri 176." |5,
che per la base inferiore , ¢ supetiore fi du-
Plicherd ; ¢ sara piedi quadriz§3. 2, . Misu-

rata poi la sna altezza ', poniamofia piedi so.-

fi multiplicheti 50. per 47. ' circonferenza,
¢ fi fard la superficic ambiente piedi quadtt

2357. 5> ¢coalebafi facd 3063 3=
/ "CORoLL.

Quindi &, che da cid potremn sapere I'a-

rca d’ vaavolta lunga , come d 'va Corritore .

scnza




senza Lunete, & Crociéte parallela all’ Ori-
ZORLC, perche ficrouard 14 sua area , come s€
foffe d'vn mezzo Ciliddro muleiplicando il
scmicircolo, & ambito per 1a sua longhezza«

PROPOSITIONE ;.

Misurar la superficie d'va Cilindro di bafi
Elliptiche : md parallele, o fiano tette all'afle,
ooblique: ., -

Non vi  iltid differénza daila precedente
operationt; st non quefta solas che dal dia-
metro dell’ Ellépﬁ dobbiamo calcolare la
tirconferenza Elliptica B% recea ail’ affe;
come nél finé di quefta paree s'infegna ; & mi.
surarla ; ¢ duella maltiplicita per I'altezza
dell’affe IM, 6 10 dar4 la supeificie ; checit-
conda il Cilindro BAEC, 8 BACD ; ele bafi
Ellipricie fi misuréranno ; corie habbiamo
inscgnato di sopta trattando dell'Ellipfi prop.
11. ecid quando saranno; 6 vna, O entrame

- biretteall’ afle; ma quando non foflero tali;

fiano circoli ; fiano Ellipfi ; 41l' hord biso-
gocra si la superficie del Cilindro disegnate -
rambitod'vaa linea; checitcondi il Cilindro
ritornando in sc ftefla, che Ka ad adgoli retti
con I'affe ; ¢ fi fard cosi : Si porrd vna riga fo-
pra labase; claltrasopra I'altra, kome AB;
OD, in tal modo , che trasguardate I'vna co-
pri perfettamiente 'alera ; che li Matematici
chidmano efler nell’ifteflo pidno, ¢ norati i

onti aellacitcoiiferenza; doue segono i loro

ati, i titerd vna linea di basc d base; come
OA ,& i quefta diic; otré pardllele, ponen-
do poi la squadrd ; o diranie, O cattone o=
praVA,; & sopid all’ altre pardllcle , I'alced

' ~ Braccig
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braccio fi piegher attorno al Cilindro , &
appreflo eflo braccio picgato firirard atrorno®
al detto Cilindro vna linea LIL:, la quale
sard quella, che firichiedc. Si misuri dunque
quefta circonferenza , ¢ fia per effempio tré
palmi. . N
1 Si multiplichi que=

fta per I altcz--

: gaa del Cilindrodi
\ j ¢ 1s. ¢ (i haueranoo

: g ‘ per la superficie

X ambiente 1l Cilin-
: . dro 5. palmi qua-
drati, 2 tui aggiungendo le arce delle due
Ellipfi delle basi misurate come sOpra, fi hau.
ranno le eftenfioni di ruree le superfici) del
Cilindro obliquo . Quefta propofitionc & da
me dimoftrata tratt. 31+ prop- 5. delnofiro
Euclide s , ,

- Quindi fi trouera 1a superficic d'vna volta

longa , senza luncte , O crocciere rampante,

come d'vna scala: perche fatte due lineein

squadraall’impofta della volta vna per due,

O tré braccia diftante dall’ altra, come 1O,
)

Q.
. T tal maniera , che
\‘ vna n;iscfonda I'al-
\b tra , araano de
qf ‘ ponti , come 1EO,
‘ . L3 la doue impedisco-
RO , € cOprono :a vifta della volta , c per cfli
A tirera vna linca curua, ¢ quella i misurerd,

7 ¢he

Et tra’quardando
per efle la volea in
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che fi multiplicherl per la lunghezza della
volrta, & il prodotto sard I'area dicutea la
volta.

PROPOSITIONE 4

Misurare la superficie d'va pezzo di Ci-
lindro , che habbi vna base compofta d'vn
settore Elliptico , & circolare . -

Sia va Cilindro, chenoa habbi bafi pa
rallele perfeete » md fiano per eflempio van
scttore d va circolo » 0 d'vaa Ellipfi , come
1AB, GDE.

Si misurard I'ambito IHB,
¢ quefto fi multiplichera per
1" aitezza 1D, & il prodowo I
sard lasuperficic curua,che Jo
vefte . L'altre superficij poi E
IAGD;s AGHE f misureranno D
come le superficij piane, & i ’
due scttori IAB, GED, come di sopra pro-
pofitione 8. & 13. parte 1. che sc f-fie 12 bafe
vna portione di circolo, come IBH, i tro-
ucrd I'area di quella portione , ¢ del rettan-
golo IBUE, ¢ la supesficie circoiare, come
Sopra .

E quefto medefimo fi offcrucrd in qualun-
que altro corpo Cilindrico di quaiunque
sorre di bafi parallele , perche niisurato il
contornodc|lasua superficie cupna , € g-reita

. multiplicita con l'altczza , dara 1*eftenfione

della medefima superficie. Per eflempio s ia.
base fofle vaa Patabola, i} contorno di ¢fia
multiplicato coalaliczza, dara lasnaarea -

PRO-



" PROPOSITIONE s.

Misurar vna superficic acuta d'vn pezzo di
Cilindro davna Izaslc tagliato obliquamente»
*altra ad angoli retti ¢
e.dsa:lv'il;;d vn gpciz,: di Cilindro , come
‘AEB, di cuivnabasclo tagli ad angolirete i
alla EB, l'alttacome AFED obliquameatc ,
¢ fi cerchi di misurare lg superficic.

B

EE=TA c

Fe—sc

B

Si misurerd la circonferenza della base
yetta » fia ella Elliptica, o cir¢olare , come
A DBC, e fi multiplicherd per 1a meti dell’-
altezzs BE, e quel numero, che nascerd dalla
multiplicatione , sard 1'area della superficie
curua del detto pezzo AEB , come prouo alla
ptop. 6. tratt. 5. del noftro Fuclide. Le baf
AFE, & ADBcircolari, o Elliptiche fi tro-
ucranno come sopra ; ma se I’ AEF base, ron
toccafle labasc ADBC fi tirerd; come hab-
biamo 1nsegnato in quefto capitolo alla
Prop. 3. vna circonferenza ad angoli retti,
che tocchi, come FC, o purc EA, e fi fard

- Pitteflo,




oS

liteflo, come prima, e poi della superficie
del refiduo Cilindro EAFC fi fari il conto,
come alla prop. 2. 0 3. di quefto capitolo,
eflendo egli di bafi rette parallele AEEC, e
poi tutte tré le superficij curue delk pezzo di
Cilindro BAE,&% FCD, e del Cilindro AEFC,
con le duedelle due bafi BE, FD, firidurran-
no in vnasomma , € cofisari misurata (uttd
la superficic del Cilindro «

PROQPOSITIONE 6,

Misurare ogni sorte di Ongia Cilindrica, e
lesue parti, purche il Cilindro. fia circolare,,
¢ la bafegetta. , . ‘

Sia da misurari|’Ongia ABC d'vn Cilin-
dro, la cui base fia ail’ affc XV ad angoli ret-
ti, ¢ circolari BNAM segara per vn piano ,
che pafli per mezzo al diametro AB della ba-
fe NBMA, & obliquamente la seghi;come
fa il pians ABC , e fi cerchi la (uperficie
ABNC;checurualacirconda., ‘

Percio ritrouare, comey rouo.
alia prop. 34. tratt. 31. delno- p 3
firo Euclide, batamulriplicare ~—TA
laltezza NC per il diametro. .
BA , e quelrettangolonume~ C
rico sard eguale alla superficie: s
ABN C.La spperficie poi BCA,. X
come prouo. alla prop. 22 tratt 25. ¢ vra
mezza Ellipfi, ondc fi misurerd come i € dets
to » fi come il mezo circolo BN A , & cofi sa-
ranno misurate tutee lc superficij vagulari <

Per misurare poi le patti, come P1QA G
tirerd dal T vna perpendicolare al diametro,

che 1a QT, ¢ fi misurera QA, ¢ l'altezza N,
¢ mulc-

N M

w
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¢ multiplicando I'mo ; ¢ laltgo infieme il
rodotto fari I'area della portionc PTA del-
{a sup:rficie vngulare, come prouo nel corol.
ario‘della propofjtione 34 tratt. 31. del no-
ftro Enclide . o
7 CAPITOLO 2
Della (upetficie de Coni .
La fuperficie de coni & piu difficile da ridur-
£ in mifura, che di Cilindri, anzi negl’ obli-
i fin’ horanon fi & trouato modo di mi(u-
rarla , perd nop lafcierp di darnc qualche
documento. e
- PROPOSITIONE 7.
Trouar l¢ (nperficijde coni circolari reetf.
Cono & vna figura , come vna Piramide3
he ha la base tonda, O Elliptica » come BCK,
unque per migirar la superficic del cono
CAB’; fi mifurera il diametro CB» eda que-
fo § trouerd laccittqpferc_n;q del ciscolo

della bafe CKB, quindi fi troverd Fagea dell’

iftefla bafe, di poi fi milurerd il lato Adel

ono ACB, ¢ fiferuira di effo , come di femi-

jametro per trouar I’area del settore BAE

dell’ifteflo circolo, come ho detto prop.

part.1. pigliandolojcome vna parte di circolo.
: La




. Laecui circonferenza fi2 eguale alla tc,x7nf.:
circonferenza della bafe CKB, e quefta sard
Yareadella fuperficie curna ambieate il co-
no CBA, che congionta con I'arca della ba-
fe CKB gii trouata , compirdgttra l2 super<
ficic del cono. . :

Per eflempio pofto , che fl diametro BC

fia palmi g. la circonferénza CKBC, sard pal-

mi 28. -, I'area sara 63. - quafi; il lato BA
fia 37. piedi , dunque multiplicati 28. §- per
37. i produrrd vo’ 3rea di picdi 1a46. & della
quale lametd s23. 5 fard la superficic curna
del como ACB, ¢ pure multiplicando 14. %
ier 37. O pure multiplicando 28. 3- per 18. &

fard l'arca iftefla 523. 3-. Quefte propofitio-
ni fono da me prouate alla prop. 24«3 5. txatt.
31. del noftro Euclide . C

'PROPOSITIONE &
Tronar la superficic d'vn pezzo d'va cono
’ctto o . &

3

|4

Si misuriil diametro della base superiores
& inferiore , come ncla -figura del cone
DL C dato va suo pezzo da miturare BFAD-
EC Simisurari il diametro BA di 10. palmi,

& DC di 16.6 sottrard poi I'vno dall’ altro,

¢ sard 6. c congionta la metd 3. col citcolo
minore fi fard il diametro del ciscolo mc-
diors, . - : '

Onde la circonferenza sard 40. &, eperd

Iarea dell’ ancilo piano DIOCXE , come
habbiamo infegnato prop. 10. parte 1. multi-
plicando la circonferenza media con I'OC
di palmi 3'sard 12:.4 I'arca piana ncll’ancllo.
D’iadi i misurera 1'altczza del lato del pez-
S G z~dci
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96 dél'eonoi’A T ; & sard palim ¢. Si diri'dun-
'3’ﬂc se3-daimo oichedardi21. & 7edard 367¢

ts chéequafi 367 5, clale satd la super-

- e ¢t R
e i [ SR

A Cfigie del pezzo delco-

. noBADEC: Queftaé
"t mia’ propofitione pro-
“a7 ata-alli zo. del tsatr.

' gela superficie ratra
-t det pezio det como s
@ ‘nfa " dricke “delle sue.
" parti diuise 'da lince
T ferte terminagti- nel

.

LI
vc,rficc 1 ,;ghﬁ’,éfdiﬁiaino il cerchio inferiere , &

ionali , perche ralé

superiote in parti proportio

sari OC all’ AC, com¢ vn pezzo delfa supers.

ficie dell angije piago ’dgu'ﬁiﬁc(}o giro alla
portione della superficic det pezzo dicono,

oaf scil giro. del pezzo dell’_anello di mgzo-

sari to. l'area sard 30 'éndc-“a.doprata la rc_-'-__
gola debiré s digendo se 3. danno 30. chcda

Panno 9. 1€ Jeird 9O area portiohe dc;_ua‘ -
perficié dud pezzo, dicono d efiderata; ma fi

peo far auchgin vo' altro mado, cheinfegno

con. Archimede nell’ ifteflo grattatd, propo-=.

BUOBE 320 ..« o e i e g
" Si vauchigo, infieme i semidiamgtri della
basc superiore BEA palmi s € in'f-riote DEC

patni §..¢sargano pal.pii13.-€ fi.muldplichi

col lato &C pajmi o~ ¢ sard palwii 117. dd-

cui fi mttmtéfga. xadice qu.a_dr.a‘,'_;h‘: sgrﬂ‘p.a_l:
mi 1e. v » e quefta duplicara 21. 375 % 3

_come diamctro fi adopri pertronaril piano
d'vn circola, ¢ dara di circQafereuz ; 68- pal-

ni, lacui metd 34. multiplicata pet 1ld§

’ : ia

31, £ quefto nom:sold -

emi«
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diametro 10, &5 derd 'agexd'va circolo i
palmi 367. - cguaiealia superficic del pezzo
i gono BEADEC, che: f ccrcaug s

U S AT S SR S

-Quindi § potrd rrouare la superficied'va
pc?% di Yoo , che fia p}[ igoda vna par.

LI SRR YR

1
te;cheé dadl*alena, & il cir oﬁggndietro fia pia
grande ,/che quelto dlauanti, perehe 1a mee

ta dell drea d'vg}gﬁ'o‘ di conoé lifteflo,
che la fuasuperfiefe. .~ ... -
. ... PROPOSITIONEs.

" Trouar Jatea’ &'vn cono obliquo di bafe
circolare, O retto dibate ‘Elliptica, aimeng
h?{'reﬁoipoco;-j T
7 Infcgne alla propof. 38. ‘rratf. 31 & alla
prop.-2. trate. 75. del moffro Euclide di (aper
trowar le fuperficij de coni Scaleni , & Ellipti-
ci »ein vero la dimofiratione ¢cuidentc, se
nonfolle, cheé fondata nell’ inferitrione; e
circonicrittione de: corpi Cilindrigi , Ia su-
perficicde quali nons'accommoda bene alle
superficii de cont ; ddelli altri corpi globof,
che fi-preiendono_ in efiedi squadedre : per- -
Hehe gid che'non ho potutotronarne 1a fuy
perficie lore matématicairieiites hd deftinato
hora dj tfouatla tinto #icina, che prattica-
mente aon fia lontana ‘dal ginflo, efevié,
che fircada difprezzabile il fnario. =~
_Six daro ABC conosealeno di bafe fonda, -
& EHiptica,come L AC, i attachiin A vna fu. -
nicella , che non ft pofli allubgare piu,
4 meno, m2 fia ncl medefimo fRarc, c'ff "l".d-“-.i :
P T PR z : qulcx

(4] PR
< ';
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ale-&ja diftarrea g cotta Jella cima , ¢'i3
A faccivn fognoper efiempioin'B; ‘cquake &
- lapid longa, ¢ parimerte (i noti, ¢ fa C, oL,
¢ tirata vna linca daBa C fopra alla bafe cic~

: . Sy N S ERECEE :

- ¥
E . et T
<. , . o ]

2 . R o a oL i
‘ . - - 3 ‘u - g b '.- .
fai 5t 0. e gt , '
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_ e¢olaredel cono obliquo, d nell’ Ellipticoda
L 3G, se ne diri v’ 3ltra peril centso delgice
£olo ;o dell’ Ellipfi adangali retti 1E, ©BLa

O sc la base nonfi potefe segnate, (i prenda
jlmezzo trila B,& C,¢ ia F, & [, fitirino.
1e lineg deHa cima F.A, & A'>0 BA,[A ;¢ da
quelli ponti con I'iftefla funicclla (ititi vag
tnea IET & VBO:o mell’ altracana Elliptice
IT8 , & 1PB. Misurata dunque la.diftan
dalla ¢cima 1A, §§ maltjplicheri conla mesd |
della linea curua FTI, esard L'area FTIA dt
Parte della superficie del.conn, tcofi fi facd
della VBO, ¢ dell'altre. », multiplicando 13
sha metd per Lajtezaa VA » ¢ nc baucrcnd
)’ﬂtw.lpcz,zo, .¢qme habbiamo dctto , € pror
uato al preluydio- di quefto trattato, prop. Lis
Reftopg le duc- a’uugr‘ﬁ.ci;;IT,FC-g & FVBOL," |
e quali“appreffoi poco multiplicate per lz' |
metd,del)’ altezza loro 5. cioé per 1a metd d
tuteq la'linga cnraa tiraga vitimamente ‘*3" |
Ie farma , come la meta, della TC per la metd

-di FT1, ola metd della FOper lametd VB

Si fard yn parallclogramo vgualc ad vn tri-

' ‘ ’ , angolo

*
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. sagolo di lineereme ;laenl 2kconzs foflc TF,

¢ la baje fofle TC,il qualeia vero poco dif- -
ferifce dal triangolo ambienteil cono TCF,:
o TIC . Si come il paraliclogramo fatro delix’
metd della OF ; ¢ della metd della VBO &
eguale al griangolo fatto delta bafe OF tutta
alto quanto OB poco differiice dal trian-
golo curuo OFB, come 6 pud chiarire qua-
lunque dalle fuperficij coniche geteate in pia-
no ncll'Efpentione 2. tratt. 32.del noftro Eu~
clide, e cosifi fard de triangolinel cono El-
liptico TCB,c TCI;ILP ;¢ PLB. Onde fard
misurata la. fuperficic del cono Sealeno , &
Elliptico almeno appreffo 4 poeo , quando
qucttc sn:erﬁcij s'aggiungerannole superficiy
dellcbak. - b L

e N

.. .CAPITOLOj - -

~ Del misnrar le Volte 2 Padiglione, e Lu<
.. Le regole , che daremo in quefto s enel
segueate capo circail mifurare le Volte qua--
dzate 0 d'altre figure, trattene lecircolari,
son.tutte di mia inuentione ; delle quali fin-

BN

_hoea non ¢ ftata data regolaaieura. -

< i, "PROPOSITIONE 10 "

. Missrare 1a fuperficic d'via Volra qiadsa~
ta i.& OgRi sua parte , il ewd fcfo fasemicic-:
€elo. . - . o

. Sia datada misurare vna Yolta quadrata »’
O vaa sua metd ‘AODCQ farea sa’l sefto di.

- mexzocireelo; di cuisono kquadranti AOE,

_&.AED:&BAEg S S

G5 Per



" Per rithouar dudque’lasuperficie BAC, &
mbsitei il radieEA , & il lato BC, e poi i mul-
viplichi 12 longhezza BC per il semidiametro

Ea, perche quefto réttangolo numerico satk

by

“egualealla superficic BAC,come prouo prop.
. 34-tratts 31. del noltro Buclide ', percheio
- €old prouo, che vna superficie, la cui base fia
- doppis 2 BEAs & ¢ffa doppiaa BAC fia dgua-
le ad va rettangolo doppio d’area facto deil’-:
alvezzd BC, cdel diamerro tutto doppio al
radio, ¢ semidiametro EA. Faremo poi 1-
_ifteflo deltasupesficic QBA, edelia superfi-
cie QOA ;& CDA y& haueremo misurata la
metd delia Voita, onde dupplicando ia sem-
madi quefte quattro supecficij» sara ridotea
in misura sagca la superficie della Volta, che

fi doueua mifurare . : ,
- MA faciamo, ¢hie  douelesolomisutare
*na parredi efla, cucro che foflc dara vna
Volta fatea non sopra il sefto d'vn-semicirco-
‘lo porfeeo, nid sopra vna portione di cflo,

¢ome 33tabbe laVolta ARSMH. P
. Per far quetta misura iousurerd A TAH

h BC.’Z.&hg sc noavifofle facilmeise fisros

ucra,

|
i
\
|

|
:

|



verd , facendo tutfo il cirsalo. i;ﬂi:;glilrfm
& vaa portioncsperche ¢osi § thotvers il mie

diaipctzo BE, 0 8C, il quaje mukiplicande
con TA dard va 1611308040, O NLnero piane .
vguale alla superficie AML, cosi fi fard deli’«
aftre trg parti, ¢ {i hanérarine tnfee ie aitre

superficij , MAS, HLA,MR A la sommadeis
le quali dupplicata dard tuesa is. Volea, dacui

meta ¢ ASMHR. C e ,

PROPQSITIONE s1..

Misurar va Volto fattosopra ad va Pen-
£agono, Sexagono, Ottangomosd quaififia ale
tra figura di lati vguali , il cui sefte fia va

mezzo tondo. . : L e
. Sia ABC vg gnadrante s che. dinida -isl
squadra, ¢ per mezzoil lato EF > £ l'angole
'EBC fia rerto, sopra il quale quadranme fi eug-
ui la snperficic d'vna parte di Volta BAF,

FAE I

che fia portiont wwnd=quaicﬁcf ﬁgﬁii:rcgotz .
xe il laterdella quale egualed gi*alerifia EFy

“e-1’angolo ECF, fia I'angole al centro € del-

3a prederta figura - In¢al modo che’, s¢ Pen-

tagono Jangolo ECF fia-1a quihta parte di

tnto il giro ,.s¢ & :Sefagond lascfta , &e.

Efendo danquc figusa Grc:gome’fwwm :;:t-.
can 4 4" ‘-.

A
.

-



tivguall, e gl* sdol venali, Firannvanche |
eguali le partidi Volta,che sagirono ,evol-' '
* tano per ricoptire l'ifteflo piano. Onde mi- -
ﬁ;utl qucfta , saraano misarate tucee le-
altre. s . . . :
" Per misurarle duaque, fimisuri BF,&il- |
semidiametro AC , ¢ fi multiplichi I'vaper
Falero, € quefto piana di numeri, sard eguale
alla superficie ABF, cguale all' EAB super-
ficie Cilindrica . Ondeduplicata fard turea la
supetficic. EAF, 1a quale maltiplicata per il
mumero de lati dard tutea la superficic della
Volta . E lifteffo fi fard , sc I'arco foffe por-
tione di circolo,& va pezzo di Volta tagliata
Pparalicla all’ Orizomte, perche fi misuri J'al-
tezza GA , ¢ poi la lunghezza FB, ¢ multi-
licando 1'va -per l'altro s fard la-superficie
AM, cheduplicata fard la superficie LAM,
¢ multiplicata per il numero de lati fard turta
Ia Volta, il cui sefto (i3 vna portione digiro,
come ¢ HA. Quelta propofitione ¢ prouata -
- dame prop. 21. tratte-s 1. delnoftro Buclide » -

PROPOSITIONE 1.

- Misurar vna Votta sopra va Rombo , & "
altra figura di fati vguali , e d’angoli disu-
guall s di cui perd il seito fia va semicircolos

uadrantedieflo. - - :

ia la Volta BHGCE sopra- vn' Rombo .
CHGF., & AEB quadrante fi facci parpendi-
colare-al lato CF. Si misureri 'AB s cla EF;:
& il risultaro dalla mucna maltiplicatione di
quelte misure, frd loro sard cguale alia fus
perficie EBP . Cosi misurata GL »e multi li- .
€ata cap 1'AB, sard cguale alla .vsugn}'&cxc“

- - WP

»

.
*
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CBE ,ondeI'vn2, ¢ I'altra aggiuata infieme
fi-fara la superficic CBF , che se vogliamo -
solola superficic CDB multiplicato DE con
AB fisotrrara il generatoda CE in AB, ¢ re- .
ftard CDB. Si fard poi di BPGFO c dell’ al-
tta BLCHQ _superficij , comne aclla precedens

tepropofitione . ' o

)

B

F ED G

L ifteflo fi fard del pezzo NOB multiplis
eando EF,con TR, ¢ del pezzo NLB multi-
plicando EC con T8, ¢ fefivorri .solo MLB
wmultiplicato ED con BT, @ sottrard dal ret-
tangolo EC , TB, e fi haucra la superficie
LMB. Quefta propofitione & prouata da me
gﬂ'?g!’oﬂ- propes.a1. tratt. 3. del nofiro

gclide. - . o

 PROPOSITIONE i3

- Misurare vpa Volta quadrata rampaneé 3
il cuisefto fia va semicircolo. .= - -
-Sia data vna Volta, 12 cui impofta, ¢ lato-
JAC fia pid-aito da vna parte, come A, che’
dalPaliza C, & il sue. sefto perpendicolare
all’ Orizontc ¢ alla CA , s urgqadmfsliﬁg -
N 5,

s



106 . R
- Si fardcome habpiamp prauate. Al primei=.
pio di quefto propos. 14. Filtefo, chede Val
ti retti , multiplicando 1a GB per FC per -tie.
trouar la superficic del Volto rampante BO-.
FCV, & AF, con GB pertronage 3 superfi-.
¢ic AFPOB. . E liftedo, chedisapra, fi fara:
anche per trouar le supetficij delle parti, co-.:
me della BPV, perche fi multiplicheri FC,
con LB per trounar OBV , & AFcon LB per
trouar la supetficic POB 5 poiche come hab-
biamo detto nel principlo-di quefto libre
prop. 14. benche-i] circojo , ¢ seto non fia
normale al piano , che pafla peg I'affe del
Cilindro,come ¢ AEDC, che pada per I'afle
ED,icuingné perpendicolareil circolo, o
quadrante FBG , ntilladimeno-f verificono
tutte le prppofitioni del tratt 3:. del noftro
Euclide dalla prop. 14.(ino alla 23.nelle quali
- habbiame moftrato queta Operatione .
I B :=~.,‘~I-'§31tl"3.'P‘.
TR . que Ear:i‘AB
- i; x-p‘ gn lpis«‘l'-
: .gfﬂpnm came
4J¢ parti, tirando
. EXnormale als
— " 1a GB.e misura-
7 TtalaX8Gmul-
c . ~ tiplichera con °
'altezza EA,& il prodorep.3afd J’area curua
AEB- Cosi fi condarrd GY , e la YZ multipli-
casa perla GBydard Fared ZY.8.53% il reftane
te DYZC (i porra misugare ;mujpiplisando
DY per OC, 0;ia giultymonte tiraw vaa lie
nea da Y normaleall’ Orizpnte perpendic Oy
lare G3 allongatain H, fhmulsiplicard la BH
PsrlaDG, ¢ s&;ﬂ‘maxdclhﬁ@u%& DY

* ¢

!_

|



BZC . Auuért! perd ; ehie quelte Volte afcens
deati fopo erdinariamente farte fopra duc
portioni di ciscoli GBE s & G¥D, de qualii
céntri Sono su la linea ifteffa HB « Onde fi
fonr misurate , come Volte che habljino pet

sefto vn quadrante, d vna portionc dieflo -

-~ 'PROPOSITIONE 14 |

“Trouar la superficle d'vna Lunetta; & 8

waa croce d'va Volro 4 crociera , il cuiseto
fia vn semicircolo, edelle sue pacti tagiate,

Odahinecpdrallele, d dacircoliparalleli.

.'Siadata la Lunets d'va Volto DCRA, ¢ fi
debba trouar la sua atea, e delle sue pavti.
Si misurera il semidiamctro FE, ¢ glisi ag-
giungerd ‘il suo settimo, e pol fi misurerala

diftanaa AC della sua ponta Cdalmuro A s

¢ dalcircolo , che E'gli dd il sefod squadra e
fi multiplichera FE, ¢.vn settimo per lasua
Junghezza AC, ¢ quel prodotto sard l'area
detla -Lanctra , ¢ome prouo nel pretudio
propofitionc 15. : , ,
«Pet misurar poivn
suo-pezzo divifo-dal-
le linee paralcle AG,
OG dall’O ponto, do-
ne tefmind 14 linea
OG, tirarafli vaa aor-
maleal diametro AF
parallelaallaDE, efi
misuratd BA,cfimul. -

tiplichicta per AC, poi fimisurara I'arco’ AO,
¢ ‘fi multiplichera parimente per 'AC, ¢ da’

gquelto prodorto fi sottrara il precedente ,

- cioddil zettangolo piane nztodal) arco AQ,

& lug-

L R U

&

B

~
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108- , v
&lunghezza AC il rettangolo AB, AC, &
il refiduo sard I'area della portione prederta,
O pure misurata I'AB, fi sottrard dalla misu-
ra dell’ arco AO, & il tefiduo dell’ arco mal-:
tiplicato per la junghezza AC daid 1'area
della predettaparte, . . .
_ Se poi fofie da trouarfi il segmento HCG
diyiso da vn circolo parallelo HIG al circo-
lo DAE. L'arco HIG fi mulriplichera perla 1
langhezza IC, e poi fi sottrari daefiil rét-
tangolo fatto did AB, & ACduevolte, ddup-
plicato , & il refto.sard il pezzo di Lurnetea.
ﬁlCG:jcomc prouo nel preludio prop. 16. . ..
_ Se poi fidoura misurarg vna Vol‘ta 4 croees:
fi fard l'ifteffo del tutro, ¢ delle sue parti’,:
perche il Volto 3 croce, non & altro, che.
quattro gram Lunc ., la cui lunghezza s ¢
_ponta arriui fino alla mecd della Volea. -

2ROPOSITIONE 15.

. Misurar va Volto all’ aatjca , terzaento
a crociera. , ‘ T
$i fard cosi. Sia da misurarfi la Luna, 6
croce AGIB gerzaguta . Siveda, che semi<.
diametro hal'argo IB, ¢ fi finifca il quadran--
tcBlC. . Lo
'Poi per veder , quantosarebde la luaghez .
za dclia Luna, sc fofle sopra tutto i} ¢ircolo -
su’l piano dal fine A’ del. semidiametro AB (.
‘tirerd PADse di'Bla DByche fia 3 piombo sots .
to la cofta BGH,& il piombo mandaen a baffo *
da cfla cada sopra la B, ¢ poifi misarayd la -
lunghezza AD, chesard l'ifteffa ;che CH. §i -
multiplicherd dunque con lameti del semi-
diametro BA, & vh syo settimo 13 lmbszza 2

»

4

-




AD,»c‘quena sard tutea 13 superficie CHb :cl-'
lameta dolla Luna, s¢ foff¢ effa Lana ingiera.

M Dipoi fi trouerd il pezzo
diefla, che soprauanza scy-

. .§ ‘rato dalle duepagallele CH,
- 4 t §{ ~ IG mulriplicando il seno
- 1 verfode™rzo tCper Ial-
X , tezza CH,come sopra prop.
D" 14- parte 2. ¢ poi 1arco CI

eonla CH, e da qucito tettangolo, 6 piano
di numeri soterahendo quello prodotto del
seno verso dell’ arco IC multiplicato per
CH ¢ quefto refiduo sard la superficic CH-
1G, c;!c sottrata dallx superficie gid ritronara
'CHB'dari per refiduo la superficie BIG, che
dupplicara fars rutrd 14 superficic BGIA, .

 PROPOSITIONEM |

«-Misurare il spatjo, che vieng occtpato, e
tagliato dalld Luna nél Voko-

_Sigome ¢ ragiongnole misyrar le Lune,
chie certo ‘fan maggiore” Ia superficic d'vn
Volto ; cosi'é¢ conucnjente lenar dal mede<
fimo Volto quella superficie ; che occupa il
spatio defla Luperta ; chic inalt;o medo ver-
g¢bbre poi con a Eunetta ad acerefere mols
to pif 1a superficic , di quellos che wuole il
giufto . 8i faradanque'eosi. = ¢ ¢
" - Appeadendo vn filo & piouibe, fitrdsghar:
dara douevi'i finife 2 mezzoil Voltold cos
fa delia’Luncria AB; che'sitd pereflempio
fa D, ¢ #fotera su'tmurora“squddfa in Qi
cpoi fi not-ra il linelio BN, vgdmde quans
do di pigmbo v’ ¢ anche per arrinaral Volros
S ‘ - eque-



A

10 L y e
) éueno;ﬁ sotrrard vaa volea dal semidiame-
tro DV , e poi il refiduo NV G maltiplicherd
con la linea dall’ A finoal Q,done il piom-

bo VD trasguardato. in- squ.;d;:gfco&. muro

re TN
L,

.. AN
- i
: 3.
R B
= ’,.....’. e
. N,

L I N RN NP | |

P 'Q,' h et -
- ' .

N e T

ot}
tem

PR Tt St Moy e e e
ina la lunghtm;AQ_p e dard. la superfa-
gic.d¢t Viplto-ABSQ, ¢ poi fimisurerd 'arce
SQ, ¢ .fi mukiplicherd con 13 8S, ¢ darala
superficie della Volta TBQS la quale fi sot=

trard dalla §Q 3 B-eveftera la sypogfigic ATB,

che dupplicata dari tutea lasuperficic ABC.

UEAR Lo L

" Delle superficij delle Sfere,’ e, $feroidi ;.
sue parti . F-Pdslk _ggmidi &u_iadrét:f e X
Lasuperficie fﬂc grg;c,@ € sue pastig ftat
tropgtada ?5«__, imede » € poreo le.sue prous
tratt. 31. de ,ngg‘.  Euglide prop, 40 ¢ se-

uetis, La superticic poi delid Sfetoide, che

d’vp corpo cuaje ;¢ ShK pagti; il cuj seftq
Sia vo: Bhlipli, 9 veltato. i tondo, secondo

Yade maggione, & minqre,y ¢ Hata tromary da

t'!wél, 0 que
WI’W!;'.
.:)‘ . i". "

fora [y i s et CorL - :
BRI BV W i sial ! i c‘-ilr‘rgo te e
. . -

1 ie IEVAGE [

me.alla prop. &f;dcl, deLyo tratiato, € sagnens
. 4
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PROPOSITIONE 1.7

- ;Rittoharlasuperficied’vna sfera . ,

- S trouils supetficie det tircolo maflime
nella sfera , come habbiamd insegnaro prop.
7+ parté 1. misurando il suo diametro , ch¢
fia piedi 14 ¢ poi dicendo seg. d4 220 ¢he da.
rd 14? c dara ¢4- per il circolo maflimo, la cuf

3

" area sard is4. fi multiplichi poi il circolo
' maflimo-234. per4. © fi pigli quaitro ‘voltes

fari 6:6. esatd la superficie dellasfera . Che
's¢ fidefidera la superficie d’vna mezza sfera;
‘pigli perla metd,e fard 308. pef la superficie
'd'viia mezza sfera, - L
.. Habbiamo poi insegnato 4112 prop.y. &'10. -
fratc. 23. del nottro Euclide di trouar il dia-
mictrodellastera sdda ; thd perche qui trat-
tiamo di misurax fe Volté Semisferiche, hejle
quali potiamo entrare ', baltega far pafiare
vna [ineaperil centro dek Salonetondo § &

 Camera, 0 Chiesa’, che fia, &in caso, £he

men quecfto fi potefle havere , Rpotrd misu-
rar la circonférgnza di-effo, ¢ dacfla canar-
ne H diametro , adoprando ha regola delie
proportiogi 5 dicendo s¢ 12" da y: che dard
la.crconferenza da me misurata gliu.: fia parti

44¢ ¢ dara 14, - :

., PROPOSITIONEjs. =

" Tredare’ qualurique ’ supetficie * di sfera
€ompresa da vii circolo minore. .
Sia vn circolo minore nella sfera , ciod
Quello, ¢hé non' pafta pertlmezzodieffas e
Ia taglia mendche 1a metd ABC , e fitroui ik

polo D, che habbiamo insegnato miatemati-
i camente
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gamente prop.19. tratt.s 3. del noftre Euclide,
ma pratticamente fi trouerd ccreando col
compaflo vn ponto egualmente diftante dal-
la circonferenzadel dato circolg, che fia D;
epoidal Dall’ A fitirarala AD, ¢ quefta fi
misurerd che fia per clempio palmi 9. Dup-
plicando dung; la misura presa, fi tronard
con cffa come difmetro I'area d vn circolo,
chesari eguale alla superficic ABOCD com-
presa dal circolo ABCO. Che sefivorril'-
altra portione, fi misurera la linea tirata dd
A al G, e duplicata fi fara all'iftefflo modo , 0
;urc fi sortrara la superficie ritrouata CDA-
O dalla superficie intiera di tutea la sfera
& il reftance sard la superficie ACBG.
' . Se la sfera foffe soda, ne
D fi potefic haucre , ne la li-
x» nea AD, nela linca AG,
il modo diritrouarlaéalla
prop. 9. tratt. 23. parte 1.
_ . del noftro Euclide, 0 pure
" nella 3, part, seguente pro-
c -..pofitione 28,

'PROPOSITIONE 1o

Trouar le superficij de quadrati curnilinei
’d;:lla sfcra, € de triangolia ¢ del settore della
sgera ., . & N . )

" Quefta propofitione & poftad fine di tro-
wari triangoli delle Cnipole ,. i quili refono
da guartroarchi, che le softentono, ¢ dal gi-
30, in eui sono fundate,

Sia dunque dato sopra la sfera il quadrato
eurnilineo ACFE tagliato da quattro circoli

CB, AIF, FTE, & CLE. $i tronard la sna
: ; : o area

— P> > ..
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area, trouando prima I'area di tutta la sfera ;
¢ poi Parea delle quattro portioni CLEY »
AIFH,ABCD, FEGT eguali. *

Trouando vna circolo
il cui semidiametro fia
eguale 2 DA , come ho
detto, ¢ quefto quadrup-
plicato fi sottrara dall"
area di tutta la sfera, &
il reftante sard l'area di
due quadrangoli curuilinei ACFE , vao da

vna parte, l'alrro dall’ alera, diuisodunque

quefto refiduo per mezzo, fi fari I'area del

quadrangolo curnilineo ACEF, ¢ se i tro-

var larea della portione della sfera com-

presadal circolo IBLT , ¢ fi sottrard da eflo

quadrangolo ACEF , reftaranno i quattro

g}; Egoli ABI, cCBL ,& FIT , ¢ finalmente
Ma se quelti triangol}

finiflero, n6 in va ponto,

ma invn’arco , ¢ foflero

quadrangoli , all’ hora

sottrate l¢ quattro por- ¢

tioni comprese ne circoli

come prima, € se saran- °

no 3. Opills O meno s come nelia 2. figura

conforme saranno , reftaranno due aree ,

come ABFGHL, le quali partite per mezzo,

€ da quefto refiduo leuata I'area sferica chiu-

fa deklcircolo ECD , refterannoi tré qua-

drangoli ; il terzo della cvi fomma sara vno

di quelli, come CDAB. Nota che i circoli

~ ABC, &c.nelle Cuppole, che le foftentono,

non pofiono effer disuguali , se 1a Cuppola
non ¢ ouata. :
H COROL.-
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COROLLI.

Facilmente poi fi trouard la superficie del
scteore della sfera, ponendoinfieme la sa-
perficic intrapresa datcircolo CEH 5 ¢ lasu-
perficic del cono retto GRH.

PROPOSITIiONE 20.

Trouar 1a superficie d'vaa Sferoide » il cui
sefto fia vn Ellipfi, il cui afle attorno al quale
s'auolge, fia o il maggiore, O il minore.

Habbiamo prouato alla prop. 37. del noftro
Euclide trate. 31. che l'ifteffa proportione s

cheil ciccolo ha all’ Ellipfi , purche habbino

. vn diametro commune, hi la superficie della
sfera » allasuperficie della Sferoide ; e prima
alla prop. 24. tratt. 30. haucuago prouato,
‘che la fuperficie del circolo, alla superficic
dell’Ellipfi, ¢ comeil diametrodel circolo
al diamerro dell’ Ellipfi . Dunque la super-
ficic della sfera s alla superficie della Sferoide
ex aquo , sara came il diametro del circoloal
diainecro dell’ Ellipfi .

Sia dunque datala supe’rﬁcié d'vna Sferoi-
deda misu(;atﬁ‘ ABCD , fia Sferoide lurega &
il diametro maggiore scrua per affe,o fia Sf-

roide obtusa , & il diametro minore fia laflc,
T altorno
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attorno al quale s'auolghi, e fia noto I'afle
BA attorno; ¢ sopra al quale s'aggira . Da
quello fi troui la circonferenza delsuo cir-
colo, ¢ di efflo, come di circolo maflimo
trouata I'area, quadrapplicandolo fi troui la
superficie d’vna sfera , d cui pofli seruire di
circolo maflimo , & hauendo moto laltro
diametro principale CD, ficerchiper la re-
goladeltre, se EF, 6 ARda CD, che dard
la superficie della sfera EBFA , edard la su-
perficic della Sferoide BCDA, che fi cercaua.

Sia data per cflempio la Sferoide,il cui dia-
metro minore ; & affe fia di palmi so. il cir-
colo sard di giro palmi 157. &-1'area del cir-
colo sard 1966. = la sferica superficie 7864.

+ l'altro diametro fia palmi 82. Si dird
dunquc se so. danno 83. che dard la super-
ficic della sfera 7864. 3 > edard 12897. super-
ficic globosa della Sferoide . Potrafli anche
trouare la superficie dell’ Ellipfi , che la taglia
per mezzo come di CD, che sard 3224, &% ,¢ .
quadrupplicarla , edara lifteflo 12896. 5% «

Sipuganche faretrouando trd il diametro
maggiore 82. ¢ §0. minore vna media pro-
portionale , che sard 64 & vn poco di pilt
multiplicandoli infieme , e sottrahendo la ra-
dice quadra , ¢ della sfera ch’ habbi quctto
diametro trouarne I'arca 12872. quafi quan-

"to prima , benche con la media proportiona-

les che alle volte non fitroua tanto giufta nc
numeri, non venga l'ifteflo precifamente > €

. pero la propofitione cuideate nel noftro Eu-

clide, prop. 37. tratt. 31.
Per ritrouar poi I'area d’'vna Cuppola oua-
le in quanto all’ altezza , ¢ tonda in quanto

al giro» )
& H 2 - Si
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Si. prenderd 1a metd della superficie troua-
ta come fopra, nella quale I'affe, attornoal
qual s'auolge sara la sua altezza prefa dal
mezzo, e l'altro aflesara il diametro del cir-
¢olo,in cui (¥ fonda.

PROPOSITIONE z1.

Trouar I'area d'vna porrionedi Sferoide,
meno che la ineta tagliata da vn piano paral.
lelo alla sua bafe.

Non vi deugefler alcuna difficoltd , a tro-
uar l'area della meta d'vna sferoide s perche
bafta prender 1a metd del numero precedente;
ma quando la portione sard minore della me-
t§ tagliata da vn piano parallelo all'afie CD;
fi douera proceder a quefto modo.

Sitroueri J'arca dclla portione VBS della
sfera fattadell’ affe , attornoa cui s'auolge,
comedi BA, ¢ fimifurerd VS, & XT, ¢ poi
con la regola delle proportioni fi dird ; se VS

linea,di la linea XT , che dard la supcrﬁcic'

della portione dellasfera VBS, equellos che
ne viche , sard la portione della superficie
della sferoide acuta XBT ;5 quefta pr:‘r fi rac
coglie dalla prop. 36. tratt. 3 1. del naftro Eu-
clide, d puredirai fe TX dd VS che dari TBX,
& quello ne viene sari la portione dclla sfes
roide obtusa S6V . ,
E per
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. E perdarne va’ efleropio fia la-subtensa nel
¢circolo dclla sfera VB, ha quale dupplicata
fia palmi 47. la circonferenza sard paimi 147+
2- del semidiametro de quali 23. +% & semi-
circoaferenza 73. &%. Si cauari 'area del suo
circolo , la quale sard paJmi quadri 1732. Sia
poi la subtenfa VS, 108. o facendo numero
piupicciolo lametd , palmi 54. ¢ lametd ' XT
palmi 30. Adoprando duaque la regola del
tré, fi dird se s4. midanno 3o0. chedard 1732.
¢ dard per area palmi quadrati 962. 5-
Si potrd anche fare , tronando vaa media
proportionaletrd I'VS, & XT,& vn'altra trd
F, & CDdi quefta proportionale farne v
eircolo, el'altra gid trouata accommodarla
dentro-all’ifteflo circolo, e dinidendola per
mezzo tirargli vna perpendicolare, ¢ dall’-
vna, ¢laltra, doue finifcono ncl circole ti-
rarc vna linea,cdi quefta , come semidiame-
tro trouar va circolo , che sard eguale alla
superficie XBT , come prouo nel Coroll. del-

- laprop. 37. tratt. 3 1.

PROPOSITIONE 22»

‘Misurare vna quarta parte della superficie
d’vna Voltaid padiglione, ¢ sue parti.

Sopra habbiamo infegnato mifurar vna tal
Volta,che habbi per suoscfto il semicircolo,
hora per hauer pofta la propofitionc prece-
deate, in cui quefta fi fonda, diamo la re-
gola di trouarla sopravn’ Ellipfi . N

Sia dunque I'ottaua parte della superficie
d'vna Volta & padiglione ABC, il cui scfto
ABD fia v’ Ellipfi, fi miiurard BD normale

alla metd della Volta, & DA altezza > BG
H 3 merd
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ieta della lunghezza , € & troudrd con guefti
due semidiametri la superficie d'vna semisfe-

roide ,come HALB, il cui circolo della bafe

habbi Eer semidiametro BD , che {ari ancora
semiaffe della mezza semicllipfiBD A ,6 di tut.
‘ta HAL; ché la forma; & il cui afle;ateornoal
uale s'auolge fia DA, comé habbiamo in-
?cgnato di fopra prop. 20. e poi i dird con la
regola dellc proportioni, se HBL linea cir-
colare, da la lunghezza diefla BC 5 che darid
la (uperficic della semisferoide HRL A gia ri-
trouata; ¢ qucllo ne viéne, sard la precifa su-
rficic della meta della quarta parte d'vna
olta 3 Padiglione fatta fopra va quadran-
golo , 0 quadrato, ¢ l'iteflo auerrd della me-
td d'vna quiata patte d’'vn Penttagono,b qual-
fifia altea figura regolate, 6 irregolare retei-

linea, purche fi pofla hanere la perpendico- .

lare BD fino al mezzo D, lalunghezza BC di
cffa prefa da B, ¢ l'altezza perpeadicolare
DA prefadal mezzo dicffas :

A
% \4
AN
Ll D)H
.  +) B
§i fara l'ifteflo dellc parti della Volta pre-
detta tagliacta davn piano Orizontale, per-
che misurata l1a PT normale predetta, laTA
altezza, & PN lunghezza, fi troueri la fu-
perficie della porrione VPSA d'vapezzodi

sferoide »e poi fi dird con laregola delle pro-
' portioni,
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1
portioni, fe VPScircoloda 1a PN !unghzz".‘
2a, che dari la superficie della portione dels
la sferoidc VPSA , e doneri la superficie pre-
cita PAN della portione della Voltaa Padi-

glionc BAC.

~ Si proua quefta prartica alla prop. 18. dell™
sppendice al noftro Euclide. "7

- Ma perche la superficie della sferaé alla
superficic della sferoide parte 1. prop. 27.
tratr. 31 come la circonferenza della bafe
della sfera alla circonferenza della bafe del-
la sferoides € per la prop. 18. dell’appendice
ail’ Fuciide noftro ,Il; superficie della sferoi- -
de allasuperficie dell’ ottana parre della v ol-
ta quadrata, ¢ come la circonferenza della
baic della sferoide alla sua lunghezza . Dun-
que ex eguo la guperficie della sfcrasard alla
suptrficic dell’ottaua parte della Volta di
bafe qiadrata , come la circonferenza alla
lunghezza deil'ottana parte della Volra qua-
drata. E pero pertrouarla, in veee di treuar
la superficie della sferoide , pit breuemente,
e facilmente fi potra trouar la fuperficie della
sfera : pero nella propofitione, doue fitratta .
ditrouar la superficie diefla con la DA fola,
come semidiametro, fi trouari la superficie:
d’'vna semisfera, © pur la superficied'vna par-
te di effa tagliata all'ifteffa altezza, che TA,
epoi {i adoprari il girodel circolo della detta
sfera , 0 dcllasua portione nel primo luogo,
n-1llaregoladel tré, lalunghezza BC, 6 PN
nelfccondo ;nel terzo la superficic della sfe-
£a,0 ua portione corrifpondentemente .

Et ci0 potrafi fare , se bene la fuperficie
dclla sfera CAB non fofle quadrata » O bis-
longa , ma fofle (Opra qualunque altra figura

- H 4 regola.
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gegolare’ & irregolare, per efiempio fofle d'-
vaa Volta fituata sopra va Peatagono ,

Scflagono , &¢.
PROPOSITIONE 23.

Misurare via Lunetta Elliptica, o Volto d
crociera fatto fopra il scmigiro d'va’ Ellipfi,
¢lefuc parti . ‘

Sia data la Lunetra , & quarta parte del
Volto i crociera AEGB fatto col fefto , ¢ fo-
prailgirodella semicllip AEB,chefi debba
. misurare . -Si misurera prima la CB seimiafic,

la €E altro afic della Ellipf AEB, & EG lun-
vezza della Luna, ¢ poi fi troucri la super-
cie d'vna semisfera, il cui semidiametro, at-
torno al quale s'agiri fia CE. ¢ la ciredferenza
del cireolo,il cui radio EC,c pbi per la regola
del cre fidira, fe la circonferenza predetta
dona GE altezza della Luna , chedard la su-
perficic delja semisfera , ¢ quella , che ne’
vicne fi conseruara da parte . D’indi i multi-
plichera EG per la circonferenza AEB, eda
,aueﬁo ptodotto fi fottrard il primo » & il re-
duo sard 1'arca d’effa Lunct aé
)

-3 ¢ A B ¢ A
Per trouar poi la parte di effa gomprefa da

lince parallele EG,& LN, fitrouard la fupess
: . ficle
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ficie d'vna pertione di semisfera; il eui seg<
mento del diametro fia ET > che misuri la fug
altezza, ¢ la cui subtensa TL fia semidiame-
tro al circolodella base dell’ iftefla portione 5
del quale anche fitrouerd Ia circonferenza, €
poi conla regola delle proportioni fidird,
se la circonfercnza del semidiametro TL da
Faltezza della Lana EG, che dard la super-
ficic della portione disfera » il cui semidiames
tro € EC I'altezzaTE,e TL subt&sa ¢ fi seruae
ri il prodotto. Dd pei fi misurerd I'arco EL,e
fi multiplicheri per I'altezza EG, ¢ fsottrard
Y'area ritronata prima per la regola delle pro-
+ portionida quefta, & il refto sard la juperfi-
.~ giedella parte di Luna EG, LN.
. Seguono quefte propofitioni dalla prop.
18.dell’ appendice al aoftro Euclide, e dalla
propofitionc pofta al principio di quefto,
medidte la deduttionc in finc della precedens
tc propofitione .. o :

PROPOSITIONE 24

Trouar la fuperficic d'viaa Piramide con-
caua di base quadrata , O rettangola, o di
-qualanque infcriptibile inefla. .
Chi ben confidera BCA piramide concaus,
d cuida il sefto BAE triangolo mixtilineo 5
non ¢ altro,ch’ vina metd d'vaa Lunetta vol.
tata all’ insu, e che la fua ottaua parte BE T-
ATB ¢ l'ifteflo della metd della Lunetta YXV,
come habbiamo prouato alia prop. s56. del
noftro Euclide. Onde sara l'iteflo trouar la
superficic dell’ottaua parte della piramide
concana; che trouar la superficic d'vna meta
d'vna Lunctta, che scsara quadrata , brt@cxi
guites

*
»
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multiplicarla poi per 8. che fe nos sard quas<
drata, md rettangola, bifognerd tronar Ja
fuperficie di due Lunette,cioe di BATFI » ¢
di ATPOI, ¢ mulri.'licatpciafcuna per 4. ¢
€osifi hauera tacra la superficic.

Per trouar la superficie d'vna parte taglias
ta da linee parallele, (i fara l'ifteffo, trouane
do la superficie d’vema portione di Lunerta,
perefenpio della MNV , che seruira per la
superficic FIA portione della Piramide con-
cana. - , ‘

Per trodar poi 1a supe:ficie di qualche fi-
guta; O curuilinea, or. trilinea infcriptibile,
o nel quadrato deila bafe, © nel rettangolo
s'v(ard laregola delle proportioni ; mifutane
do prima la circonferenza, 6 contorni, tanto
-della bale quadrata , g rettangola BO, quan-
‘todella rertilined inferittas 6 curuilinca R i S,
~ ‘© poi troudta cortie (opra la fuperficie della
amide concauna farta st l'ifteflo s: o, O

~ modolo BAG. che ¢ RQS ; in tal modo , che
- {a BG dalitteffa, che RS I'altczza fa l’iﬁel{h.
- : r Cil
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¢ li dueambiri fano i medemi,  ffano archi
di circoli, o d'Ellipfi . Si dird, se I'ambito ¢

ontornodella ba-

Q fe BTCG; da il -

"con'tdmé‘RTS »

che data 1a supet-

ficic delta Pifami-
de concaua BAC;
¢ dard la fuperfi-
ciedell’ altra RQ~
ST ; e I'ifteflo
facci delle sue pat-
ti: Quelto vitumo
pero non |'afferif=
€0 come ciidente;
~perchenon ne ho
portato alciifa proua siel noftro Euclide .

PROPOSITIONE z5.

Trouar la fupeificie d'va corpos che confti
di fascie piane € circolari, che filano infcrit-
te, 0 circonieritte d vna sferd , € la fuperficie
delle (ue partis . :

Per faper la quantita del éorpo ABDC;
che cofifta di fajcic piane come &€ HOST , ¢
I'altre in(critte, comedinioftrala figura ; che
s’auolgono attorno alla sfera ; sard neceflario
prima sapeie 1a AD; e la SD . 1l che fi fard
mettendo duc righe SQ,. ¢ DX, chefitraf-
guardino, 4 ponti S;¢ D ;le quali flino paral-
lele mifurando l4 lor diftanza perpendicolar-
mente, ¢ cosi fi fard per saper la AD,cpoifi
multiplichera 1'vna con l'alira ; ¢ dal pro-
dotto (isottrard la radice quadra, ¢ con quer
fto numero, come sc fofle yn scmidi-amc‘tird
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fi trouard l'area d'vacircolo, come infegno
alla prop.7.p. 1. E quefta sard egualed tuite
le superficij delle predette fafcic , & in confe-

gucnza alla {uperficie di tuttoil corpo .
: - rii’ p‘lm: Enchc fare fion %ii
0 _SERSO glidte lediftanze rette di OS,
,Q‘_!;\ & HT ; ¢ wutei gli aleri dia-
| XU~ \p metri de giri, ne quali fi con-
\ giongono , e quefti ridurliin
¥Yna somma,e poi mifurare
la loroaltezza AS,0S8T 0
ualiique eflendo tutte egua-
. 11, e multiplicare quefta al-

N & tezza con lasomma predet-
sl— \ ¢ ta,clcuarne dal prodoteo la
ol radice quadra, econ quefta
~ _radice , come s¢ foffe la mifu-
X " ra d'va semidiametro, tro-

uar l'area d’'vn¢ircolo, che

fard eguale 3 tutte quelle

fuperficij, come prouo alla propofitione 41.
tract. 31. : :

Chese fi richiede la superficie delle parti,

- pereflempio della parte HAT , fi prenderd la

diftanza iatiera di-tutri i ponti , e diametridi .

tatti i circoli , ne quali fi congiongono , ec-

_cetto che dell'vitimo, e piit grande, di cui fi
prenderd la meti , cofi nel noftro efflempio fi

ptenderad tutto OS, e la metd del diametro

T, e congiongendoli in vna somma, fi mul-

tiplichera con I'altezza ST, e dal prodottofi .

sottrard la radice quadra, ¢ di efla, come di
semidiametro seruendofi, (i trouard la (uper-
ficie d'vn circolo, che sara éguale alla fuper-
ficie delle due fafcc OAS, & HOST.
Che sc foffe il corpo ouale » ¢ le fascic
: foflcro

= e e e

o e e

— e ———
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foffeto inscritte in vni ¢feroide,come 10§.446,
all’ hora doppo hauer tronato la superficie
delle fascie inferitte dellg sfera alte cgual-
mente, il cui diametro fofle 4:1. egualed BD ,
fi dird se 4.1.diametro mi da 6. 5.affe piu corto
gellg sferoide, che mi dara lasuperficie delle

ascic inferittenella sfera, il eni diametro &
1.4-gid ritrouata eguale 2 AD diametro della
sfera ACDB, ¢ fatta operatione verrid la su-
perficie di tuttg le fafcie r.2.3. &c. E ¢io hod ¢
prouato prop. 36. tratt. 31, del noftro Eucli-
de, edellepartififard l'iteflo, perche doppo
hauer trouata la superficie delle fascie equi-
alte d'vna portione di sfera , 12 cui altezza
fia 9.1. vguale d VA, (idird adoprando la re-
gola dclle proportionise CB, 6 DA, 1.4.
da I'affe 5.6.dclla sferoide , che dara la super-
ficie della fafce della portione della sfera V A,
cdara la superficie delle fafce equialte in-

~ scritte nella portione della sferoide alea
~ quanto 9.1. 0 VA, ¢ cio prouo nel  citato
luogo. .

PROPOSITIONE 2.

Trouar la superfieie d'va corpo globoso
lf)'atto di due portioni di cireoli, ma tondo di
-DASC » .

Siz data vnaVolta da misurare tonda, e
circolare di pianta, mi il se®odella sua Vol-

- ta fia vna portione di circolo, qualeéil fe- -
- ftodelle Cuppole b=n fatte, ¢ delle Mete an-
tiche ,come ARQN, la cui base RNQ_¢ cir-
colarc ,e I'elenatione AR , AQe di due por-
tioni di circolo , finiscanel ponto A, o pure
non finifca , non importa . i
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Si troui il semidiametro del sefto di efla
AQs¢ ﬁa OM, ¢ ﬁmisuri l'altczza OA ; di
poi fitroui la su-
perficic della se.
misfera PVMS, il
cyi semidi iametro
fia il ritrouato
OM; epoi fi tro-
" uianche la fuper-
ficie del segmen- .
! to della sfera L-
AVH, lacuisactta, ¢ normale AV, fiala
d. ﬂ"crenza trd 1 OA altezza , & OM semidia-
metro, equc(ta portione LAHV di superfi-
cie i lenara dalla superficie della semisfera
VMS, ereflerd la superficic della PLHM.
'indi i trouera la circonferenza RNQ del-
laCuppola RAQN, e la circonferenza PSM
della semisfera ; € dirali adoprandola regola
delle proportioni ; se PSM circonferenza di
lacirconferenza RNQ, che dara la PLHM,
superficie della portione sferica? e fatto il
.conto, quello, che ne verrd , sard I'arca glo-
bosa dclia Cuppola RAQN,& i quefto modo
fi potranno misurare je superficij delle Mere
antiche s che crano coff tatte. In vece delie
circonferenze potrai anche adopratc i dia-

mctri.

L)

Della supcrﬁczc delli anclll 3¢ corpi spxralu
&a nelli spirali.

"Le superficij di qucﬂg ¢orpi , ¢ maflime
delli anclli , qualche volta pofiono veniria
Vs0 ; come s¢ visard qualche anfiteatro, 0

. Piazza tondd O Chicsa, che d'attorno habbi
va
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va porticosil cui Volto fi vada aggirando at-

torno ad effa, certa ¢osa ¢, chela superficie
d'vntal Portico ¢ I'iftea, che d'vn mezzo
anello,epero dou:d saperfi il modo di misy-
rarlo.

PROPOSITIONE :7.

Misurare la superficie d'vn anello .

Sia data da misurarfi la superficie d’va
anelloABCGH.Si misurino,d per via di conti
daci1diametri, fi trouino le due circonferen-
ze ABG del circolomedio tra il maflimo efte-
riofe, qualee NLO , & il minimo interiore
AT, & dell’altro circolo , che nasce dalla
groflezza dell’anelio med. fino LGMH, e fi
multiplichi Yvaa circonferenza conm I'altra s
& il prodorto, sara la superficic dell’ anello.
Si proua nel Coroll. della.prop. 41. tratt. 3:4
meatre che fi aflerisce, che la superficie in-
teriore ALC ranto manca dall’ ambito del
circolo di mezzo, quanto la superficie efte-

nore crefce sopra alla medefima circonfe-
1enza.

Onde ponendo la parte, che soprauarza’

alla maggiorc conla minore tutte 4 vcngg % o
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ad vguagliare alla circonferenza del circolo
di mezzo.

PROPOSITIONE 2.

Tronar lasuperficie d'vn pezzo d'anello.

'Sia dato vn pezzo d'anello VQSR , fi'mi-
suri I'arco VS, che fi il circelo di mezzo
mediocre fra wttii circoli disegnabili nella
suasuperfieie, e i multiplichiconla circon-
fere nza del circolo LGMH, che nalice dal
suo taglio , & il prodotto sara I' area decl
predettoancllo. :

PROPOSITIONE 2.

Trouar la superficie interiore , O efteriore
di qualunque anello.

Efteriore superficie ¢ quella nell'anello,che
cinge la meea dell'anetlo da quella parte, che
¢ pill lontana dal centro di tutto I ambito
dell'anello, & hail circolo mafimo NLO,»
che pofli descriuerfi in tutta la superficic
anollare. :

L'interiore & quella, che ¢ pidt vicina al
centro di mez2zo di tutro I'anello, & insehd
il circolo minimo AC, che fipoffi defcriue-
re su liftefla circonferenza, & 1 due circoli
mezzani fra tutti , dequalil'vné ABCG, le
diuide. :

Per trouar dunque quefte supetficij fi-tro-
uard tutea la superficie dell’ anello, e fi partird
indue, poi misurato, o calcolato il circolo
maflimo NLMO , se ne lcuard il mezZamo
ABCG, 0 it minimo interno ACfi sottrard
dal medio , ¢ la differenza fi multiplilc;hcra

' er
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per il diametro della settione HG, & quefto
prodotto fisottrary dalla meti della trouata
superficie dell’ anello, ¢ ne verrd la superfi-
cicinrerna: fi aggiungerd all’altra metd, e f
fard la superficie efterna. Nasce quefta re-
gola dalla prop, 34. dell’ appendice al ag-
ftro Euclide. : SR

PROPOSITIONE 0. =~
Trouarla superficie d'vn anello d faseie
Sialanello lgAOBF a fascic comftituito da
diuerse superfigij piane per effer 1a sertione
BEfR dell'anello figura gualunque settilidfess
Per-efempio Pentagona,e Quadrara, &¢.

Qurtta fi misurari ¢conforme habbiamo in~
scgaato di sopra 4 trouar Varea de segmentj
de coni, & accid fi veda, s'imagini paﬂa;e
1a linea CV per il centro deil’ anello, ¢ poi 3
leifitirino le due linee BQ, & AP, che con-
uerranmoin V, e s'intenda agirarfi VB attor-
no, fard vnasuperficie di cono per la diffs 1.
tratt, 34. la cui base sard BOA « ’

. Sitrouard dunqne la superficie della por-
tion¢ ABQP di quefto ionq VAOB, come
SR S ’ inte-
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insegno alla prop. 8. parte 1. che & vna delle
superficij dell’ anello, ¢ eofisard tronata vna
superficic d'vna sua fascia, c@’ all’ itefo mo-
‘do fi troudranno le altre, eccetto chela su-
perficic s’ sopra cul fi posa, se sard superficie,
¢ lasua parallela, se visarf. Perche quefta
sard va anello piano , il cui diametrd sard
TF, ¢ la_cui larghezza sard RF, esequelto
auerrd, (i fara I'ite@o , che della superficie
dell’ ancllo piano, come mottro alla prop.
10. parte 1. E primadourd misurari TR »cla
TF semidiametri de circoli , ehe chiudono le
superficij, e la RF larghezza, & operage se-
«ondo habbiamo insegaato di sopra .

. ",'PR'OPO"S‘ITIOJN;E;,;. '

Trouar 1a superficic d'va corpo spirale
egualmente alto. )

Sia dato il corpo. spirale ABC, DEF, efi
vogli sapere la superficie che lo circonda,
La spira DOEF, eal circolo DMN base del
cilindrodell’ ifteffa alcezza fatto col semidia-
metro DF, che la compreade, come 10 d 2
per 1a mia prop. 13. tratt. 18. & tale per efler
dell itela iltezza 3ard la superficic DOEF »
ABC ailasupcerficie del cilindro AN.

Oande misuraca 1a superficic del cilindro
AN, edi quella presala metd sard la super-
ficic del corpo spirale cgualmentealto «

PROROSITIONE 32,
Trouar la superficie A piombo d'va corpo
spirale di pianta, e d'altezza. »
Sia il corpo spirale AVFEOD d'altezza, ¢
di pianta , la qual¢ fia FEOD, ¢ fichicda la

supes-
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saperficie , che s'suolge attorno ad va tal
corpo AQVFEOD. Si trouerd la superficie
: e del ¢ilindro ambiente
X <) ADMN, ¢ gtigd
1 — AP in tye parti . & vna

, ~ parte di quelle sord la

Villte | QVFEOD . Quefla

~ ‘ mia propofitioac ¢&di
. : me moﬂratade‘prw- ﬂw-
: L~ . trattato 35, del noftro
E{FA TSCF D Euclide. - |

Che se & la sccondad terza spira, d qualfi-
uoglia, all* hora fi multiplicherd la citcon-
.ferenza minore -per Faltezza del ¢ilindro
comprendente s ¢ di quel npumero generato fi
prenderd la metd , ¢ poi fi lenard la circonfe-
renza minore dalla maggiore, & il refiduo
fi malriplicard con I'sltezza del cilindya ¢om-
prendente, ¢ del prodotto fi prenderdil ter-
20, ¢ la scrmma della metd, ctergo, sard I'-
arca della superficie dcfiderata » fi fonda nel-
1a prop. 19. tratt. 28. ¢ suo Coroll. aggiunto
1 anuertimento, che habbiamo pofto acl pre-
Judio auanti la prop. 19. perche sono all’hora
quelle superficij spirali-progreflioni che *va-
no mancando da vn lato ino al fine dell iftefo
fo lato, ¢ dall’ altro nd,come iui diciamo. -

PROPOSITIONE ;3.

‘Trouag la- superficic, che ascenda spiral-
mente attogno ad va cilindro .

"‘Qugfta superficic &€ come d'vnascalaid lu-
maca,che asccndalscaza gradini, o \én‘sof‘

.o 2 . fito

superficic ambiente A. -
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fitto' di eflo piano JE per trouarlabifognerd
saperc la lunghezza della sua spira efteriore
MNO, & interiore YQR, fintanto ritorai
‘al medefimo piombo , d*onde comincio; le
quali, se non fi potranno misurarc, fi otrer~
-zanmo multiplicando MVST circolo in se»
‘e Paltezza MO in sc ftefla, & vriti ambii
ptodotti-infieme , dd eflo se. nc cauard la ra-
‘dice quadra. o ’

' B E quella sard la lun--
KN ihgaza della spira MNO,
= O & intal modo fi trouara
A/ la spira QRY datata cir-
é ' confetenza XX, ¢ I'altez-

za del cilindro piti piccio-

W=

- |- lointetiore PR, ¢ poi fi
U\ | aggiungerd I'vaa spira M-
ry. : MNO con l'aleraQRY s efi

S D 2 prenderd la meta- della

‘somma , the fi muleipli-

cherd per UR largh¢zaa 5 di cui saran notc le

.misure , & il prodetto da quefta multiplica-

tione sari la superfigic defiderata .

" Che se foffe cufua- , come OCR presa & |

‘squadra delia spird la sua circonferenza do-
ucgd mu htiplicar(i 1a metd predetta per la eir-

¢ouferenza iftefla OCR in scimbiodclla OR

kinearetea.

Seipoi-il pia;‘o‘spiralé non savolgeffe aé-
torno al cilin}ro»"x , ma finifle nell’affe

ifteffo det <itindro W:all’ hora fi prenderd I'-
altezza dell' affe YI in scambio della linca
spirale QRY , ¢'fi fard l'ifteflo >chesopra.

PRO-
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PROPOSITIONE 35 > -
Trouar la supetficic, che descendepet v
corpo doppiamente spiraic s ¢ perahezza, g
ampiczza. - . cee L
. -Sia datala superficie descendente *ACVL
per il corpospirale AQVFEOD delia propo
fitione 31., laquale fia neceflario misurare),
£ multiplichera la meti del giro DMN perse
fteffo , di cuiitsemidiametroé la DF, ¢ ¢oﬁ :
anche l'altezzadel cllindro DA, ¢ fivniran-

- po infieme s ¢ dalla somma fi sottrara a ra-

dice quadea, che flaH, c poi fitrouarid, co-
me habbiamo insegnato di sopra prop. 16.
arte 1.4l pigno spirale DOEF, e con Iajuto .
della regola del tré, fidird, sela metd:della
circonferenza DNM , di laradicaquadra H,
che dard il piano spirale DOEF, ¢ dard lasg-
perficieche firichiede ACLVF descendente
per ildetto corpo- AQVFEOD. Sifonda ncl-
le prop. 10. tratt. 28. del noftro Euclide, ¢
qnefta regola serue anche per le seconde, ¢ .
terze spirc, mi bisogna prima aggiungere il
maggiore semicircalo al semicircolominore,
edi quello pigliarne lametd , chene vicne,
& adoprarlo in vece della meta del maggiore
semicircolo mujtiplicandoloinse, &¢.
Si fonda quefta regola nella prop. re. tratt.
28. ¢ nella prop. 9. tratt. 14. parte 2. del no-
firo Euclide , benche nenell’'vaa , ne nell*al-

. tra fia espreffamente pronata.

PROPOSITIONE 36. |
Modo di misurare le circonfereaze dell’=
Ellipﬁ . - * T
Col fundamento della prep. 67. tratt. 24
d¢l noftro Euclide habll)iamo trouato la cir.
’ 3 con-
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eonferenzadiss. semielliphi, il eni diametro

maggiore & onze 73. il minore & sucecfiiua-

__ thenté di 73. fino 3 3. le quali fi po-

traano transferice 4 qualfifiaalera Blli-

ph 3 qickko modo. Poniamodunques

che habbiamo misurara via Ellipti » in

_gai tutto i dismetromaggiore (12 on-

ze 144 & il minore semiafle ¢2. Dico

duague ¢on la regold dél tré se onze

144. ini danno §2. che'darainnoonze 72.

& hauerémoonze 21. Trouarenio dua-.

que nella tauola onze 1t. & all incon=

tro preaderemo il giro delfa semiellipli.

onze9t. &4, Dirémo dunquése 11 da

ot. ¢ +3. cne dard 43¢ c ¢i produr-a la
¢ircherenza 182 Xy d'vnascmiellipfi;

il eni afle maggiore fia 144 & il sSemi--

afic minorc 43. onze: Sepoirnon fi iro-

uaffe nella rauola il ntimero dél semi-

afle minore dell’ Ellip 5 all’ hora 6

. preaderd la parte proportionale ttd

‘I'vaa semicllipfi 4 & I'altra coriispon-

dcate alle minutic , del sémiatle,che

T ficerea. Habbiamo pofto quila misura

‘l dis.oaze, dicdiildianictro magginre

delle cicconferemae delic semicllipti

n'hi 73 : :

ad)

" Taunola
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PARTE TERZA:
Delle dimenfioni de corpi «

Inalmente fiamo gionti all’ vitimo
> intento di quefto breune Trattate
R dimisurar i corpi, ¢ ficome lg mi-
sura delle linee, fi freonlelinee,
. la misura delle superficij con i
quadri, cosi 1amisura de ¢corpi fi fi conva
corpo , & all'horafi dicc‘eﬂer misgratovn
- gorpo ,quando fi'sd quanti corpi cubi con-
. . -1 4 tengas

N
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tenga, i quali conftinod'vn’itteffa ; e deter<
minati misuri , sccondo le tré dimentioni 3
altezza, latghezza ; lunghezza, & quando!
€Orpi 50RO cubi, © almeno conftano d'angoli
rettis ¢ superficij rettilinee , now &dithicile

capire , come vatalcorpo ol cubo poffiefler

misurato.. Miquando il corpo ¢ totalmen-
te lontano dall efler cubico , all'tiora per

via dargomenti hi bisognato, chei Mate-

marici venghino nella pretesa cognirione »
non seiiZa eftrema acutezza , gran ftiidio, e
fingolare faticha , con'iqualianch’io n’hd

cubicato pia d'viio, come potra vederfi in.

qucla teraa parte,

- ‘CAPITOLO#. -

- Pet thisurare ogni corpo contenuto da sus
petrficiy piane . - : :

. Per sapet le misure de corpi fi bisegno.il
pid delle voltd sapete la loro alte2z4 pecpen-
dicolare , per hauer la quale prodotta vna
linea parallcla alla base dallaeima, o fia pias
na, O acutas come della Piramide , dd quel-
1a fi tirara vita linea perpendicolare alla bases
c quella A misurard per I'altezzas

- PROPOSITIONE &

AN

‘Mistras vit Bilakro; & fid Dado , & quas

Janque ¢orpo contenuto da séi superfics) pia-
;e ', ¢ parallelé datalab ses :

.

' Si misuri’ Faltezza; ¢ quella fi multiplichi

pet il mumero della base, X il numero gene-
rato’sard la solidica defiat .« La base poi comé

precedenti propofitioni s

piana , sard nota , O potrd, misusar dalle

Di

. TS i
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Difli imisuri 'altezza ON', enon il late
A , perche sc foffe alle sue bafi ob'iquo, co- .
me LM, fi deue misurarc la perpepdicolare
NO, ¢ -ciucﬂa multiplicate per la base . -
a

Conftadallaprop. s. ¢ 6. tratt. 34: del noftc0
Euclide . . '
D.

’ Q } . B .
Bereffempio fia datd voa base HB,6 LN, 3
quadrata ; o bislonga , & rombo , 6 romboi-
de; la cui area fiadi picdi 36. ¢ le superfichi
cllenate s 6 retea, & obliquamente sopra efia
fiano parallele, ¢ la suaaltezza perpendico-
lare BA ,0 ON fia piedi g. fi malriplichi 9. per
38. e neresulterd la soliditd di piedi cubi 324+
& i-quefto modo fi misureranno tueti i muri

- pendenti ; ¢ fuori di piombo : o

PROPOSTIONE 2.

Misurdre ogni ¢orpo di superficij rettilis
Ace, che habbi i lati paralleli , & retto, 6 ob-
liquo fituato sopra qualuaque data base di
figura recilinea , tanto perfetta ;quanto im+
perfetta. =~ K o

Quefto fi misurari ail'iftefio modo » per:
che misuraralabase, come habbiamo inse-
gnato nella paree i ¢ [a sua aleezza perpen=
dicolare, quefta fi myjciplicheri peril ‘:ue;

me
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mero della base , & il prodotto sard il nume-
rode piedi eubi , che fannala soliditi della
derea figura., « ]

Quefta propofitione fi raceoglie dalla pro-
pofitione 19. ¢ 23. tratt. 24. Solo s’hi d'auer-
tire per la prop. 16- delliftefo,che nei Prisma
triangolare , se i mulriplica la base quadtan.
golare, fi deuc il prodotta partire per mezzo,
mi se i mnltiplica la base triapgolare, il pro-
dotto & la mjsura dcl gorpo senza altra diui-
fionc . E cosi fi misureranne tured i murl
4 scarpa preado la scarpa lorg come Prisma,
1a cui base fia quadrangulare, ¢ sc volgeranfis
cil cantone per ambe le parti fia & scarpa fi
misgrexi come scguc - . :

PROPOSITIONE 3.

*Trouar la solidied d’vm Piramide pofta
~ sopra qualunque base, & retta , & obliqua,

data l'arca della bage. -

- $i maltiplichi prima la base ABC pet I'al-
tezza FA presa ¢op vna linea, o filo FA per-
g2 pendicolareall ifteffa bases
- ¢ quefto prodotro fi partise
ca In tré parti , e la terza
parte sard la solidita richic-
fta della Piramide, ¢ 4 que-
fto modo fi misureranno gli
~ angoli de muri a scarpa,
" facendo vna Piramiide, 12
cuibase quadrata fia quan-
~‘to efce la scarpa fuori dal
B vino, € l'alte2za fia Fiteflas
che del muro presa perds come sempre fifard

a piombo . _ ' La

m
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‘Laprattica & 42 voi pronsts peop.a2. tratt.
34. dcl noftro Euclide in quanto alle Pirami-
di di Bafi tridngolari ; & in quantoall’ altre
né seguita , petché ogni alcra sorre fi dinidé
in tantitriangolis ¢he sond Bafi a tanti Pris-
mi dell’ idtef2 alté2za, e percio di rante Pira-
midiy I¢ qualidi €idscun di &lTi sono la terza
parte s € perd di tutei satdanoc la terza parte

PROPOSITIONE 4.

Trouar la soliditd d'vn pezzo di Piramidé

~ quadrandola di bafi parallcle:

Sia d4to vn pe2zo di Piramide EFGHPA=
CB da misutare: Si misurino ilati, ¢ (i sot-

- traga quel di soprada qacllo di sotto PB da

GH; & ABd4 FG ; ¢ la differenza fi divida
per mezzo ;¢ fi congionga con il lato minote
lastia 4 ciasciino, per effempio la semidiffe,
renza EQ all* AB; ¢ la sémidifferenza ¢* OH
4 BP, e poideuon(i miualtiplicar infiéme AB;

- EQ_pres¢infieme ; con BP ., OH, & il pro-

dotro fl multiplichi con l'alrezza RA presa
perpendicolarmente, ¢ fi Serdi il prodotios
che fi dira primio; ¢ cosi fi facci delle due se-
midifferenze EQ, OH ; e fi multiplichino ih-
fieme, & il prodotto i maltiplichi con 11 teg-
zodecll'attezza RA ; & il prodotro fi chjamas
rd sccondo . Vnito dunque qucfto sccondo
prodotto col Pprima ; fard la soliditd del pez=
zo della Piramid¢ ACB EGHF s corhie prouo

-alla prdp. 45. dé! nokeo Euclide trate. 34.

Che sc fofle triangolare la base ; G pred.
defd di duc pfodotti 1a meti s Che se non fofs

- se di bafi parallele ; prima tiranda ¢ line¢

equidiitanti alla bas¢s si fazd parallela; & il
' ielto
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refto fi misureri-eome corpo {rregolare ,'0
pur anche tutta , come fi dird . O pure fifard
cosisc fi potrd , pofte ducrighe I'vaa soprail

maffimo, ¢ I'altra sopra il minimo lato . i an:

d:ranno finalmente 4 ferire in qualche pon-.

to Q, horada quefto fi faccicadere vna nor-
male QS al piano superiore V1S, e pure dall™
ifteffo Q sene facci cader va' altra PQ sopra
il piano inferiore T e ¢ fi misuri I'vna , el'al-
tra, ¢ poi misurata Farea XVI fi muiriplichi
pecilterzo dell’ altezza SQ . Cosi T e peril

terzo dell’ altezza PQ, e fisottraga il nume-.

ro gererato minore dal maggiore, & il rima-
nente fard lasoliditd del pezzo di Piramide
VXIiTe. o S

* PROPOSITIONE s.

Misurare qualunque ¢arpo regolare, dir-

lari, che flano attorno al eentro. .

Sono cinque i eotpi regalari , come protio

alla prop. 12. tratt. 23. del noftro Euélide.,

Il Tetcaedro , ¢he & la Piramide fatea di trd~
) angoli

regolare, checonfti di superficij piane rego-

l
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angoli eguali . 11 Cubo di--quadri eguali.
L' O&ocdro ¢’ otto triangoli vguali . .1l Do-

decacdro che confta di dodeci pentagoni- -

cguali. L'Isocaedro s che confta di 20. tri-
angoli eguali, & in quelti 4. fi dd sempre vna
superficie , comeanche insegnail Clauiol. s.
€ 4.D.4. € §. parallela all’ altra . Da quefti
‘poi ne nascono molti altri corpi , tagliando
I’ angoli sodi di efli rettamente » i quali con-
ono di due sorti di figure, per eflempiod*-
ottagoni, ¢ quadrari, di pentagoni, e trian-
‘goli, di triangoti, e-quadrati , le. quali figure
-tutee sono frd se vguali, quando sono dell’-
- iftefla specic, -per eflempio tutti i quadrati
saranno frd loro eguali, ¢ sempre fi dardin |
efli qualche superficie equidiftante dall’altra,
perche sempre retono in qualche parte le
prime superfici) di ¢inque corpi regolari,
Per misurar dunque quetti corpi 4i fard. in
qucfto modo.. . o .
~ Sicefenderanno i piani paralleli dell’ jfteflz
specie , metiendo due righe per sopra,efii, che
trasguardino , ¢ fril'voa, ¢ I'altra fi misue
£erd in squagdma, e fi prendera la metd di que-
fta misura, ¢ queftasard ladiftanza dellada- .
rasuperticic. del corpo dato dal centro , ¢ mi~
surata quella itefla superficie, imuldipliche-
1a per la terza parte della presa misura dal
€entro, ouero. per tutta, & il prodotto fi par-
tira in cré parti, cquefta sard la solidira d'vna
Piramide, che fundata sula superficie cfte-
riore misurata peruiencalcentro con lasua
nta . Si misurino dunque cesi le altre su-
perficiy, & il prodotto 6 multiplichi per il
numero dclle-superficij , ¢ quefta sara la so-

lidita de corpiscgolari . Che sc il corpo fofle
Y iccc-

e



. 14t ' . ‘

irregolare , e conftafle, come (i éderto di su-
_perficlj di specie diffcrenti, fi fard in ciaseuna

specic 'iftefla operatione, ¢ né versi la soli-

dita dell’ ifteflo corpo. - T

raoros(-rloszlo... v

. Frouar 12 soliditd d'vey eorpo irregolare
circonseritto alla sfera di supetficij pianes e
{re loroineguali, S

- Se.vi sard qualunque corpo, del qual i
8appi, chie tutei i suot prani tocchino la su-
perficie delta sfera, che vaol dir efler circon -
s¢ritto ad-efla, per saper la sua soliditd, fi mi- -
surcranno turee le sue supeificij pianc, e @
procurera hauer il diamctro della sfera, mete-

" t&da vn piano come vna tauola sopra vn pia-
nodicfla.,,elalera, sepug vi sara,sopra I'al-
trod quelto paraliclo, ¢ misurando normal.
mente dail’ vno, ¢ I'altro, che quella misu-

- rasarjdel diamerre . Misurare dunque le su-

perficij, di cizscuna (itgouari I'arca,& d loro

piano, ¢ poi s'vniranno tuttii-pianicalcula-
ti infieme 5 & il terzo della somma A nulti-
plicherd pet il semidiimetra, ¢ quefta sara la
soliditd; o pure i muhipiichcré tatea la som-
ma delle superficij per il-terzo ‘del semidia=-
metro ,¢ neverrd I'ikefflo , come prouo trste.
34 Prop. 43, del noftro Euclide. -

"PROPOSITIONE 3. .

- Tromar la solidita d'vp corpoirregolare,

tanto di bafi ¢ quanto di soliditd circondate
da superficij pisne . ’

Quefto non fipud fare, sc noa i pocod

poco misarando ciascuna Piramide citeriore,

epoi




*

. ‘ k 1 :
¢ poi succeflinamente quello, che refta .”Si.a
duaqucdato il corpo ABRCD. Si misurino
ilati DB, & CA , ¢ pofta vna sigha DQso-
pra D linca oppofta parallclaal lata CA, e fi
misurard perpendicolarinente la diftanza C-.
Q. ¢ cosi dell’altro lato DB per saper I'HB
perpendicolare, le cui metd multiplicheranf
peri lati CA ;e DB. .

" _E cosis’haucranno l'aree délduc triangoli,

in cui fidiuidela base, BC che se foflero i lati
pia di quarttro, come cinque bisognera far
quelto & tré angoli per hauer.I’arca di tr&

' rriangoli,poicht qualuaque figura rectilinea

in taari triangoli 4 pud subdiuidere inquan-
tisono i lafi leuarene due , € cosi fi troucrans
no le fuperficij di tucte le bafi. ‘

L’altezza poi delle Piramidi ﬁ“ptendcti ’

‘mettendo va piano ,d tauola alla ponta ! del-

Ja Piramide ABICD paraliclo ai laci AB,
BD ; PC, ¢ misurando la diftanza dai lati fi-
noi-qucllo pcgédicolarmétc »0.davn piano,
che pafli per efli y mettendo sopra duc di effi
duerighe, & vna tauola sopra efie, su la qua-
le dal piano potto. alla panta I paraliclo ad
cffo -cada la perpendicolare » ¢ di quefta ma-
nidra (1 poxra trouar data l'altceza la sodg;za
. 1
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auﬁﬁe le Piramidi , come i & detto della
Piram:de DABCI, e della ABDCK, edclia
. ABRV,edellaCDR ', e dellz ARCO . & i
vedrd se'le bali, sopra le quali sono fitnate,
sonmo ftate pitt di 5.& 2ll’ hcéra quel'o’; che
refta, fi dourd anche dinid-re in pit Pirami-
di, per eflempio in due, € se sonosoto le su-
perficij s. fipotra diuiderc in due, md nom
sara agccflario ,Se soro 4. quello, che refta &
vna Piramide.N:| poftro caso sono 5.ABL°C,
ABR, BD#,ACR, CDR bafi, le gquali fanno
‘due Piramidi rriamgulai, & vna Piramide
quadrata , della quale sappianio 13 ‘base CB-
DA . Epersaper i'aitezzs allajponta R § por-.
rid vna tauola RX paraliela i duc lati oppofti
della base, perctiempio CA , & AB, e fi mi-
surcra la suadiftanza perpendicolate alla ba-
se ABCD, e fi multipl:chera come sopra il
terzo déld’ altrzza per rutria la base, e cosiff
hauera lasolidita della Piramide interna BA-
~ Che se R non fofle frato vn angolo, mi
vn piano di 5. angoli non paraliclo all’ altro,
all’ hora a tucti gl’ angoli fi sarcbbe poftala
tauola parallela allilati della base , ¢ fi sarcb-
be diuiso il spatio solido in 5. Piramidi, ¢
poi sopra.all*ifteflo piano R poftala- tanola,
fi sarcbbe tirgta vna normale alla medefima
tauola, e cosi mulriplicando il piano R per
il terzo dell*altezza ; s’hauerd la soliditidi
turto il corpo interno pofto che Rk son foffe
ftato angolo , ma piaro . o -
7 - CAPITOLO:. :
~ Del misurare ogni sorte di Cilindro,0 Cone.
I Cilindri nonsalo-sono qutlli.che hanno
1a basc circolare , ma Elliptica , pigdiandoli




BT meme = BT g 7 T SR W =R

Ll
!
|

188
anche in pid largo fignificare, quielli, che

hanno qualunque basc , che confti di lince

curuc, O semicurae , come che fiano fitua-
tesopra vna base parabolica, o fimile, ¢ ¢f
tucci sard l'iftefa regola nella segueate prop.

PROPOSITIONE s.

. Misurare qualunque Cilindro , & obliquo;
oretto di bafi parallele data vna base.
Prodotta ia Ease AB fi fard cadere dal pone
to C vaa perpendicolare, che fia CD e ques
fia fi misurera.

E fi multiplicherd conm la
base data AB, & il prodotto

~ Cilindro di sopra spiegato di
- qualdrque base, purche fijno
paralicle , i proua nella prop.
1.6. 8. 23. del tratt. 34. dcl

- noftro Buclide. -

PROPOSITIONE o

Trouar la solidita d'vn Cilindre di baff
nen parallele, é retto, 0 obliquo...
f” Si troui il minimo lato BA , & il maflimo
CD; comeinsegno prop: 3. parte 2. & dall’
vno , all'altro fi ciri Ja lineaCB, eDA ¢
soprad quella pofta la righa da 1 centro,c
merd CB , i facci paflar vn'altra righa IF

paralicla, & che iptraguardi la prima, e fi
misuri la diftanza EF perpendicolarinente, e

multiplieando la base conesciuta DA per I'-
altezza EF sard la solidita del Gilindro, e
o quefta

sard lasoliditddi qualuague .
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qucfta propefitione ¢intende solo de Cilia-
dri circolari , d Elliptici » non d’ogni sorte.

o)

M j
EA
' Che se foffc vaa portione dI-Ciliadro , co:
me MNOQ, che vna setrione MO soccafle Ial-
tra,f tronard la saa altezza normalke NO,¢
quefta i dinidera per mezzo; ¢#i multipliche-

'ra per la bafe,e i pradurra la faliditd del pez-
zodicilindstoMNQ. -

PROPOSITIONE 1o

Mi(urar i coni ftuati fopra qualuaque bas
fe, data eflabafe. ' : .

1] cono & vna figurasoda come vna pirami-
dctonda, come ABC, il qualefc fia datodt .

mifurare , (ia retto, fia obliquo, oceupi la ba-

{c, & parte, O tatta per la prop. 4. del noftro
‘Buclide tratt. 34. non importa fia sopra bafe
circolare, o clliptica perla prop. 2761 ifteflos

b di qualunque per la prop. 19. pofta el pric-

cipio, e preladio di queko libros tutto vieat
mede(imo.. - =

si



|
)

1
I3
{

¢
¥

e
-

: 347
- 5imoltiplichi #area delinbafc occupata pet
la fuaaltczza gormale, ¢ dcl prodottosc nd
B = Prendailterzo.c.quefta (ard
o Ja 10liditd.del como per la 74
del noftro Euclide trare.. 34.
© pure fi muleiplichi il.terzo.
. -+ dellabafe per tusea 1'altezs
¢ N2 cre riiulterd-il medesi-
. mo. O P P

~ PROPOSITIONE 11. -
Trouar la foliditd d' vn pezzo di coso clt-
colare. - o Sl
- §i mifurino leciccoferenze LMN, & OPQ,
& i femidiametri SM, QT , supremi , & infi-
mi , & laltcaza VM , & .4 1ettraga: il mi-
“more dal maggiore, & 1l minose £ sggiiiga Ia
mctidella differenza de diametri, o.tuttade
femidiametri ,» & la fomma fi altiplichi con
la metd della fomma della circonferenza mis
nore vnita con la meta della laro differenza,
& il prodotto per laltezza VM, fi come la
metd delle diffcrenz: predette , i multiplichi
frd fe , e poi per il terzo dell’altezza VM, & fi
corgionga con il primo prodotto ,¢ la iomma
fari la defiderata 10liditd, come prouo nclla
Prop. 13. tratt. 34.
Perche cold lo moftro eguale ad vaprisma
triangolare , il quale per
- bate habbi va triangolo di
M ISHT,"  lati delle predette (omme
& 4 vn terzo d'vn prifma di
. ba tle triaag:lf;_re coaftante
AT N0 delle femidiffcrenze pre -
R N detee . , ..
Effempio TQ fia 21. ' SM 17 £ femidiame--
, K 2 tri
o
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us,’f.am fari 4. &5 e Paggregato 31.
lacirconferenza LMN fia 110. 12 maggio-
2eOPQ 132 la femidifferenza 11. Paggregat
€0 131. ]a metd 60. - Multiplicatoz21. per6o:
. da Farea di piedi quadri 1271, che per I'-
-altesza p. 7. multiplicata da piedi cubi 8897.
ladifferénza 3. & mulciplicata per 11. davn’
arcadipicdi quadri 38. L la cul met2 19 $-
multiplicata con I'altcezza p. 7. da piedi cubi
134 §-,il cuiterzo44. 5 di folidird con i
picdi cubi- 8897. fi la foliditd del pezzo di

cono LQ piedi cubi 8941, & -

Ma fe foffe va cono di bafi aon parallele
-all'horanomn fi potrd miturare ,fenon fisil’
apice, in cui andarebbe i finire ; & all*hora fi
mifurard come due coni , de quali fiiappif-
altezza,c labafe. Per efempio fiail pezzodi
cono BCED da mifararfi, ¢ fi po(si col metre-

seduerigheal lato maggiore EB > & minore

CD, clie vadino i toecarfiin A , fapereil pd-
to A doue fe fofle perfetto andarebbe 4 finire,
¢ poi pofta vma righa fopra BC fuper-
ficic (uperiore farcader dall’ A vaa mtl'-“}: le
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~ BCED.

- M
FA al piane BC, e fard I'altezza del ¢ono,cha
manca , di poi all’ ED base fi facci l'iftefia, ¢
GA fia altezza di turro il cono . Misusata
dunque I'area delie bafi RC, & ED-, & multi~
plicheri E‘)peril teszo deli'nltezza GA;, €
la BCperilterzo dell altezza FA , & il prow
dotto secondo minore fi sottrara dal -primo »
& il re(to sard la solditi del pezzo-del cono

- PROPOSITIONE 120
contrario. :

- Siail pezzo di cono BADC, d.che finisca
in vna base CD, o che finisca in ponta inQ,
¢ fia come sopradclla di lui base CD erretto
il cono contrario . CDQ, ¢ quefto s'intenda
scauatp d'va cauo conico , che finisca acl
centro ;O nel poato O, come BAO. § troua-
rdlasuasolidita d qucfomodo. . . .

Si faccia dd parte sopra qualche pianol'™-
angolo OAD, e fia va lato lungo quanto
AO , dal cui eéftremo O cada vna normale
OL . laquale § misari, e fi prendafiterzo,e
poi fi trouiva cxrcoloxeguhlc alfa superficie

' 3 QULTE)



#uraa def peszo dl cono CBAD', ehelo cir- .
eonds , come habbiamo insegnatodi sopra,
pw{- 8. parte 2. ¢ queto circolo fi multiplichi
per il terzo della normale OL , & il prodotto
sari 12 soliditd del-cono cauo BACD, ducro
BACDO. Auuctrafi , che la superficie,  cui
£ deue tronare va circolo eguale , e confor-
me s'intende della sola superficie curna del

zo del cono CABD senza la superficie
del cono oppofto CDO , la quale non fi
coafidera : Delle altre vacuitd di qualunque
corpo fi dird 4 bafio. :

© PROPOSITIONE 1;.

Fronar-1x soliditd d'va cono, che finisca
In vaa linca, d retto, d obliquo. ‘
Vn’altre corpo diffcrente di tatti quelli,
che £in’ hora sono ftati eubaei habbiamo ri-
-dotto alla eubatione prop. 26. tratt. 34. del
noftro Euclide , 8¢ ¢d'vn cono, il qualein
seambio di finire in vn ponte, finisca in vna
linea, come ¢ il cono DTCHAB. 1l quale
ﬁ_mgto soprala base TCHD, 6 tonda, o¢l-
liptica » vi i finire mclla linca AB parallela
sllabase. - .
..., Per misurar dunquela
B . ), solidita di quefte cono fi
o muleiplichi la data base
DTCH peril terzo dell’al-
tezza mishrata convaa lie
C— /D mea perpendicolare ad cfla
S O _base » € poi di quefto'nu-.
" mero, chedaquefta multiplicatione risulca,
se ne prenda la metd € fi aggionga i tuteo il
prodotto predettodella basc cal terzo dell’
altezza , ¢ quefta sard laseliditd dils%mo
) -
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ABDTCH, ceme prouo alla prop. 36. statts
g4.del noﬂ:;o Eueclide . o’ Co

"PROPOSITIONE g4

Trouar la sodeczza d'vr’ ongia Cilindrica.
L'ongia Cilindrica ¢ vn taglio, che £ fa
invn pezzo-di Cilindro obliquamente,com:.
preso dal circolo , O Elliph ABC dall' Elli-
gicADC » e dalla superficie del Cilindro AB-
. Si misurard dunque 'HA, ¢ la BD,¢

wmultiplicando I'HA per la mctd di HB.

Si formard I'area del trian-
golo AHB , queft’arca dun-
guc fi multiplichi pér tutea la

D, evn terzo di efla, &il
prodotto sard il sodo dell’ on.
gia ABCD. Siproua ncl Co-
roil. della prop. 10. 11. € 12,
dell’- Appeadice del noftro Euclide ¢

Della dimenfione delle sfere s € sferoidi
quadrate, delle volte, eloro partis -
Sfete , O sferoidi quadrate chismiam
quelle, le quali hauendo per base vn quadre,
picgandofi mell’clleuar§ le loro superficiij,
finiscoro in va ponto, ¢ome le voited Pa-
diglione, sc foflero piene: ¢ sard sfera quella,
che hd per sefto va circolo.sferoide quella ,
che tiene per suo sefto va' Ellipfi . E quefto
€Orpo s che io sappia, non & mai fato conf-
dcratodi alcuno , ma io I'h ridotto al cubo,
allaprop. 48. traet, 34. & alla prop. 43 trart.
35+ ¢finalmeace nell’ Appendice alta prop. 7.
@ Scgucati. . - :
X 3 PRO-

]



- 75> P ROPOSITIONE 15

Misurar vna sfera , O sferoide quadrata.

Sia d4 misurarfi voa semisfera, O semisfe-
roide quadrata ABCDO . Si misuri vn lato
OA declla base AB quadrata, cqucfta dup-
 plicata per farl'area quadrupplicata fi multi-
plichi inscfte@a . Si misuri poi lasna alecz22
€T, e senc prenda il terzo, cfi maltiplichi
con Tarea quadtupla dell’arca AB gia ri-
tronara , & il prodotro sari la sfera defi~
derata. . : :

3

. Per éflempio fia il lato
C - AOpicdi 4. dupplicata fi
-8. multplicata in se f2 64,
il terzodell' altezza CT 2.
piedi & 5 che maltiplichi
64.cfard 43. +,cqueftaé
la soliditA della data sfera
quadrata . 1l che fi proua
ncl Coroll.della prop. 48.
- ecosi fi fard s¢ folle vna
sferoide , e solodifferird melle misure, perche
nella sfera quadrata CT non sard pit lunga
dclia metd del lato AO. O pure £ fard cdrodi
misurare va Pilaftro , 1a cui base fia due terzi
dcllaABalio quanto la CD . Per eflempioi
duc rerzi dellabase AB piedi16. sono ro. ¢
multiplieati per 4. fanno 42. ;~comeprima, ¢
.qucftoprozonella prop. 36. tratt. 3 3.

COROLL.

. Dagquefio fi potra conoscere lameta ACO-
B Dinidendo per inczzo il numero predetto;
la quarta CAOT subdinideado il nug_acgogii
| . iuiso
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diuiso vn’ altra.voltapcr me2zo, ¢ finalmen-
te I'ottaua ACIT diuidendo la sua soliditd

8.
per COROLL..

. Se quefta sfera fofle vacua di dentro, fi mi.
surara prima il pieao, e s¢ ne cauerd la sua
solidita , ¢ poi doppo il voto » e pure se ne
trouard il suo spatio , ¢ quefto fi sorerara da
quelio , e ne verra la grofta soda, che la for-
ma , & 4 quefto modo doncranno misurarf

-turte I, yoite d Padiglione di turta moata, il

cui sefto € vn semicircolo, le qualinonsono
sc non le semisfere quadrate descritte .

PROPOSITIONE 16.

Trouar la soliditd d'vn corpo cubo, che
vefta la predettasfera; o sferoide. :

Queita propofitione serue ottimamente per
misurar le Volte quadrate su 'l mezzo tondo,
O su vna mezza Ellipli, le quali hannoi snoi
rint a)chi pieni, perche quefto ¢ il corpo , del
qua.¢ cerchiamo le misure . Sia dunque il
ccrpo di superficij piape ABLC, ¢ fi confi-
deri , come se fofle leuata via 12 semisfera , ©
semisferoide quadrata ABNMO, edi quefto
corpo ficcrehi la solidita .

Si misurara come sc imi- B A
surafle vna Piramide alta |\
quanto MG, la cui base fo(- M
se MNAB,a cuiprouo effer . |\ 2
cguale prop. giotrate. 35. Si N
miskridunqueil lato MN, 5
che fia 5¢c fi multiplichiia €
sc s conseguentemente sard 25. I’altezza MC
sa1d 2. £-scuc prendq va terzo,saranno l-;: s

: - ' mulci-
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mnlciplichi dunque 25. pet 7. ¢ sarann®
&3 L ,ciod piedi10. 7o

PROPOSITIONE 15

Tronar la soliditd d'vna Lunetta, il eui
scfto fia va semicircolo , O vna semicllipfi, &
tozza, O suelta.

Habbiamo prouato prop.gr. tratt. 3¢. del
moftro Euclide Coroll. 2. che la Lunerta &
cgaale A vn pezzo d'va mezzo Cilindro jun-
#0 quanto & Ja sua lunghczza, che habbi per
sua basc la semicllipfi, 0 il semicircole scfto
della Lunetta ,lewata perd vna Piramide alta
quanto & l'altezza del semijaffe, & semidia-

.metro normale del suo scfto , ch’ habbi per
‘base varertangolo fatto dz1la detta lunghez-
21, cdell’ affe Orizontale ,d diametro dell%
Ellipfi, 0 semicircolo , ¢ quefto s'intende sup-
pofto , che fa la Lunctta soda, ¢ noa vagua,
€0me vacue sono quellede Voltix

C

B & A
Sia per eflempio daca 1a Lunetrasoda AB-
CDEH, come se fofle piena del corpo sla cui
base foflc il triangolo AHB , ¢ foffe termina-
ta dalle superficij ADB sefto, ¢ modolo della
Lunerta CHB, & AHC, che pafiono per I
angolo, chefi congionge col Volto, :} cw
c
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3a Lunered fi trons ; e dalla 'mperﬁtie‘tugul.'
della medefima Luncera ADCB . Si misuri I
affe Orizontale AB. P¢. I'afle normale ED
3. I'altezza DC g. ¢ 12 eirconferenza ADB 19;.
Si troui prima fisemicilindro, & pero fi trou
1a base ADB data AB, che in area fia di piedi

- 24.% fi multiplichi per DC piedi . ¢ dard

picdi cubi 128. & per il semicilindrosche 8
ccrca. Da poi fi multiplichi AB 6 per ED 3.
dard per area 18.”¢e quefto fi multiplichi per
vnterzo di DCaltezza , ¢ fi fari 4. piedi cu-
biper 1a Piramide, ]a quale sottrata dal pri-

mo trouato-dard 74 & per la solidita dellé
Lunl ACBD . ’ g

PROPOSITION-E 18,

Tronar la sodezza d'vn corpos che vefte e
contiene la Lumetta.

Ilcorpo ,che contiene la Lunetta, ¢ quel-
1o, che refta sottrata la medefima Lunetta
davn Prisma, la eni base fia va rettangold
FGAB, checontiencil semicircolo, dsemi-
ellipi ADB,che forma la Lunetta, ¢ attor-
no icuj s'anolge , ¢ I'altezzi fia DClunghez-
za dellamedefima Luna. - :

Perd trouata la ‘
‘base FB rettangolo,
€ misurata la lun~
ghezza DT, fi prens
derd la metidiDC
¢ i multiplicherd .
con labase BF , eda
queftondmeropro- < B - - - A
dotto fi leuari la
‘Lunerta gﬁcﬂtmuata » & il refante sard la
-soliditd FDCGAB, ¢ perdarne va' e(en;pno ,

a
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Ia Fsd fix trouata 18. ¢ DG era 0. nella prece-
dente propofitionc, mulriplicando dunque
18. per 4. = fa 81. la Lunetta fu ritronara
picdi 74. ;- duoque levare quefto numero da
quclio retara la soliditd piedi cubié. . E
queta misura € propriamente delle Lunette
de Voiti, purche fiano rinfianchate fino alla
¢ima dell'arcodell iftefle Lunctie.

. COROLL.

~ Quindi & che fi potrd anche misurare vn
‘Wolto.a croce che fia pieno , e rinfiancato
fino alla cima della Volra, perehe la Lunce-
ta ¢ la quarea parte di quello s conftando cfio
di4. Lunectte. R

COROLL.

. Dal Coroll. dalla prop. 36. del noftro Eu-
clide firaccoglic di trouar wrti quefti corpis,
che nascono dalla sfera quadrara, perche fa-
cendo va Prisma alto quanto ¢il semidiame-
‘tro lungo, quanto ¢ il diametro quadruppli-
€ato, sefi dinide in 28. parti saranno 22. la
soliditd del Cilindro 6.la solidita del corpo
ambiente . La quarta parte della sfera qua-
drara 4. 2-,crutea18. . LaLunetta sari g,
< scledte Lunette11. L'inuoltod’vna quar-
ta parrcdella sfera 2. ¥, &il corpo chejn-
uolge la Lunctta solo 4. ‘

""PROPOSITIONE s9. -
- Trouar in altro.modo la soliditd d'vna

‘sfcra » & sfiroide quadsata s € delic sue parti.
: Quettt
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- Quefta manieradi cubicar le sfere , o lé*
sferoidi I'ho pofta nell’ App-ndice del nofiro
Euclideprop 10. & ¢ ¢alcularlad modo d'va
Prisma rriangolare, ed’vaa Piramide, i cui
coli le moftro eguali. - ' :
:Siadunque dito la quarea parte d'vaa se<-
misfera , 0 d’'vaa semisferoide PMD; che:
tanto bafta, cfiailcircolo, 6 Ellipfi che gli
diilmodolo, © lagencra HODM . Sj tirard
dalla D all’ Hvna linea retta , e misurato H-
M, & MD, fitrouard I'arca del triangolo Ha-
DM, ¢ quefta i mulriplicherd conl'altezza
NM, csard il Prisma, e doppo conil terzo
della lunghezza iftefla NM , € sara la Pira<
mide > che vniti in vaa sol somma faranno
la soliditd della quarta parte della semisfera:
dataPMHND. . . .
Se poi G vorra tutea la semisfera , 12 som<
ma fi maltiplichera per quatcro, e seruttala
sfera perotto.c se fi vorri vacua y» come vna
Voltai Padiglione, fisottrari vna sfera mi+
norcda vna maggiore quanto égroflata Vol«
ta , ¢ (i oteerra la solidita deila medefima
Volta. ’ T
Qe Per eflempio HM fia piee
= di2 MD piedi 2. dunque
il triangolo HMDr sard
1 Pledi quidti= che muleis
plicato con HM , 0 MM
picdi 2. fard piedi 4. multl:
plicato di nuond per y
n P del lato MN , cheda ). 5=
R Onde I'oftauo della sfera,
'the @ PDM ¢ari piedi 5. - che multiplicato
per 8. dard 42. - come prima. o
Ma se fofle vna parte sola di semisfera,0
, semis-

[
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semisferoide come TCD tagliats di va piané
rallclo alla base , all’ hora bisognara finire
1 quadrante del circolo deil’ Ellipi OCD ¢
vedere doue v 3 finire in HM , & all’ hora
fariltriangolo HMD, inditrouar1’arca del-
da.sua portione BDC ,che refta inicrittanclla
parte data del quadranre Elliptico , O circola-
ze, e poi multiplicate P'area di BDC con tutma

1a langhezza HM aggiunta Ialinca IB, che
refta dalla BG sottrata dalla HM, & ilpro-
dortosara il Prisma, che (i richied¢. Simul- -

tiplicherd anche la medefima arca BCD per

il terzo della lunghezza BC, ¢ quefta sardil
sodo della Piramide, la quale con lasoliditd .

della Prisma trouato eguagliard la soliditd
della parte sferica, O sferoidale DTC; come

rouo alla prop. 10 dell’ appendice al noftro

lide. :

L'inuolto poi corporeo di quefta quarta
parte di sferoide » e sueparti , facilmenee i
troua facendo vn sodo , come d'vn Pilaftro,
Ja cui basc fia PM, e l'altczza DM , multipli-
cando. PM base perla MD. ¢ da quella sot-
trahendo la quarta parte della sfera, > sferoi-
de¢ DPM ), &in quantoallc pani fi fard va
sodo d'va Pilaftro, la cui base namerica fia

Parca TC myliiplicaea per I'altezza DC, ¢ ¢

da qucto (i sotesard I3 partc TOC della sfera,
®sferoide. . ‘ '

PROPOSLTIONE z0. -
" Trenarla corpolcnza d*vna Sferoide lun-

&3 » ¢suc rarti, il cuisefto fia va quartodi
llip6i, & d'vn circolo in due modi .

Vna sferoide Junga ¢ quella , 1a quale ¢

fatca
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fatea sopra va rettangolo , il eui lato fia pid
lungodell’ altro, e I'altezza, o l'iftefla, che
vn lato, o diffcrente d'ambidue, come ¢ 1a
MNYV : dunque per ritronarla quefto sard il
primo modo. Simisuratd TN lago minose, e

NM alrezza, ¢ con %ucﬁc misure fi tronard

il sodo d'vma sfcra, 9 sfereide quadrata P-

MN , eome babbiamo insegnato aell’ ante-
cedente ; E poi misurato I'altro, i dira ado-
.prando laregola delle proportioni, seil lato

PT, 0 TN cguali frd lorodi TV , chedard

- Jasolidird dclla sfera, & sferoide quadrata
PMN? ¢ quello, che ne verra sard il sodo
.della sferoide lunga VXTMN.

: B o P V

Per eflempio fia NM, TN, TP piedidue,
e perd la sfera quadrata PNM- picdi sodi .
* fiaillatoVT picdi s.se diique P T piedi2.dd
TV piedi 5. che darid il sodo PNM? ¢ fatta

.J'operatione da piedicubi 13. ; .

E l'itcffa regola s'oflerucrd delle parti, per-

. c¢he trouata la sodezza della portione OLM

dclla sfera quadrata MPN, 6 dird conlare-
gola delle proportioni; s¢ OY da YK, che
dari il sodo dclla portione OML dcila sfera,

. & sferoide quadrata PMN ? e qucllo ne viene

sara il sodo della portione KML della sferei-
. Quefta
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uefta ofitiong fi proua nella prop. 9.
‘e%&ppeﬁgzgc al moftro Euclidenell’ eor. 1.
e nell’ iftefa prop. fi prona, che fi potrebbe
anche adoprarein scambio PT, & TV 1a base

PN, & VN, ecofi in vece della lineca OY»
YR labase OL, OK, e l'vnaoperatione po-
trd seruire di proua all’altra . :

I1 sccondo modo fundato nella prop. 13+

-dell'ifteffa Appendice sard cosi. Siadarala
sferoide lunga, della quate fi-cerehi la soli-

-ditd ABC. ; . :

: Si troui I'eftentione

del triangolo BSC mi-

surata SC, ¢ CB, di

poi fi faccidi quello

vn Prisma, multipli-

- cando per la lupghez-

za CD misurata , fi

prenda d'indi il terzo

A dell’iftefla altezzaC.
D, e fi multiplichi per I'area dell’ iftefo tri- .
angolo, & il prodotto fi congionga con l'al-
tre , ¢ sari la somma il sododclla ABC, o

. pure pili breuemente i multiplichi P'area del

~triangclo SPC per CD turta, e vn terzo di

: elfa, ¢ quello fi produrra dalla multiplicatio-

s ne.sard i} sodo della sferoide lunga ABCO,

Sia CS piedi 5. CB piedi 2. ¢ DC picdi 3,

- il triangolo SCB sara . piedi quadri , i mul-
tiplichi dunque per DC piedi 2. ¢ per va sio
ter2o ;. che sonO in tutto 2. 5 ,¢ fard come
prima piedi 13. ;- peril sodod’ABCD .

- Per misurar le parti, come la G8E tagliate
da va piano paralielo alla base AC @ tiri
vna linea dalvertice B all’s, e fi facciil tri-
angolo S8C, ¢ d'ond¢ sega in. I & ririvos |

, ‘norma-
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‘mormale IH, €tirata ]a BD £ troui J'arca del
triangolo FEB, ¢ fi mulriplichiper tutra la
CS, 0.AD,eguale, e per 1aparre §l, ridotsa
in vna somma , e poi fi multiplichi I'ifteo
triangolo.FEB per il terzo d’'HE ; ouero 1C, &
il prodotto s'vnisca con I'altro, € la somma
sardla sodezza delta parté CBE della sferoi-
delunga ABC. -

- 1t corpo poirertMineo , che la contiene §
otterrd , se fimulziplichers labase AC perl'-

altezaa CB, ¢ dal prodorto fi sortrari la sfe-

- roide lunga ABC ; Etin quanto alle parti fi
. JOtteranno, sc labase loro GE fi myltipliche-

B

xd peri’altezza EB , ¢ dal prodotto fi sortrard
h;pa:tg CBE delia sferoide lungd ABC. -

.~ ~ 'PROPOSITIONE 31

. ~Trouarla soliditd d’vna sfera, & sfereide
obliqua; e delle sue parti, 1a cuibase fia quas
.dratd, o retrangola , Rombo , © Romboide .
Sia-data la sfcra, b sferoide obliqua ASC,

i misurara lasua altczza perpendicolare ST,
& qucfta seruird in vece'dell’ afle SC , ¢ con
1a BC fi fard il triangolo STM, ¢ quefto &
~multiplichera per [a lunghezza AB, & vn ter-
zodicfla,¢ sard la soliditd della sfera , o sfe-

1 . roide. quadrara , d.retrangola , ma se hauefle
. . per baseva Rombo , ® vna Romboide, o.ree-
. - ta, 0 obliqua che fia, all’ hora per far il tri-

S e

-angolo, rettangolo {i adoprara OT perpen-
dicolased Jati DC , & AB, inloco della BC

-prop. fundata nella 13;. -dell'Appcndice_ al

. moftro Euclide,enel Coroll. 1. ¢ 3. :
Poifi hd Ja cubatione delle pautii queft

modo.. Fatto il triangolo II:”S » come yrima -

{r

)



162 o
_ Wi crouaril'areadi quella paite , che reftatyi
il piano QZ paralicio alla base , come f pre-

suppone, cheé ZX. Da poi fi faté il triango- -

- .
W\ A '

53

lo Dsc ‘tirando w'm~ iinca retti d42SinD,e

doue seg, i) p; i iragd vna pa-
pianoQZ in P, fi tirardi vnapa
Yallela al lato SC, che caderd in R . Si pren-

da A8 perranto,e R, & il terzodi RC, e
moltiplichi con Farea I1SZ, ¢sari fattova !

€orpo , che sari cguale alla portione QSZ
della sfera , © sferoide non rettangola ASL,

€ se CZ base fofle Rombo, 6 Romboide,in -
Vecedella XZ, fiadoprara vna normale 4 ZP,

€ome moftro Coroll. al 3. p. 13.citata.’

Si potrd anche tronar va corpo , che vgua- .
gli queta sfera, o sferoide retta, 0 obliqua, |

¢che fia, dsopra la base qnuadra 5 O rettan-
gola , & Rombo ,d Romboide ,se cronata la
basc AC fi quadrupplicherd, e poi fi multipli-
cheri con il ferzo dell’ altezza della sfera, O

sferoide, come prouo nella prop, 14. dell- |

iftefla’ appendice ; ma quelta regola serue so-
lo per tronar tutto il corpo; non per ritro-
u-rla cubatione delle parti +

- In quanto poid trouar la solidiri del cor-
PO ,.che nel modo spicgato la circonda . i
trduerd , come habbiamo insegnato, ¢ solo
In scambio dell afle pcxpcndicolatc‘; non

" cticn-
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efiendoui quifi seruird dell’ altezza TS,0 IS
per far la multiplicatione, con la base CA.

- PROPOSITIONE 23.

‘Trouar in altrg modo la soliditd delle L.

aette, c sue parti. -

Sia dara la Lunetta MONQ da misurare,
fi misuri la circonferenza MON , el'afle Ori.
zontale MN , ¢ I'affe normale RO, e la lun-
ghezza della Luna OQ, e prima K troui 'area
dela semiellipfi, § semicircolo MON, e fi’
maltiplichi per la lynghezza OQdclla Luna,

‘e quefto sara il primo prodotto; Indi fi croni

Y'area dcl triangolo CQR , ¢ fi multiplichj
e ' l Q‘ L)

conlalunghezza RN, & ilsuo terzose que:
fto prodotto secondo fi sottragadal primo, ¢
quello , che ne verrd, ¢ reftard , sard il sodo

- della Lunctta MQN . Sia per effempio I'N-

CMig L)’ NM6.1a RO3. I'0Q 9. La QO
multiplicata per I'area 14. pdard 128. -la
mera UQ 4 & con la RO 3¢ td l'arca del trie

_angolo QUR13. &, che multiplicata per M-

R dag40. %se 1. | multiplicata per f-d'MR

~dd 13. 1, & infieme 54 che dedotte da 128.

2 da la solidita della Luna 74 ;' come alla

. ptOp. 17.di quefta parte. : _
. L 2 " Le
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Lec parti poi tagliate da piani paralleli alia
‘base MZ N, come ¢ il piano YSX T ,che fala
portione YTXSQ_fi- troucraono- in qucfto
modo. Prima fitronard I'areadella portione
del circolo , © dell'Ellipli Y)X, e fi multi-
plichera con la lunghezza PQ, € queito sard

I primo prodotto . Di poi tirata ON fi farail -

triangolo QRN , e fi trouard | atea della por-
tione OKI del triangolo ORN tagliata dal
piano YST, eper defignar il triangolo SPQ
fi tirard dalla ponta della Lunetra Q vna li-

|

nea al centro R,e doue tagliail ‘giano YIS
: .

fara il triangolo SPQ_. D'indi {i misurard
KP, &ilterzodi PS (‘reftduodella KS, 04
queftacguale OQ sottrata la KP ) Si maleipli-

¢ard dunque il triangolo IOK per 12 somma
dj OQ, KP,& il terzo di PS, e quefto prodot-
to fi sottrard dal primo, & il refto sara il sodo
della Lunetta YOXSTQ . .- .
11 eorpo poi, che vefte , ¢ circonda la La-
netra fi trouar®d, come habbiamo insegnato,
miil corpo, che vefte le parti fi troiard ,se
fi maltiplichera 1a CD conla BC subtensa, ¢
fi fara 'area ABCD, che fimultiplicherd con-
AL normale; D'iadi lenatala CD dallalun-
ghezza IH (i ptenderd 1a meed d'1H, e i mul-
- tiplichari, conlaBC, cdi nouocon lt_a AL,
- ¢ fatta
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¢ fatta de due prodotti vna Smnma. daquefta
fi sottrard il pezzo di Lunetta ABOHCD,per-:

che ilrefiduo sard il corpo, che firichiede,
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.CAPITOLO

B .

t

Delle Conoidi ?ettagngoie ,‘patabolfchc:

" ® Iperboliche.

Oltre all Ellipfi,che formano la figura eua-
ta,i Matemarici hanno«due alcre figure, che
nascono dalle settioni del cono , lc quali
$ONO poco, anzi nulla conosciute dalli Are

- chitetti, la Parabola, eI’ Iperbole e quali,

non ha dubio potrebbero seruirc eggregia-
mente gelle Volte, md perche la loro descrit-
tione non ¢ cofi pronta; perd credo  che que-
fta fia ftata Ja causa, che niuno I'hi pofte in
¢ V80 maflimesupplendoil circolo, e 'EHipfi
, adognilor bisogro . Con qucfte perd (i for-
mano corpi, come i primi, ma la doue quelli
pafiata la base maflima, che é ncimezzo, @
cominciono di guouo 3 ridur.in va ponto,
quefti non banro niuma base mafima, per-

; ¢he quanto pia fi producono , tanto pit fi

dilattono ininfinito . Le proprictd di quefte
due figure le hod.defcrirte abbondantemecte
nel tratt. 24. del noftro Euclide , hora attem-

Cﬂc-

L 3

derd solo 3 misurar i corpi , chc nasconoda

PRO-



PROPOSITIONE 23

‘M'surar la Conoide Parabolica di - base
quadrata, elesueparei. ~
Siadatoil corpo ABC, il eui sefto , che
Ja forma fia CBD Parabola sopra la base
quadeata AB. SimisuriCB,eD8B, efi trout
§J'area del triangolo DCB multiplicando 13
‘metidi DB con tutrala CB, ¢ 'area ritroua-
ta del eriangolo DBC, fi multiplichi per DB,
& AD eguali frd Icro, & il Prisma , chefi
roduce sard esuale al sodo della Conoide
arabolica ACB, come prouonella propofi-
siome 5. tratt. 24- del noftro Euclide .

_ " Che se fi vorranno
saper le parti tagliate
di piani paralleli all-
afle, come FCE Fiftefla
prop. setue , e fi fard co-

te del triangolo CDB(
o, mulriplicherd con tutta
DV | AD, edariil sodo del--
X A la portione FCE , come
nell’ifteflo luogo io proun, O pure (i misuie-
td, come vn’ intiera elicndo litteffa ragioac.

'PROPOSITIONE 34,

Trouar l2 soliditd d'&ha (':onol&c Pa_nbo‘- !

lica, la cuj base ffa varettangolo lungo , 0

Rombo ,.6 Romboide , € Ie sue parti .

~ Siadato il corpo Conoidale ACBD della
precedeate propolitione 1a ¢uibasc fia il ret-
tangolo Ab. : -

Si

si. [ltriangolo CEl par-

1
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_ S trouerd {'avea deltriangelo DBC, e ques
fta & multiplicherd per Laltro 1ato AD del
rettangolo AB, & il prodotro sard il Conei-
de Parabolico defiderato . E per la cognitio-
ne delle parti tagliateda piani paralleli alla

base, come FE fi multiplicherd il triangolo

1EC penlitefio 1ato AD, che non scrue pex
base al triengolo DCB , & il prodotto sari
eguale alla parte FEC, ¢ quefta mia prop. &
da me dimoftrata alla prop. ar.dell’ Appen-
dicc al noftro Euclide - '

D AX-H

- 81 pud anche fare in'vn’ aitromodo, cheé
trouando I3 sodezza d'vn Conoide quadrato
dell’ ifteflo se®o DBC, & altezza BC, come
4'ACDB; E poi _dirc adoprando la regola
delle proportioni, sc AB da BH bafi, che
dari il sodoritrouato del Conoide'quadrato
ACB? & il prodotrosard HCBD, 6 pure di-
cendos se ADda HD,chedarail sododel Co-
noide quadrato ACB ? equelloace viene sard
lasna solidied . o o

_ Ecosi anche fi trouaranno le parti dicen-
do doppo hatier trouato la sodezza del seg-
mento ICL, seIL da FL bafi, 0 sc 1P da PP
fince, che dari il sodo ICL, & il prodotto
sard FPCL ; Ma sc il Conoide Parabolico
foflecollocato in vaa basc, che fofic Rom.

’ L 4 bo,

B
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bo, 0 Romboide, fi trouard la suznormale,

come satebbe XY, ¢ quella seruird per base - '

dcl triangolo CDBin vecedella BD .
~ PROPOSITIONE as.

Venir in cognitione della sodezza d'vna

"Conoide Iperbolica quadrata datoil'suo affe

trauerso . _
Secondo Appolenio Tianeo ,& i Matema-
tici, che hanno tractato di quefta figura ,non
¢ poflibile cubarla senza haier cognitione
dell’affe,pero (i trouaracosi. "
Sia datovn quarto_del corpo Conoidale
Iperbolico DAB, ¢ I'lperbole , chelo genc-
ra, egliseruc di modolo fia CBA , ¢ di que-

fta bisogni trouar I'afle. Si tirard vna paral-

lela Ex alla base, ¢ poi fi tirard vna diago-
male dal vertice A al fine Cdella figura BAC,
esegard la IX inZ . dunque i misuri XZ, ela
1X, edella XI se ne fara va quadrato mala-
plicandola inse¢ che fi diniderd per 1a Xz, &

il quotiente sard 1a lunghezza d'¥ X, chie ti-

gatadall’ iteflo ponto X arriuard fino all'Y,
edal C per Y 6 fard paflare vna linea CT, la
zuale incontrard 1a BA prolungatainT, &
T sara il diametro trauerso 5 che fi richie.
de; E cosi fi hauerd il triangolo CTB agcefia-
rioalla eubatione della Conoide . \
Per misuraria dunque £ tiri la linea NA
-parallela alla C8y ¢ fi misuriI'vna, el'altra,
¢ I’altezza BA , ¢ perche habbiamo prounato
alla prop. §6. tratt. 34. delnoftro Euclidcef-
fer cguale 4 va Prisma , & vna Piramide tales
quale faremo ; Per farne la base, fi multipli-

¢hesd la linca NA conla BC, & il prodotto -

per
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per farne H Prisma fi multiplicherd per }a me-
tad della BA ; c sari il primo prodotto , ¢ poi

T
,w
‘f A . “»"
e xs .7‘ V "(
B 3

£ premderd la differenza del NA dalla CB, e
quefta differenza (i multiplicherd per la. CB,
¢ qucllo ne viene fi nltiplichera peril terzo
dell’altezza B A per farne la Piramide, ¢ que=
fto prodotro secondo § sumari col primo, ¢
lasomma sard ta solidita della Conoide Iper-
bolica DAB. T ,
E per conseguire la parte VXA , come pro:
uo nell'ifteig propofitione, fi multiplicari
1a Xz con la NA, & il numero; che aasce con
la meti dell’ altezza XA, ¢ quefto prodotto
sardil primo; E poifisottrara NAdaXY, e
la differenza fi muleiplicherd per XZ . & il
humero generato fi multiplicard per il terzo
dell’ altezza X A , e quefto secondo prodotro
Vhitoin vna somma col primo dard il sodo
della portionc VA X del quarto dellaConoide
Iperbolica DAB, onde sc fi vorri tutta la soe
dezza , G multiplicherd per 4. O pure fi potrd

m.. are & come ’c,fon.eilu‘ﬁ ]
.; 2 Vi 565046 ARG r&o,
i) .

4

Mg
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70 PROPOSITIONE 16.

_Trouar la soliditd d'vna Conoide Iperbo-
lica, la cui base fia vn rettangolo.

Sia dato n: )" itefa fizura il q1arto d’vna
Conoide [perbolica ABD, ¢ fia CAB Iperbo-
e, che la genera per va lato pi lungo che
I'altrn BR . doue I'lperboi: ABR gencrante
hila basc BR piacorea, -

Per trouardunqne la sollditd d'vn tal cor-

po, fi rouard la N\, ¢ G misarerd la NA,
CB, RB, BA . Di poi fi multiplichcrd RB
conlaNA, & il num:ro-gencraro i multi-
plicher per la metdd.Il’ alvezza BA; ¢ que.
fto, chenevienccari il primo prodotrro . Di
goi fisaterars la NA dal C8, ¢ la d.fferenza

multplicherd perla RB, & il numcro, ¢che

ae sorte fi multiplicard per il terzo dell’ al-
tezza BA, ¢ queflo seeqndo prodotto s'ag-
‘giungera col primo in vna somma ; la quale
gard il sodo del corpoDAB,che ¢laquirta
parte d'vaa Conoide Iperbolica’di base lun-
g1, ¢ quefta’ fcgola prouo alla prop. 27.
dell’ Appendice al noftro Euclide .

E sc fi vorranno le parti (i pogra far l'iftcflo,
chedell*dnciera, o (i fard quafi l'iteflo, come
nella precedente , perche fi multiplicherd

rima N A conla $X, & il numero, che ne
asce con la mectidell altezza XA, e quefto
mamero che vicn generato sard il primo pro-
dotto. D'indi (i sottrari la NA dalla¥X,e
1a diffrrenza che refta (i malriplicherd con la
SX , ¢ quefto numero, che vien prodottofi
mulriplicheri per vn terzo dells X A5 ¢ que.

" ftosard il secondo prodotto, il quale s'vnird
in vna somma col primo , ¢ quefta somma

o sard

¢ ————
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sard il sodo della portione VAX della Co-
moide Iperbolica fattasopra varettangolo.

CAPITOLO .
-+ Dellesfere, e sferoidi tonde , & Elliptiche
 Non ¢ ftato neceflario , che m’ affattichis
d trouar-inuentione ‘per cubicar le sfere, &

~ sferoidi, come quelle del eapitolo preceden-
" te, perche sono ftati ridotti al cubo da Archi=
- medei quattro piti prineipali di effi corpi, la

sfera , che nasce dal circolo, la sferoide, che
¢ generata dall’Ellip(i,1a Conoide parabolica
mata dalla Parabola,o laConoide Iperbolica,
chee formatadall' Ipérbole, rette, che fiand,
O oblique, purche collocatesopra bafi circo-
lari . Perd dard le regole per cubicarle caua-
te dalle sue ingeniofiflime proue addotte al
tratt. 34. del noftro Euclide. Mi con tutto -
quefto io ho aggiunto con laiutodi Dio al-
tre cubationi pia facili nell’ iftefflo trattatos
delle quali qui ne aggiungerd le regole’, ¢
nell’ Appendice al nottro Euclide hd cubica-

‘to quefti iftcli corpi poftisopra vna Ellipfis

cosa melto difficile, e scabrosa, e noa solo
decl tutto, ma delle pantidj effe ancora il
che dchi siladifficoled di cubar i corpi di su-
erficijcurae, non puod se non parcr opra di
unga faticha, cdigran sforzo d'applicatios
ne, come veramente & ftata. ‘

PROPOSITIONE 27
Calculare la solidita d'vna sfera, edelle
sue parti. ' ' .
$i misari il suo diamctro AB, ¢ con quefto
duplicato fi troui il tondo, o suo circolo,
shesard quadruplo al maflimo della sfera, e
que, .

\

\



172 "
que7&o circolo fi multiplichi col terzodel se- |

midiametro, & il prodorto sara cgnale alla
soliditd della sfera, pcrche cosi fi formavn
cono i lei in sodezza ecguale, come prouo con

Archimede prop. 43. tratt. 34 dcl noftro |

Euclide.

) - e 'v "1 seteore defla sferd
\¢ ¢ vna portione di cfia
AN "’ contenuta di vn co-

A no, che la ponta hi
el centro, come SG-
D, ¢da vna portione

. - R djsfera, che gliscrue
perbase, come SCD. Hor quefto fi grouard,

trouando prima il polo C, ¢ da eflo grcndo*
}a musura fin I, doue finifce la superficie del--

lasfera D, e quefta fia CD, che seruira di se-
midiametro per ritrouar va circolo , }a cul

-arca fimulciplicheri per il terzo del semidia-
metro dellasfera, & il prodotto sara la soli-

ditd del settore SOCD.- .

Pecrritrouar poi il corpo della sola portio-
ne disfera, trouata la sodezza del setrore » fi
trouara ancheil pieno del cono SODG misu-
rando il diametrd SD, ¢ dy quello trouando
I'areadel smo circolo, e:qu cita multiplican-

dola per il terzo di GTreliduo, ¢ segmento

del semidiametro della sfera, ilche fatto fi
leuard il numero prodotto, che ¢ la cubica«

tione del cono ST vOG,dal sodo del settore

gid ritrouaro SGCO, & il refiduo sard il cors
podella portiowe SCD della sfera ACBE. If
fundamento di qucfte regole € di ‘me dimo-

fliato alla prop. 43. €44« ¢ suoi coroll. del
noltro Euclide. :
Mi
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M3 perche per ritrouar la soliditi della -
sfera, fi bisogno saper il digmetro » pero ¢
neceffario inscgnar pratticamente di ritro-
uarlo . Siporranno dungne due tauole VC,.
QE I'vnacontro all* altra parallele, € fi mi-
surard la diftanza di efle VQ normalmente,
che quella misura eflendo vgnale 2 CE sard
della sfera s pero del diametro del maflimo -
circolo di efla ; Onde potremo tronar la sua

- circonferenza .-

. Che se fofle vna portione , eome $CDbi-

sognerd col compafio preader il mezzo g S,
¢-Dche fia C, che per aflicurarii maggior-
mente, fi potri preader da quatero bande del
circolo SOD,cio inSseD, e doppo in O, ¢
nell’ oppofta parte . Da poi presa la misura
diS0,e CD, dCSdi parte, fifari il trian-
golo LNM, icui lati LN, & LM saranno
frd loro eguali, & anche alle diftanze C 30
SC)elabase LM al diametro SD del circolo
che fi bascalla portione della sfera, ¢ pofta
lasquadra al mezzo di effi precisamente in G,
& H fi'tiraranno ledue linee GY , & HY,che
andaranno 4 ferirenel centro della sfera,cla
diftanza NI sari il semidiametro della sfera
che i richiede. L -

_ Tures quefte eperationi I'ng insegpate al
tratt. 21.del noftro Euclide i altro modo,
md quefte sono pit addacate alla prattica ,
queile alla speculatina.

Si puo anche la sfera misurare in altro mo-
do, & ¢ ditrovarla superficie dellasfera, e
di queita multiplicar va terzo , con tutro il
semidiametro , perche cofi firemo vacubo
cguale alla corporcita deila sfera, come pros
o alla prop. 46. trat:. .3¢.del noftro gulfgde.
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% PROPOSITIONE 28 |
_Trouar la solidita d'vn ecrpo, che econfti
di fascic piane, e circolari, fiano inscritte, 6

circonsciitte alla sfera , e delle sneparti.

Siaileorio daro ABCD, e le fascic fiano
come BHTC ,0 come HOST . Quefto corpo
fi m:sura 4 quefto modo . Prima (i troua la
PG all'iteflomedo,che hibbiamo. trouato
la YInormaleallilati NM, NL eguali alle
diftanze SC , eCD, 6 pure core habbiamo
insegnato alla prop. 3¢, parte 2. trouarcmo
laDs,cla DA e da quefta Ds sottraremo
Jametd di DA, & il retosari laGP, ¢ pai
come pure habbiamo detto nell’ ifiefla prop.
trouaremo l'area d'va circolo eguale alla su-
perficieditutre quelle fisce , e quea fi multic
plicherd col terzo della linea GP, e quefto
grodorto sard la soliditi di tneta la sfera fatea

a fasce DBAC, che habbiamo descritto -
A - - Chesevorremail sudod*
N0 vasuo sattore, come HA TS
DNt G trouari prima la super ficie
B 4’vn circolo eguale alla su-
ierﬁcic globosa HAT ;come
. habbiamo insegnato nella
: cittata propofitione , ¢ f
1 multiplichera per ilterze di
PG, cquefta sard la soliditd

N -del scttore HATG. :
gl \g¢  Porsaperpoiiisodo della
o =  portione sola HAT i troua-
~ ri la solidita del cono HTG,
€ quefto corpo fi sottrara dal
% setiore gid nuronato, ¢ refia-
ra la solidita della portione

Che
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Chese foffe il corpo ouale, e le fascd in.

scritee in voa sferoide,quale € 1.5.4.6.A1” ho-
za doppo h.uertrouatolasolidira dell: fasce

- inscritte in vna sfera , il cui diametro fia AD

cguale a 4.1. affe maggiore . le quali fiano
equialte alie inscritte nella sferoide 1.5.4.6. si

- dird sc41. diametro mi da 5.6 affe, che mi

darala soliditd delle fascede la sfera ACHB?
equello, che ne risul:ard , sard il sodo del
corpo fatto 4 fasce 1.5.4.5. Edelle parti & far]
Pifteflo : perche.doppo hauer trouata la por-
tione equialta, come AV eguale 3 9.1.della
sfera 4 fasce ACDB . S1dira con la regola

delle proportioni : se CB,6 AD dall’aflc’s.6.

the dara il sodo delia portione fatta a fasce,

la cui aitezza fa VA, e quello ne riuiene

sard ‘la solidita della portione alia quanto

$ 1. del corpo d fasge ouale 1.5.4 6. .

PROPOSITIONE 19.

. ® : . .
Saper 12 solidira d'vna sferoide, € sue partiy
la cuibase fia vacirgolo . o
Daremo prima linuentione d'Archimede
di cubar quelta sorte di sferoidi , € poi la
noftra. _ .. ¥ .

- Siadatrouarfila soliditd della mczza sfe.
roide ABCT, la cuisettione per | afle fia il
circolo BTC, 6 obliqua.poi, o retta, che (ia
non importa , 0 fia diametro del circolo I'afle
maggiore, O minore, cid non varia la rego-
la . St wroui sl circolo BT C; ¢ 1a sua superficie
dato ji suo diainetro BC , che fi doucra misu-
rare , come habbiamo misurato 1l diametro
dulla sfera, e quelt’ area fi dupplichera , ¢ poi

& multiplichera per il teszo dell’aitro sﬁmi-
aliC
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affic OA, ¢ queltasolidird sard ‘eguale alla se-
‘misferoide BAC, ¢ per farla eguale d tutra §
dupl:cherd; o i quadruplighera I'area del cir-

cojo della base, e poi fi multiplicherd peril:

terzo dell altro semiafle, e verra tutta la so-
liditd dclla sferoide .

v

A * la sodezza della por-

rad la diftanza, o dia-

metzo NM dcl circo-

~ lo, base dell afligna-

clL B® portione NAM, e
) con quello fi troucrd

T I'area del circolo NQ-

M. Sitrouerd anche I'affe AO, & fa portio- -

ne dell'afie 10, e fimisurard I'vno, e ] altro,
cioe AQ, & 10, ¢ d ambidue se nc fard vna

scmma , ¢ multiplicando il piano del circo

lotrcnatoper il terzo d'1A . fi fard vn co-
no MAN, ¢ poi fidird sc il pezzo 10 di 1l
semizfle AO ridotto in vna somma con il
pezzo itefio 10,che dari la solidita del ritro-
- natocono NA M, e quello, che dall’opera-
tione¢ dcila regola de| tré ne nasce sara la so-
liditd della portione della sferoide NAM .
E qucfta operatione ¢ da me dimoftrata prop.
3 9- €40. tratt, ;4. del noftro Euclide.

[} secondo moda noftro s il quale ¢ anche
commune alle sfere ¢ di ritrouar F'area del
maffimo circolo , che lataglia per mezzo BT+
C , ¢ quella multiplicare per 'altezza OA, ¢
poi per il terzo d'eflaaltczza OA, e quefta
soliditd sottrarla dall altra, & il refiduo dcl-
lasottrationc sard il sodo d'élla mezza sferoi-
- de ;0 sfera BAC,come prone di mia specu-

: , latione

Per conseguire poi -

tione NAM fiprende-
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latione alla propofitione 36. e Coroll. 2. della
propofitione 37. tratt. 3. .

Per saper poi le parti; VQY base fi multi~
Plicardper il terzqd' Al ¢ poi CTB base per
il terzoSA , & il prime prodotto fi soterara
dai sccondo , ¢ di quefta soctratione il refi-

duosche sard il pezze dicono PRVQY fisot-

trard dalla base CTB multiplicata per tutto SI
-equello refta sard il sodo della portione del Ia

sfcroide OSZ , O pure fi fard cosi , come p ur
anche prouo prop. 38.del detto trattato.S i
sottrara il semidiametro IV del circolo base
della portione conica rouerfia YAV dal se-
mwidiemctro AC della base della meta della

sferoide, ¢_del cono inseritto APR, ¢ sard 12
differenza CX. - , ' -

.

S

[/
3B \‘VAX'C
oM

" E cosi trouata la circonferenza YQV del-

diametro minore YV delcono YAV, 11 sot-

trard dalla circonferenza BTC del dg’amctgo ‘
maggiore BC , e poi fi multiplicherdla cir-
conferenza minore VQY per la differenza de

semidiametri, ¢ fi fara vn rettangolo, chefi

maltiplicherd .per la mcti dell’altezza sl,e

quellonevienesari il prin&o prodotto.

o | i
Y\ 1 u

N
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Da-poi § multiplicherd 'ifteffa altczza Is
per la differenzadelle circonferenze , € que-
ftanumero proucnieate di quelta multiplica-
tione , fi multiplicherd dipuouo peril terzo

-della differenza XC de semidiametri, e que-
fla sccondo prodotta fi congiungerd col pri-
meo prodotto, ¢ la somma sard cgual ¢ alla por-
. gione OSZ » e quefto fi raccoglic daHa prop.
38. ¢ suo Corollario del tratt 34 vnito col
Caroll. 1. della prop. 29 de) 1’ Appendicenl
nofco Euclide . o
" Che se fi voleffe 1a maggiore partc OZPC.f
‘trauerd 'frea del circolo maggiore B1C,che
pafla per il mezzo, ¢ i multiplicherd:poc I’al-
tezza LA ; fimilmente tronata I'erea del circo-
lo minore dei conoinscritto YQV , i multi-
plichera per il terzodell’ #itezza Al , e que-
" ftoprodotto fj sortrard da quello’, & il refi-
duo sari la soliditi della portioae pit grande
* BZIC » cherefta verso il centro della sferais

PROPOSITIONE jon

Cognoscere la saliditi 'vna mezza sferoide
che habbi per base va’ Ellip@i , ¢ suc parti.

Quetti corpi per anche non seno fai ri-

_ doui ad alcuna cubatione da veruno., mi 10

el Coroll. 3. della prop 37. e pil ampia-

mente nella prop. z2. ¢ 23. dell’ Appendiceal

noftio Euclide ho hauuto forruna di cubarll

~ dalle quili causremo primavna regola, che

‘Seruira per il tutto ; ¢ poi yn’ altsd » cheset=

uird anche pet le parti

> Sizdunque BRG vo’ Biliph ¢ BAC anco-

ra,lc quali toEmacovn corpo per ogni parte
_ Ellip-
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Efliprico. sitrouj prima I'ared, ¢ superficie
dell’EllipG tutta:BDC, e quefta fi radupplichi.”

 °, QN

| 'II \M‘
ol = B -
.;‘;E‘.FD

Indi G multiplichi peril terzo di TAs ¢ quel

rumero s che nasce. dalla mulciplicatione del
piano dupplicato di tatta I' Ellipfi BDC per
ilterzodi T A semiafle, sariil sodo della se-
misferoide Elliptica BAC, come prouo alla
prop- 23, nell’ Appendice. .

Si pug'far anch’ ia vnialtro mode, & & tro-
nar il sodo d'vn quarfo d'vna semisferoide
dell'iftefla’ altezza, la cui base circonscrina
I'Ellipfi, & habbi i lati egualialliaffi, come
ADCIE, della cui base TDEC l'area fi dene
anche inueftigare, fi come il quarto della det-
ta Ellipi DTA , ¢ poi vsando la regola del
tré dirc: sc TCDE rettangolo midd il quarro
dell’ Ellipf§ DTC, che mi dari 1a solidird AT-
DCP ? ¢ quello , che neverrd, sari la solidi-
td della quarta parte della semisferoide > o«
me prouo alla prop. 22. dell’ Appendice.

Anzi come fi raceoglie dall’ifte@a prop.
l'iftefa regola potra seruir per le parti, ctro-
nata la sodeczza della portione AMLOId'-
vna sferoide, che habbi la sua base circon. "
scritta all’ Ellipfi dell'ikefla altezza e trona-
ta l'ar¢éa del rcttangolo LMOI base della

‘ ~ M 2 portio-
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gione MLAOI, & il quarto LOM dell* El-
Eopﬁ base della sferoide LM A, i cercherd
con la regola dellc proportioni, se il rerran-
golo MLOI da il quarto dell’ Ellipfi LMO,
che dard la soliditd della descritea portione
_ risultard sard ilsodo delladaca postione ML-
OAdeclla sferoide .

CAPITOLO 6. -

Delle cubationi deile Cong’di paraboli-
¢che, & Ipetboliche. = -~ 7 A

Qui pur anche nonsolo con Archimede
ho trouata la soliditd delle Conoidi Para-
boliche, & Iperboliche, erette, e oblique,
lc quali fiano pofte sopra bafi tonde, m3 an-
che quello , che fin’ hora miune hi fatto,
ancorche fiano pofte sopra bafi Elliptiche,e¢
benche quefti eorpi rare volte venghino in
vso nelle fabriche,, pur perche tal volta por-
fono occorrere, ¢ necellario dar le regole
per misurarie ¢ tronare la lorosolidita .

Corpo dunque Parabolico & quello, che
nasce da vaaparabola, che glidj il modello,
1a coi figura , che cosa fia habbiamo spiegato
disopra , epercio se fi taghaa piombo dalla
sua ¢ima, fino adla base quella sezaturaes-
primerebbe vna paraboha , ¢ Vifteffo fi dica
dvacorpo lperbolico. -

PROPUISITIONE 31.
Trodar la sodezza d'vn ‘corpo parabo:

. lico, retto, dobliquo ; la cui base fi3 circo.
lare , ¢ sue parti. '
' - Sia
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Sia dato vn corpo parabolico ACBH',!iu‘
cui i figuri efler descritto vn-cono AGB, |2

cuibase fia AHB, l'ifteffla, che del corpo pa<
rabolico. . - N a
Misurato dunque il diametro AB; § trouj
con quello]a csz‘upegtzie del circolo AHB, e

£ parti per me2z0, & VA2 parte s'aggiung:
alf' ifteflaarea - - - P . % &
. voit Indi i misariI'altezza
. 733 di quefto cono normale
CT, & ilterzo di quefta
altezza maleiplichi |3
somma dell’ area de] cig--
colo, ¢ della suamerd
& il prodotto di quefta
multiplicatione sari il
sodo del corpo parabo-
lico , che fi defideraua , come proug con
Archimede alla prop. 34. tratt. 34. E quefta

‘seruird pet le partiancora, effendo che nella

Parabola la parte hil ifteffe proprieti, che i]
tutto; ¢ se ficonfiderada sc sola ¢.vaa intic-
ra,cperfetra parabola. = .

Io do v’ altra cubatione del Comoide pas
zabolico alla prop. 35. tratt. 34« -

. P ROPOSITIONE ;s °
Saper la soliditd d'vna Coneide psrabo-
lica, ¢ sue parti Atuaca sopra vaa base Ellip- .
L1iea. ' ..
Sia'data l'iftefla figura, e presupponiamo
AHB fia vo' Ellipfiper cubarla, fitrouerd I'-
arca dell’ Ellipfi AHB, ¢ poi pattendola come
prima per mezzo , fi aggiungerd la meud di

cfla al nutcro dell’ itﬁﬂa Ellipfl , e'poi &

3 mulci-
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mpultiplicherd pee il terzo dell’ altezza TC, e
sara quello . che nasce dallamultiplicatione,
ilsodo del dato ¢orpo parabotico ACB pofto
sopra 'Ellipfi AHB , come prouo prop. 3s-
tratt. 24. del noftro Euclide. -

Se vorremo la sodezza delle parti , come
d'XCO , fi troueri I'area 'd'vAA’ Ellipfi ; il cul
semiafle maggjore fiayMB, &.il hinore LN .
fin 12 douc tagliail criangolo mafhmo ACB
- mell’ ite@a altezza della scttione XO , ¢ di

quefta (i prenderd la metd, ¢ £ aggiungerd
alr’ ikefla basc Ellipticaritrotfata ,€ poi tutta
la somma dell’ Ellipfi predetta intiera, esua
meta i multiplicherd per il terzo dell’ altezza
_notmale LC, e quello ne nasce, sard il sodo
della defiderata portione XCO, come prouo -
alla prop. 23. dclla noftira Appendiet -, .

PROP OSITIONE 33--,

. Trouar {'agea d'vna Conoide Iperbolica,la
cui base fia circolare; tanto retta’, quanto
obliqua, ¢ le sue parti , di cui fianoto il dia-
PICLLO Xalerso « » L

- Sia va corpo Ipetbolico MNP, ¢ tutto; &
vaa partedi eflo, orerroche fia, o obliquo, -
cfc non importa , 1a cujbase fia circolare M-
TN. si'troucrd la sua corpolenza & quefto .
. Prima G troui il piano del eirgolo MTN,
etrouato, o dato I'atle RP, ¢ I'afl¢ , 0 diamg
tro trauerso (che cosi da-Matewarigig’appel-
la) PQ, prima fi multiplicherda MTN atea de)
citcolo peril terzo dell’ sitegza XP, e (i fard:
il ¢ano inscritto MPNT, ¢ poi fi prenderd
ridotte in. vhasomma RP, & PQ, & 4 quelti

S i s’aggiun-
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saggingrgerd 1a merd PO del diametro traner-

- 30 PQ; § poiadoprando la regola dell¢ pro-

A ek vy e e T

portioni, i dird , se
RP diametro inieme
‘con1 PQ diametro tra-
uerso danno RP dia-
métro s PQdiametro
trauers® , ¢ Ja mgrd
PO di eflo trauerso,;
che dard il corpo ri~

- - twounato MPNT del
cono inscritto , e dard la regola delle pro-
portioni , la sodezza difiderata di tutro il
corpo Iperbolico MPNT , dd'vna parte che
fia , come prouo alla prop. 30. tratt. 34. Si

~ potraanche fare s come pronoalla propofi-

tione 31320 € 33.4 quefto modo. ,

D - Sia.gato il corpo
Iperbolico ATBCcol
suo afle TV, erraner-
so TD. Si trouerid la

- soliditadel pezzo BA-
NM d¢lcono ABD,

“ che finisce in D eftre-

. mo* dell’ afle fateo s
1a base, ecircolo A-
= ‘CB del cotpo 1perbo.
eno lieo alto , quanto &
I'iReffo corpo XM, e cofi lasoliditd del Ci-
lindro MNO, ¢ quefta soliditd fi canerada’
quella del pezzo di cono , & il refiduo sad”

e colx;qyle(n:za' defiderata del corpo Ipesbo-’

Heo :

Sipotrd anche ottener liftelTo in altrd mg-’
do multiplicando la differenza de semidiame-
ttiTM, OA con la circonferenza di sopra

: ' 4 MLN



/

T

MLN, ¢ quefto prodoteo per I'alteazy MX,
e poi il terzo della differenza delle circonfe- .
renze maggiori ACB sopra la minore MLN
multiplicarla per la differeaza de semidiame-
tri TM da OA , e quefto multiplicato, di no-
wo multiplicarlo per Jiiftefla altezza MX e
di tutto quefto farne vna somma , perche
a::ﬁg sard la corpolen3za del corpo Iperbo-

3¢0 > O pur suc parti.

 PROPOSITIONE 34

Trouar la corpolenza d'vna Conoide Iper-
bolica fitmata sopra vna base Elliptica, O ret-
ta dobliqua. : .

Sia’ MTN la base Elliptica della Conoide

- MTN ¢ di queta Ellipfi i troui la superfi-
cie, fi cothe del retrangolo MY, chela cir-
¢3scriue.Indi fi troui la corpolenzadella Co-
moide Iperbelica MVY fituata sopra il ret-
tangolo MY, come habbiamo detro di sopra.

) - )

VAN ‘
\;-._
X T

E poi adoprando la regola delle propor-
tioni; fi dica se M1, rettangolo circonscritto
di la MTN,ELlipfi, che dara la solidita della
conoidciperbolica rettangola MV, e dardil
sodo della conoide iperbolica elliptica MT-
NV, clifteffo § fard delle parti, cid prouo
acllanoftra appeadice all’ Euclide prop. 28

" CAP-
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CAPITOLO:

.Della corpolenza delli anelli.
“Ho4 lungo trattato della corpolenza delli
anelli alla prop. 20. tract. 34, - ma pilt ampia-
mente nella noftra appendice all’ Euclide no-’

firo.de quali la cubatione,che io sappianon &

ftata per anche ritrouata da alcuno, & ¢ non
sol del tutto ; ma anche delie parti, come ne

| dard quile;regole eftratte dalla detta appens ‘

dice.
~ PROPOSITIONE 35:

Dato vn’ancllocircolare 4 la cui sagma, &
modolo, che lo forma fia circolo, o ellipfi
figura qualung; rettilinea , o seniicirua,che
habbi afe, trouar la suasolidita . :

. Sia dato qualunque anello circolare,la cui

scttione, 0 modolo; da cui & geaerato fia qua-

lunque figura , purche habbi affe , ciod che &
pofladiuidere per il mezzo da vna perpendi-

- colare al suo piano; eseparare le parti, vna

cherefti verso il centro, I'attra verso 'efter~
noin superficij vguali, come é I' ABCD, che
dalla linea normale al piano DE, fi pud diui-
derein parti eguali ABD, ¢ BCD. Quindié,
che anche le parabole, I'Ellipfi , li triangoli
retti , ¢ tutee le figure rettilinee pesfestese che
conftino di lati eguali frd loro, i circoli, I'El-
lipi pofono formar anelli, che con quefta
regola soja fi potranno misurare , come pro-
uonella prop. 32. ¢ suai Coroll, dell’ Appens
diceal noftro Euclide .

Si misuri la citconferenza del circolo BT -
H, che camina per il mezzotra A, ¢ C, ¢ pafia

- ' . peE
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peclalinea DB, e tronsta I'area della fizura
ABCD, che di il modclio all’ ancllo ABFE,

: ' D .- 7
queftaiftefla superficie d’ABCD, fi multipli~
" ¢hiperlacirconferenza BTH, gid mnisurata »
. equello,chese né generasari la corpolenza
deilancllo ABFE. cLo

 Einquasito allesue partis le quali (iano se-
‘gate dalle medefime superficij ABCD, send

otterrd 1a sodezza , come moltro prop.” 33.

della citrata appendice, se fi multiplichera |’

itefasuperficic ABCD, perl'arco del sopra-
dettocircolo, che le misura, per efflempio per
heuer la solidita della portione dell’ anclio

ABTQCD, (i misurara I'arco BT, ¢ trouata

la superficie ABCD, fi multiplichera per I'ar-

co predctto, ¢ néverra la solidita del pezzo
deli'ancllo ABTQCD.

PROPOSITHONE 36.

. [ .
Trowac ila quantita della sodezza delle

postiowiiateriori, X efteriori d'vn anello,

_ Per doouar la portione intetiore d'va
~ ancilo ronde, & anche I'cfteriore, non biso.
gna altro, senon saper la differentas & in che
supera {'efteriore la pottione intetiote, € per-
cheprouoalla prop- 34. dell’ Appendice cit-
tata ¢fler quefta vn'ongia cilindtlcasla cdi ba.
s¢ fia il semicircolo GMHL,déllz gtgﬁ;ezzt
. : el

k3
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del’anello ;12 qui altezza fia la differenza i
chevidmiil circolointeriore CA, ¢ medio
BSV,01ri il medio BSV, & cfteriore NO; pe-
o bisognara prima trouat due di quefte cir-
confercnze, per effempio 'efteriore NO; e la
media BSV, queéfta sottratla dall‘altra, ¢ ser-
uare daparte la differenza  Di poi fi maltipli-
cherd il semidfametro del circojos con cui
forma, e gli di la groffezza,pet la- metd di se
fteflo, c quefto prodotto i multiplicherd per
la differénza delle circonferenze prederte, & -
vn teezo di effa ;e quefto numeros che ne vies

ne; dupplicato, & la differenza solida, con cui

'supera la parte efteriore I'interiore 5 Fatto

dung; il conto dj tutta 1a sodezza dell’anellos.
quelto numero, che l'esptime fi diuidera per
mezzose per far la portione efteriore s'ag-

giungera la differenza solida;manon dupplia

cara, con cui superd la merd, ¢ per fai |'inte«
riore gli fi leaard. o '

- Glialeri snelli, [i eni modoli fano figure
reetilinee (i potranno dinidere in diuerfi.
anelli partiali, 0 quadri, 6 triangolari , ¢ di
quefti farne il calcolo 5 e cofi saper non solo
la differéza dallaparte interiore all‘c(tcrilore
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‘ma aache di ciafeuna saperne la quantitaans
che se bene non foffero anelll perfetti,mi por-
tioni di ¢fli e le circonferenze ¢6 cui s'agiro-
no'noan foflero finites se bene non foflero cir-
confeenze circolari,mi ouali,o Eliptiche. -

Dung; come fivedenella figura ABCDE-
¥VGil modolo ABCD, fi diuidera con delle
perpendicolariin triangoii, & ingquadrati, o
nrectangaoli, i triangoli faramno anelli tris
angolari, & i retrangoli quadrangolari; i tri-
angolarisaranno di due modi,percheinefll 6
la superficie A piombo guardarl verso if cen-
tro,comencleriangolo A 3.3.n¢l quale laz.;.
refta verso il cearro Q, o la superficie 4 piom.
bosara verso lc parri clteriori, come ¢ nel tri-
angolo 6.4 C. la linea.a piotbo 6.4. ¢ tutte
quete rre sorti d'anélli i misurono diuersa-
mente, onde daremo le misuredi ciascuno
fondate nelle 29. € suo Coroll. ¢ nella 3o.
della noftra Appendice. . _

E prima I'ancllo triangolare, che hi la su-
thﬁcic perpendicolare , che guarda verso

efterno fi misurarl cofi.-

Prima fi sortrara il semidiametro CQ, dal
Q 6. ¢ fi multiplicherd il refiduo dalla sotrtra-
tion¢ per la meta dell’altezza perpendicolare

v ' ' 6+4.C

A
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6.4. ¢ quefto prodotto per tutta fa eitconfes
renza minore C1G, e quelto sar2 il primo
prodotto. Dapoi fi multiplicherata differens
za delle circonferenze maggiori 6. T 8. dalla
minore CTG, per ilterzo dell*altezza 6.4- €

" quefto numero gemerato fi multiplichera per

la metadella differenza.de semidiametri, e
quefto sara il secondo prodotto, che s'vnird
col primo, e turta la somma sara la corpo-
lenzadell’ anellos che (i richiede ¢. 9.4.8 1Ga

Secondo i} sodo delt ancllo triangclares
che halasuperficie normale, che guarda ver-
so il centro fi tronera cofi. Si sottrard il se-
midiametro Q 3. minore dal maggicre QA,
c quefta differenza A-3. (i mulciplicherdperia
circonferenza minore 3.7.9. ¢ quefto numere
chesene genera fi multiplichcerd per 1a merd
dell’ akrezza 3.2. come prima,¢ quefto sard it
primo pradotto. Dipoi il terzo della diffes
renza descmidiametri 3, A, fi multiplicherad
per I'altezza 3.2.e quefto numncro,che ne.nas-
ce fi multiplicherd per la difrercnza delia
circoferenza maggiorea dilla minore ci0A 7.
Fda 3.7.9.¢ quefto sarail sccondo prodotto,il
quale s'vnira col primo, ¢ la somma, che ne

risulta sard la solidita dcll*anelio A 3.2. VFe. -

defiderara,e aquefti due modi fi potra misurare
}ascarpade muri tondi, & fia interna, § cftee~
na,c le sue parti. ' o

Finalmente se it modolo dell’ anello sard
quadrato comé 6.3.2.4- dell’'anello 3.4.1.9. &
procederd a quefto modo.

Sottrato il semidiametro Q 6. dal semidia<
metromaggiore Q 3.fi multiplichera per la
circonferenza minore 6. T 8. ¢ quel numero,
che ne risulta di auouo G multiplichera per

- . - laltezza

¥
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Yaltezza 6.4.¢ quefto sard il primo prodotto.
Da poi fi sottrara la circonferenza minore
- 6. T 8, dalla maggiore 3.7.9. ¢ la differenza fi
multiplicherd per F'altczza 6.4.¢ quefto nu-
mero, che ne vieng fuori i mulriplicherd per
1a meta di 3,6. differenza de semidiametri,e
quefto sari il seconda prodotto, il qualesv-
airi co! primo, e quella.somma, che i fi, sard
Jasolidita dell’ancllo quadrato 3.4-5.9¢

CAPLTOLO 5.

Delle sodezze de corpi spirali. |
_ Quefto'corpe noa ¢ (tato ridotto alle mi- |
spre cubiche da aleuno, & io non senza gran -
faricha_con lajuto di Dio I'ho cubato ntl
. gofiro Eucly neil’espenfione 9. dell’ tratt- 34
¢ quine daro Je regoles le quali saranno moi-
. 1o facili, ¢ pianc, :

PROPOSITIONE 37

~ Trouar lasodezza d'vn gorpo spirale, e sue
parti Vgualmente alto.. : :

_ Siadatg il corpo spirale ACBDFE ¢ fivo-
. gli saper la solidit3, di cui confta, fltronerd
Yarcaspirale DFEOD, come habbiamo. insc-
gnato, nella 5. parte prop. 16 E queftafi
multiplichera per l'alrezza DA, la quale an.
corchce I'afle FC fofle obliquo,sempre fi prea-
derd perpendicolare, & il numero geaerato
dard la sodezza dcl c¢orpo di basc spirale’
sgualmente alto. :

E ‘ifte(:
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,. E lifteflo fi fard di qualunque spira secons
da, ¢ tesza, O qual fi fia altra, anai di qualum:

B DA
\q% 'g,’ -
B D.

H ColE

q; segmento perche trouate le superficij detia
base, s€pre (i mulktjplicherd per I'alt¢zza nore
male di effo corpo, O segmento, & il nume-
10, ‘che né nasce sard il corpo spirale fitnato

- sopra la seconda, ¢terza- spirs, 0 qual (ifia

suo segmento . i
PROPOSITIONE 33,
Trouarla sodezza d’'vp cotpo, che fia spi~

rale, solo in quanta all’ sltezza . :
Sia il corpo spirale OR, QN, PM, che §f

" auolga attorno all'afle. 1Y ; Trouata [a bage -

del circolo MTSV, quefta G multiplighera
per 1a metd dell'altegza MO presa se non foss
sc perpendicolarmente alla base, & il nume- .
ro gencrato sard la soliditd del corpo, che &
ti‘hiﬁdﬁ,g . : o

Che
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«Che se.s'anolge non attorno all*afle, mid
agorno va silindro , ¢ome ¢ RX» all'h_oraﬁ

]\ .
S o
n é
§ —Rt&
v -

eréuard la‘base di qiel Cilindro, ¢ quefta &
maltiplichera per la metd dell’ altezza PR
presa perpendicolarmente , & il numero ge-
nerato fi sottrari dalla sodezza poco faritro-

uata del corpo spirale OR , QN , MP, cre-.

ftari solo il corpo, che s'anolge attorno 2
quel Cilindro.

PROPOSITIONE 39.

Trouar la sodezza d'vn corpo spirale di
basc., e d'altezza , che s'agiri eon Ja prima
spira. - :

Siadato il corpo spirale ,che in altezza de-
scenda per AEVLED comenclla figura pro-
pofitione 37 la cui base ia anche spirale D-
OEID,edi queftofi cerehi la solidita .

La rcgola cauata dalla prop. 59..Coroll.
- del tratt. 34. sard di trouare prima I'area del
gircolo , che comprende la spira DNM, ¢

quefta mulriplicarla per 1'altezza presa per--

pendicolarmente, come AD, & il naumero,
. o che

Ll
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. ¢che da quefta multipliearione ff producc i
. dianidera in 18. parti, e di quclle se ne pren-
deraano cinque , € quefte cinque parti faé
ranno la soliditd , che fi ricerca del corpo
spirale AEVFD.

Ma sc foffe la seconda spira, che fi anol-
gefle entro ad vn circolo, il cui semidiame-
tro fofle al doppio di quello della prima spi-
ra, all’ hora I'itteffo numero , che nasce dal-
1a base circolare multiplicata nell’altezza del

~ cilindro , fi diuiderd in 108. parti , ¢ di quelle
senc preaderanno 49 € quefto sarl il corpo
spirale della seconda spira, il quale s'inten-
deri collocato sopra I'anello piano , checir-
4 “conda il primo circolo , & auolgerfi attorno
. al cilindro collocato sopra liftefio primo
; circolo, eomealla prop. 6o. tratt. 34. Coroll,
. del noftro Euclide. ‘ .
Ma per render piit vninersale quella pro<
pofitionc da lei cauo quefta regola . Siail
dato corpo BONHC, che sauoige attorno
- ad vn circolo VT di
- qualunque base circo-
lare, fia il diametro R
- doppio del digmetro I-

. 1 V, 6 nd conforme cficg
R fi voglia, .

: o Sisottraga il semidias

{ metro- 1V , che fia per-

eflempio 8. dal semidia-

, ' metro 1B, che fia 30.¢°
X (o 2% reftera 22. il qual nume-
; ro fi dinidera per mezzos

' e sard 11. ¢ diqueftofi
prenderanno due terzi 7. &, & aqueitos'vaia

ra la metd del Scmidia&neuo 1V, chcsi 44 G-

) f
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sdrd tutts 12 somma 11. §-. S'vaird pur anche
il semidiametro 1V parti 8. con la meta d'VB
diparti 11. ¢ fifard 19.¢c da quefto soctratto

I1. 5 » reftard 7. &, de quali fi prendera la-

metd 3. &,es'vaird con gli 2ltri 11. 3, ¢ fard
1§. ¥, e qucfto numeto, ¢l'altro 19. i con-
seruard. .

Di poi fi trouari la base spirale CHN per
1a prop. 16. della 2. parte di quefto, ¢ fimul-
tiplicherd per tutea I°altezza , e quefto multi-
plicato fi awidera per il tronato aumero 19.
& il quotiente, cioé quel numero , che nasce
da quefta diuifione & multiplicherd per ral-
troritrouato nameto 1§. %, ¢ quelio , che
prouieac da quefta multiplicatione sara la
solidicd del corpo spirate BONTCH auitic-
chiato actorno alcilindro VI .

Quefta regola & vaiuersalc, ¢ pud seruire
per qualunque corpo spirale di qualunque
spira , ¢ benche immediatamente Aon [
ptouata da me, pur ¢ fundata si | itefia pro-
pofitione 60. del noftro Euclide .

E i raccoglic da cffa, perche cold dimo-
firiamo la proportione , ch’ haano tré pro-
greflioni aritmetiche , in cui ditiaguo il cot-
PO spirale mancaate in altezza , 2 duc pro-
greflioni del corpo spirale equialto la prima
delli anelli , eguali al minimo circolo VI,
che mancada vna partc, ¢ perd per la metd
di se, la seconda dellianelli, che sono des-
crittiin BV erd Pvno , ¢ l'altro circolo che
mancano va terzo dise , ¢ perdo di BV prendo
due terzi, ¢ della mera pure duc terzi . La tet-
za, ¢ di quello rcfta dettrato cid del corpo
spirale equialto, il quale refta ditinto in duc
progreflioni I'vaa , che aulla maaca delli

- anelli,

e ma e e



195

t anelli &'VI , e perd prendo tuteo VI Iaitra
i descriteain BV, che manca la metadise, e
1 perd prendo la metd di BV per far tutee le due
. progreflioni del corpo spirale equialto, da
s cuidedotte le prime due,per le tré progreflio-
# 0i,che mancano la metd dise prendo [a metd
del refiduo, e cofi ho tuera la proportione,

1 chedice il corpo spirale descendente al cor-
s Po spirale equialto , che eflendo di varij
2 anelliben fi esprime ne diametri per 12 45.
i del trate. 10. del noftro Euclide . Oade sapuca
s laproportione dell’ vno rispetto all’ altrod
i trouato il corpo spirale equialto per Jare«
¢ gola deltré fi troua I'altro descendente.

# Delle Merte concaue , € globose .

L'vidino gefiere di corpi, li quali Ganodt

i superficij curge circondati, ¢ di quajche re-
p golaritd dotrati sono le Mete le quali antic

camente seruinono per segno alle carriere, €
2 doue haueuano da terminar il suo corso, e
n benche quelle foflero sempre globose , e ton-
a de, nulladimeno fi poflono diftinguerein due ..

specie , I'vna diciamo globosa , che ha per
s modolo dclla sua cllenatione vaa superficie
i compresa da due portioni di circolo, O di
¢ Ellipfi , e terminata da vna linca retta, come
§ ABC , che gli serueper base , I'altra pure di
o due archi di circolo , o di Ellipfi compresa,
¢ md voltial contrario TSM, e pero la chiamo
t €oncana, le quali potranno intenderfi col-
¢ locate sopra bafi quadrangole, ediranfiqua-
s drangolari, d sopra bafi circolari, ¢ diranf]
j circolari, e di quefte ﬂﬁattro sorti gli corpi
| 2 mtea-
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inteadiamo darne Ia cubatione.

PROPOSITIONE 40.

Trouare la solidita d'vaa ottaua parte del-
Ja Mcta concaua quadrata.

La Mcta concaua qaadrata , chi ben la
confidera,non ¢ altro, che otto mezze Lu-
nette voltate con le ponteinsi , come prouo
alla prop. 4. tratt. 34. del noftro Euclide.

Sia dunque data la metd d'vna tal Meta
ABC, la cui mormale fia EA , dunque la sua
L ABE quarta sar la metd d'vna Lunctea X-
4YV, & ilsuosodosara dell' iteflo corpo, .
che la chiude, ¢ I'inuolge . Sitrouera dun-
que la sua solidita all’ itefo modo di quefta
ottaua parte, chedella metd del corpo »che
chiude la Lunctra prop. 19.di quefta parte,
¢ poi fi multiplichera per otto, € sari la Meta
concaua, .\

. El'itefo fi fara delle sue parti AT , che
della parte VN della metd della Lunetta
medeima

PROPOSITIONE 41

. Trowar la soliditi della Meta concaua ;
gircolare, Elliptica, © poligona regolate .
Habbiamo prouato alla prop. 56: del no-
firo Euclide » che ha liftefla proportioae,
urche fia dcll’iftefla altezza normale la
Sd:ta cancaua quadrata alla citcolare , come
Ja base quadrata al cizrcolo imscritto o

- Ocome
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O come il rettangolo all’ EllipK insctgt’toi
¢he (c foffe fizura rettilinea regolare,o di lati

BRAVANY
‘ cC P

tutei eguali < b alternatamente egualf inserit=

 tainquella quadrata, O rettangola la Mcta

y €oncaua quadrata sard alla Mera poligona,
¢ome il quadrato al poligono.

Perd sari neceflario per ritrouar la sodes:
© g8 d'vaa tal Mcta prima teouar la soliditd
‘ N 3 della

/
]
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della quadra, d rettangbla BAC , dipol 1'-
efteatione della sua base BC, indila super-
ficie della base circolare, 0 poligona, o El-
liptica RTS , ¢ poi scruendofi della regola
dcllc proportioni , fi dird , sc BC quadro,0
rettangolo di RTS base inscrita , che dard
la solidicd BAC, ¢ dard la Meta eoncaua R-
QST collocata sopra la base RST poligona
circolare , 0 Ellipcica inscriptibile nel qua-
drato, o reteangolo BC. .

E quefta regola , che serue per il tutto,
doura egualmenge seruir per le parti, purche
fiano dcll’ iftefla altczza , ¢ seffo & vna base
fia inscriptibilc mell’ altra, ¢ regolarc come
habbiamo deeto.

Trouata la superficie della base ITO , ¢
della base DK , ¢ la soliditd della porrione
della Meta TAOI, (i diri se TOI base da K-

D base inscritta, che dard la solidita TAOI¢:

edard DQK. Et auuerti, che cio tutto s'in-
temde, purche la Meta circolage fia fatta su
Yifteflo modolo, che l2- Meta quadrara , ¢
BAG fia l'ieflo triangolo mixtilineo , che

PROPOSITIONE 42 .

Trouar la soliditd d’vad Mcta globoss
circolare. . '

All’iteffo modo fi trouer quefto corpo,
¢he habbiamo troyate le sue superficij, co-
ip: habbiamo notato acl preludio di quegto

ibro.

Si

|



- HL della semisfera PVM del

- T = T R Y SN T S v &8 =

R e

- T— e

. 199

8i trout la sodezna della romoae MPS.
' iftefa alteaza,

i cui archi fiano fatti con lifteffo. semidia- -
metro » che gli archi della data Meta glas

)4

-

-

boss RAQ, ¢he i deue misurare; e § troui
la superficic del suo malimo circolo PSM ,
ficomela supcrficie del circolo RNQ, che

ftende la base alla Meta globosa RAQ,, e
poi fi dica adoprando la rﬁfola delle pro-.

portioni , s¢ il circolo RSM mafiimo della
semisfera , O sua portione LM dai il circolo
RNQ, che dara la sodezza della medefima -
ortione LM? & il mumero, che nasce dal-
a regola delle proportioni sard la soliditd
della Mcta, che fi defidera . .

Che sc foflc quadrata , & rettangola , &
Ellipticala Mcta RAQ_, fi dourd -trouar ja
soliditd d’vna portione di sfera quadrata, &
re‘:}angola dell’ itefla altezza » mi £ deue
offernare nelle bafi Elliptiche, O rettangole,
¢he VEllipfi, o rettangoli sopra cuié collo-
cata la portione della sfera fiano dell'iftefia
proportione , ilche suceederd nell’ Ellipf ,
sc il settangolo , che la circonscriue fia
proportionalc , ¢ i rertangoli saramne_pro-
portionadi , sc i lati h&ucranno proportio-

. 4 ne
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me fraloro, & il [ato pid lungo d'RQ ;s che
circoascriue la figura RNQ fiaal lato suo
pii corto, come il lato pia luago, che cit-
conscriue la figura PSM al lato suo pii cor:
to per ladcff. 1. trace. 10. Anzi con quefta
ceaditione vale di qualunque altra figura,
purche gli archi PL, AR ;- AQ ; HM del
cireolo, 0 di qualche Ellipfi-tantodelia Mc-
ta , quanto della portione dela sfera fiano
gli ftefli, e collocati nell’ ifteld modo.

E quefto fidicedel tutto, {i ditcanche,e
g'iatende con l'iftetla conditione delle parti.

CAPITOLO 10:

. Del misuraretuttii corpi vacui di dentro,
© di serie infiniti. , ‘

Quefta propofitione & quella, che le prece-
denti applica allc operationi, perche quafl
mon fi- da corpo da misarare , il quale fia
tuteo picno , ¢ maflime nclle Volre le quali
sono per 1a maggior parte sfere rertilinee di
base; md vote di dentro : pero se beae nelle
precedenti habbiamo toccato il modo di ini-
strare qualche corpo vacuos perd come cid
dcue poterfi applicare a tutti i corpi , come
che qualunque pofli cfler tale , habbiamo

differito in hora il tractarne . Si pofono’

dunque misurare in due modi i ¢orpi vacui.
L'vno & misurandoli come superficij, I’altro
‘come corpi s & di ambiduc quefti modi da-
gemo e regole. '

'PRO- J

|
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PROPOSITIONE 4.

Misurare i corpi vacui di egual grofiezza
per ogni parte ; come superficij ¢ T

Quando fi misura va corpo vicuo al mo<
do di superficic ; i deu¢ misurare ne la su-
petficie interna ; ne efterna ; ma la media,
trd I'vna,; e l'altra, e quefta multiplicarla
con la graflezza ; ¢ ne verra la solidita del
€orpo vacuo; poiche in ogni corpo ¢onca-
uo cflendo piit breue; ¢ conftretto f'ambito:
interiore ; che I'efteriote, se i multiplicherd
per la superficie interiore 12 sua grofiezza
dari il corpo meno del veros ¢ sc per Dcfte-
riore pill del vero. Doucrd dunque multi=
plicarii pet la_superficie: di mezzo ; accid
quella superficie multiplicata per la sud
groflezza dia la vera corpolcaza del corpd
concauo. - ~ C
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Per effempio fia EALN vaeioin iezzo, €
fia AC palmi 12.CD palmi 18. AB palmi 8¢
la sua groflezza palmi 2. & percio illato Ol
interno palmi 4. NO palmi 8. Per 13 prop. 12
parte 3. lc sypesficij tucts eleriofi faranng

" palmi
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paimi quadrl 2#0. che multiplicate con la
sua groffezza palmi 2. daranno palmi cubi
3440. Le superficij interne sono palmi 432.
per liftefla prop. ¢ maltiplicate per la sua
groflczza sarcbbono 364. conti ambidue falfi,
comeg conftera nella seguente: bisogna dun-
ne prendere la superficic media puntaca »
alla quale fi ottengono i lati, sottzgahendo
Yinterno dall’efterno TVda AC, & IT daC-
M, & aggiungendo al minore la semidiffcrens
$a dall'vno all’ altro , ¢ cofi il lato pontato
medio, tri VT, ¢ AC, sard palmi 10. il lato
ntato medio , trd TI, ¢ CM palmi 6. & il
to CD palmi 18. Per ilche tatra la superfi-
cie media pStata sara palmi §76. che multipli-
cata ¢6lagrofiezza p. 2.da palmi 1132.c1ale
¢ veramente la corpolenza del Pilaftro vacuo
DBEA, & auuertafi , che lasuperficie ,sopra
gui fi mistireri la grofczza, come ¢ 1a DEFe.
PLON uon fi conflidera mai in quefto conto.

PROPOSITIONE 44

Mifurare i corpi vacui di egual grofiezza
perogni parte come corpi, per via di fotera-
tione .

sia il corpo vacuo quale nella precedente
DFEA, che s°habbi da mifurarc. Si mifura-
rd prima comc se fofle turto pieno per la pro-
pofitione 1. di quefto, e pcrche AC & palmi
12.¢ AB palmi 8. I'area sard palmi quadri 6.
che 'multiplicata con I'altezza palni 18. da
palini cubi 1728. Da poi fi mifurerd il vacuos.
co{ne se foflc picno, ¢ percheIT & paimig
V.Tpahni 8. la basc sard di eftenrione piana
palini 32. che multiplicata con I'altezza pill-

: ol
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mi 18 £ fari il vacno mifisrato , eome se fofs
se corpo palmi cubi 576. fi sottrari dumque
quefto vacuo dal picno precedente 17:8. €
tefterd il pilaftro voto palmi cubi 1152. come
prima. E que®a propofitione , f come la
precedenre ¢ commune i tuttii corpi vacuig
onde fi potra adoperarc in ogni sorte di cor-
po , di cui in quefta 1erza parte habbiamo da-
to lc regole di mifurarli.

PROPOSITIONE 45

Mifurare vna seric infinita di corpi deere-
feeati con proportione Geometrica dati i
due primi corpi .

Gid aclla prop. 13. dalla prima parte ho
spiegato qual fia la proportione Geometrica ;-
Hora se fofle data vaa fuga , & ordine di cor-
pi>come AX, iqualid poco 4 poco s’andafic-
rodiminucado geometricam &te fino benecall’.
vitimo nicate, sc fofle pofbile, ¢ ci fofle
ordinato di misurare quella seric di corpi, Si

mifureranno i lati BA piedi 16. & BGC 8. de
dueprimi corpi AM , BN, & 4 queti lati BA
16, & BC 3. (i trouecra il terzo pxomniana

2
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Je,, multiplicando iltato BC di piedi 8. perse
fefo, c fari 64. ¢ poi dinidendo quefto nus
mecro per 16. edard 4. o

Etdi nuouo alii due 8. ¢ 4. all'iteflo modo
£ trouard vn terzo proportionale,chesard 2.
e quefto rifpertoa dueprimi 16. & 8. sard 1l

uarto proportionaleBLil quale fisottrari da

A primo lato ,che ¢ palmi 16i ¢ refterd 4.
Dirai dunque eon l'aiuto della regola dclle
proportioni : se 14+ da 16. che dara liteffo
16. edari1s.e &, sedunquei cotpi saram-
no cub:, come nella figura, o pilattri, bafte-
rd multiplicare 18. ¢ 2, per il latto BA, ¢

fard 292;¢ %, e poidi nuouo per I'aliro €o.
giunto a quefto in A ; che ne corpi cubi ¢ pur.
anche 16 ¢ fark 458s. piedi cubi s ¢ quefta
quantita sard cguale alla setic AX. Se poi fof-
sc qualche alero corpo > che non fofle cubo,
ne a modo di pilaftro (i fard cosi .

Si mifurera il primo corpo, il quale pet
eflempio (ia di corpolenza palmi cubi 1243 ¢
Poi ¢ l'aiuto della regola delle proportioni
£i dira se il lato AB piedi 16. dail lato AH
picdi 18. ¢, chedard 1248. & il numero che
ne vienc sara 1404. %, € quefta quantitd sa-
rd cguale alia scrie infinita AX: de corpi de~
€rcicenti con geometrica proportione, de
quali il primo terminefofic di corpolenza pal
mi cubi 1248. & hauefle vn lato di palmi 16.
ficome il secondo di palmi 8. come prouo
PXOP. 52. tratt. 3 5. dek noftro Euclide,

Di
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APPENDICE 1

Di ridurre la superficij pianc 2 varie so-
dezze. ‘

Perche nel caj. 4. prop.11.del preludio par-
mi d'effer ftato troppo succinto nel ridurre
le corpolenze i varie groffezze ; ho pensato
qui darne vn poco pill ampia notitia.

Si puo dunque fare in due modi, o pure
calcolar prima lasoliditd secondo le regole -
date nella citata prop. 11. ¢ poiridurle ad al-
tro genere di corpoleaze, O puresi le supes-
fici) immediatamente inalzare quei corpi ,
chc piti sard 4 grado al Misuratore. -

" E circa il primo habbiamo da quella ope-
ratione Tragucchi cubi; Piedi quadri dva
Trabucco groflivn piede, onze quadre d'va
Trabucco grofle vaouza, i quali corpi vo-
lendoli ridurre ad altre groflezze f(iseruaran-
no le segucati regole intendendo por il Tra- .
bucco i cui fi reducono vn Trabucco qua-
drato ,perpiede vna quantitd larga v piede,
lunga vn Trabucco, ch’ habbino pero tutti
vmaiftefla altezza , 0 di 10. 0 di 6. 0 di quan-
te onze parerd : ma l'onze saranno di due
sorti , I'vne che chiamaremo Pedali larghe
va piede lunghe vn Trabucco I'altre sempli-
ci larghe vn onza lunghe va 1 rabucco alte
ambidue non piu, che va' onza -

Redutione in Sodezza.
D' onze10. D’onze 9.
: TrP.o,p.0. Tr-P.o.p.0.
Ogni Trab.fA 7 1 3 ojg © o0 O

Ogni pi¢ fa 1 1 2 01 2 o0 O
Ogni onza o0 6 o o0 6 O
- Ogni puntofd © 0 & O e 0 + O

Ridur-
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Ridurre in Sodezza.
D'onze 8, Di onze 6.
Tr. P.o.p.o. | Tr. P. 0. p.0.
OgniTrabuc.fd 9 o o 0|13 0 o o

Ogni picde 1 3 00| 2 000
Ogni onza 00 6 0| 0 I 6 O
Ogni punto 00 0|l 0o0% o

Per ridurre pol in sodezze d'onze 4. fi prea-
derd il doppio della redutione d’onze otto ;¢
per ridurre in onze 3. il doppio del ridotto
d'onze 6. ¢ fi vorranno d'onze 13. la redutio-
ned'onze 6. fi partird per mezzo, auertendo,
che dell’ anze pedali all' hora fi fard vo piede
quando creseerd il lor numero 3 tal quantiti
che ecguaglij il numero dell’ onze della grof-
fezza, A cui fi fi la reduttione I'onze sempli-
¢i poi faraamo vn'’onza Pedalesc saranno 1:2.
& i piedi va Trabueco se saranno 6. :

Per clempin . Sia I'area T. 1.P. 1. on. 1.
che multiplicata per lasna altezza T, 1. P. a.
habbi fartoilsodo, Tr. 1. P, 3. on. 5. puati 4
¢ fi voglij sapere , quali sodezze gencrino
d’onze 10.f fard come qui vedi la reduttione.

Reduttione T.1.P.3.0n2z¢e 5. p. 4«
De Trabucchi 7 1 2 .0
De Piedi 3 3 6 o
Dell’ Onze 32 1 o
De Punti : 2 o
Somma 11 2 o o0

Ma se I'aree, esuperficij calculate, §i vo-
leflero immediatamente_ridurre in corpi dt
determinata groﬂeazak eflempio’d onze
10.0di 8. &c, fiscruaranno le segndnti rego-
leintendendo i corpi generati di quelie di-
mentioni, che habbiameo spiegato in quefta
ifteffa appendice . L
. Calcn-
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Caleulare le superficij , e
ridurle in €orpi .
D’onze 12 D’ onzeo.

T.P.0.p.0.| Tr.%o0.p. 0.
’ . l’.PerTl’.fé Tr. PoOo'cOO"
Tr.per Tr. fi ©O 00|77 1 2 o
Tr.perPiedifalt o o of{1 1 2 -
Tr. peronza O 0 6 Oole 0 6 o -
Piede per Piede 1 0 0|lo 1 2 o
Piede per onze "0 0 6|/0 0 6 o
Onza peronza © 0O 1/0 0 O
~ D'enze g.] D'onze s.
Te. P.o.p.0.| Tr. P.o. P- Qe
TrperTr.fa |8 0 0 09 0 © e
Tr.perPitfi 1 2 o o |1 3 oo
Tr.peraonza o 0 6 oo o 6 o
Piede perpieddo 1 3 oo 3 4 O
Piede peronzfo o 1. 00 o 1 0
Onzaperonzapo 0o © 1|0 o o 1
[r. P. on. T iat corpid'-
Arca di 3 1 1 onzesei; il pro-
Altezza di 1 2 0 dotto d'onzeis. i
I. per l; ré 12 0 o duplicheri. Per far
. per Pi 4 0 O rpi d’'onze qua-
.1 0 9/::;%1 prodo:g) di
Tr.peron. o 06 8. fi duplicheri , ¢
~ PitperPi€ - o 2 o coli_per far corpi
Picdeperon. o o 12 groff onze ¢inque
Onza per on. O il prodotto di onze
Somma 17 3 6 10. Per far eorpi
Duplic. t o groffion. 3. ilpro.

— o T T

dotto dj ra.

nelle

3
£ quadruplichzrd , o pure fi prene
deranno i numeri doppij ,
redette tauole .

O quadruplichi

Per efempio fiano ds-inglzarfi sopra l'area di
T& 2. P. 1. 08, 1.30dez2¢ d'onsc 6.in alvezza

d'va



268 -
d'vatrabuceo on. 2. fi ridurrd in sodezza d'-
onze 12 4 quefto modo che.vedi qui a fianco.

APPENDICE 2.

Nellaprop. ;1. della 2, parre habbiamoin-
segnato di trouar la superficic d'vp corpo spi-
rale egnalmente alto solo della prima spiras
ma sc foffe corpo della seconda spira fi sot-
trard il circolo mipore della base de] Cilin-
dro, attorno i cui s'auolge la seconda spira

datcircolo maggiore della basedel cilindro,’

che la contiene , ¢ 1a meta della differenza,
che refta vnita co| predctto circolo minore
£ multiplichera per I'altezza del Cilindre spi-
rale , esara lasuperficiedella seconda spira,
¢ in tal modo fi fara anche se fofie la terza , 0
quasta, 0 qualunque superficie spirale .

IL FINE.

. APPROVATIONE.
II OC opus inscriptum modo di misurar le

f-bbrichea P. D. Guarjno de Guarinis
Theologo noftro compofitum; & iuxra affer-
tionem P.P. cui id commifimus aprrobatum
vt 1ypis mandetur, quoad nos spe@at facul-
tatem concedimus,in quorum fidem prefentes
Jitteras manu propria subscripfimus, & solito
noftro figillo firmauimus . Romz pridie Kal.
Nouembris 1664. = :

Carolus Pignatellus Przp. Generalis C. Re
D. Ft. de Riua.
Impr. Vic. Gen. S. Officij Taurini .
Permittitur imprimi Roeca AP. Geaerale,
BOSCHETTYVS. :

|
|

|
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INDICE DEL ‘PRELVD]O:

. Doue fi pongono alcune cognitioni nes

ceflarie per ben milurare .-

APpgoﬁmarﬁ allaradicequadra | 34

Conoscaleno, 0 ebliquo 33
- Conod’ogni basea cui fia egualé 33
Cono clliptico, cioé di base ouale 45
Corpo fatto di due portionidicizcolo 42
Cubicaripiani, ¢ le superficij date 30
~ Diuvidere i numeri _ 1s
Efaminar l¢ 4. operationi Aritmet. ™ 18
Infrumento da misurare ' 48
Leggere i numeri ' - 10
Modo di misurar giuftamente ' . 49
Multiplicar i sumeri ‘ 13
Proua dellaradice quadra 23
Quadrarc le date misure ~ 2
Regoladeltré, 6 di proportione R |
Radicequadra . 20
Settione obliqua d'va Cilingdto ~3$.38 .
Sottrar i numeri ‘ . 12
Sommar i numerj : S § 4
- INDICE DELLA I. PARTE: -

In cui fi misurono le Superficij
ANello piano; e sue parti ., 66

Circolo, esue parti « - 62.66. 65
Ellipfi, "0 Onato, esucparti  67. 68 70+35
Figura regolare d'ogni sorte = 33
Figura irregolare rettilinea =~ . 68
Figura irregolare curuilinea 8s -
Lunapianaconcaua , eglobosa 75
Misuze ridotte di piccolein grandi 53

' - S Quato



Onato deseritto, ¢ misurato, ¢ sue parei | 73

Parabola, ¢ sue parti 77
Paraboladesciitta — 79
Perpendicolare rrouata . 56
Rettangolo rettilinco 52
Rembo, ¢ Romboide 60
Spira piana d'ogni sorte > c suc pasti © . 79
Setie infinita di figure , &c. 86
Triangoli d'ogni gprte ., T s5e

INDICE DELLA II. PARTE: -

~ Incul i misuromo le superficij de corpi
. qui annouerati.

Nelli tondi , e di qualunque figura,
A cdscarpa,esue parti . - 127.129
Cilindro di varie sqrti,e suc parti- 89.91+93.95
Cono retto, & obliqua,c suc pagti ~ 96.99

Fasce pianc contjnenti vna sfera 123
Lunatonda,oouata,esuc parti (074120
~ Giro dcll' ouato misurato . 133

Meta concaua € globosa ;¢ suc parti 324
Ouato tondo.o Elliptico,c suc parti 1144116
Piramide coacaua, & globosa, ¢ sucpartl 124

Quadrati si )a sfera 12
Sfera , ¢ sue parti . ournaiznug
Sfera quadrata, ¢sueparti ‘ 101

¢ suc parti P 103. 104
Sfera.quadrata rfampagte, esucpartt 10§
- Stera sopra va Rombo s & Rowboide

Sfera peatagona , ¢ d'altre figure »

csucparti - . 104
Triangoli sferici ] 108
Volto terzacuta, € sue pargl 109
Volto 2 modo di Cilindte 92

Volto 4 tromba - ‘ ‘99
. VYolto
]

13 4
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Yolto i crociera,e d Lune o : 107
Volto i Padiglione in varij modi vedi
sfera quadrata. ‘ ‘
INDICE DELLA IIl. PARTE.
In cui fi misuronoi corpi. -

’ A‘ Nnelli tondi, ¢ d’ogni sorte »

e sue parti ~ 18s.fino alla 138
Cilindro qualunque , e sue part 145
Cono qualunque, ¢ sue parri 146 147.
Cono concaud in due modi 149
Cono ,che finisce in vna linea 150

Corpo qualunque di supe:ficij piane 136 °
Corpo regolare qualung; ¢ irrogulare 141
Corpo di lati retti, ¢ para l'lcli‘qualunqi 137

Corpi vagui misurati ia due modi 203
Conoidi Parabolice, ¢ Iperboliche, .
__esucparti 166 fino alla 163
Conoidi (opra bafi ouate 181,184
Corpo ‘con(gantc di fasce pianc, ¢ sue

parti . e 174
Iperboliche Congidi vedi Conoidi .
-Luna d'ogni sorte, ¢'sue parti 154
Muro 3scarpa 137. tondo 188

Mcra concaua e globasa, e sueparti 197
Monte qualung; come le Conoidi

Quato tondo, ¢ suc parti 174
Ouato Ellipticq , cioé di base ouale = 179
Ongia Cilindrica ‘ . 158
Paraboliche conoidi vedi Conoidi ’
Pilaftro, ¢ Dado qualunque 136
Piramide qualunque, e sue parti 138
Prisma qualunque ' o 137
Sfera quadrata, ¢ sue parti 152-157
Steroide lunga , e suc parti 159
Sfcra , ¢ Steroide obliqua sopra N
sfqllalu‘ri ucbase . : ; ;
T arti
fera tonda, e suc p 'S 2 Sferoidis

|



Sferoidi, d vero Ouati , e sue parti V14
Sfere, esferoidisopra bafi ouali ,

‘cioé Elliptiche, e sue parti 179
Setie de corpi infinita 203
Spirali corpi d’ogni sorte’ 141. 143

Voltiin varij modi vedi sfere; e sferoidie

AERTIMENTO.

S I ha d'auertire nella prop. 20.della 3. pat-
te p. 158. che la meta di quella sfera rete
tangola MN TVX,e anche la meta d'vn’ otra-
ua parte d'otragona scil lato TV sard la metd
d'vnlato d'va ottagono s ¢ cofid’'vn peata~
gono, dsellagono, & di qualungs figura res
golaie, onde il conto della corpolenza di
quefta sfera maltiplicato per ilnumero de las
tisardil conto di qualung; sfera pentagona,
seflagoaa , o potta sopra qualung; figura re-
- golare. Che se la figura fofle itregolare all’s
hora tiratala normale NI dal mezzo N so-
pra ogni lato dieffa, come TV di TV portio-
ncd'val:to, e I'N normale fi formera il ret-
tangolo NV ,c cofidi rutre 1'altre-portioni

dilati, in cuisono dinifi dalle normali, quale -

¢NT, ¢ fifara il contocome di taate sfere

- retrangole s come iui insegno,che saranno al
doppio de lati , ¢ diciafcuqa fi prenderdla
metd , editutte quefte meta lasomma sardla

.sodezza della sfera pofta sogra vnafigura ret-
tilinca irregolare.

Auertiancorache il secodo modo di misu-
rer li pezzi di Piramidi p.141 pud seruire ane
che per-quet pezzi, le cui bati sono ottagone,
O d1 qu:iung; figura regolare, O'irregolare., |

Auviti 20Cura, che ogni cumulo, 0 monte

di qualung;cosa come di Sabbia i potra mie

“3urare , coue vana Conoide Patsbolica , &
perbolica.. _

;‘
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